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PREFATIUNE. 


Vedindu favorabila primire ce a avutu prima 
editiune a acestei Aritlnnetice, prin rapedea res- 
pindire în publicu, m’am determin atu a publica si 
a doua editiune, pre care am adaussu-o considera¬ 
bile. Intr’ensa tote expunerile tlieoretice si de- 
monstratiunile practice s’au tratatu în modulu cellu 
mai desvoltatu, cu tota claritatea possibile, spre a 
pune pe veri-cine în positiune, ca prin sine însusi 
fora alte adjutore sa pota intiellege si studia cu 
facilitate. Mai tote părţile cuprinse în prima c- 
ditiune s’au amelioratu dupo dorintia, si potu dice 
ca am adjunsu scopulu de a complecta acestu stu¬ 
diu preliminariu în scientiele mathematice: Aritk- 
metica theoretica si practica. 

Este de neaparatu ca primele noţiuni de nia- 

tliematica sa se propună şcolarului în modu catu 

se pote de desvoltatu si rationatu, ca dela înco- 

putu cliiaru sa se petrunda de principiele cari do- 
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niina scieutia calculului. Ea se applica de o po¬ 
triva la commerciUj industria si la tete professiu- 
nile, Asia-dero studiuhi Arijthmeticei este neces- 
sariu si utile pentru totu omulu care intra în vi- 
etia practica si sociale. 

I. Grecescu. Annulu 1868 Iuniu 3. 

CRAIOVĂ. 
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CURSU ELEMENTARIU 

£>g 

ARITHMETICA RATIONATA. 

CAPITULULU I. 

I. Noţiuni preliminarie. 

1. Arithmetica este sciintia numereloru. Ea 
se occupa de proprietăţile loru elementarie si de 
calculu, adeca de principalele operaţiuni ce se potu 
effectua assupra numereloru în diversele loru ap- 
plicatiuni. 

2. Mathematicele sunt sciintia marimiloru f 
dero elle nu tratedia decatu mărimi mesurabile. Se 
pote dice ca o distantia este de doue oii mai lunga 
decatu alta, dero nu se pote dice ca geniulu lui A 
este de doue ori mai mare decatu allu lui B. 

3. A mesura o mărime, este a o compara 
cu o mărime de acea-si specia luata de unime, a- 
deca a cauta de cate ori marimea cuprinde aces- 
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ti tuiiine. Dupo ce cu modulu acestu-a s au me- 
suratu mai multe mărimi de acea-si specia, se po- 
tu compara între sine intr-unu modu precisu, ala- 
turandu resultatele obţinute. Alegerea unimei, a- 
deca a communei mesuri pentru mărimi propuse 
este arbitraria; este neaparatu numai ca acesta u- 
nime sa fia cu totulu definita. 

4. Resultatulu comparatiunii unei mărimi co- 
tra unimea sea se chiama raportu. Raportulu se 
represinta cu adjutoriulu numerului.—Candu mări¬ 
mea de mesuratu cuprinde essactu unimea sea: 
atunci raportulu si numerulu care lu represinta 
sunt întregi — Candu mărimile se înloca prin nu¬ 
mere correspundetorie, ieu numele de cantitati. 

5. Idea de numeru si are originea naturale 
în reuniunea mai multoru obiecte distinse, dero as- 
semenea. Deca se pune acesta cestiune: cati o- 
meni cuprinde acestu regimentu? alegerea unimei 
este atunci fortiata, si acesta unime fiendu neapa¬ 
ratu aretata, numerulu obtinutu se cliiama numeru 
eoncretu. Dero aci idea pluralităţii domina pre a 
mesurei; nu se mesura o mărime, ci o cantitate. 

Deca voimu a esprime capacitatea unui re- 
servatoriu, unimea este ero-si arbitraria; asia s. e.: 
ellu cuprinde 200 oca seu 20 vedre, numerulu si 
aci este totu eoncretu 

6. Deca, în locu de a mesura in parte o 
mărime, se mesura mai multe, pentru a se putea a- 
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poi compara cu facilitate, nu este necessanu a a 
reta unimea alessa; ca-ci deca o mărime este de 
doue ori mai mare decatu alta, numerele cari 
voru reprezintă aceste doue mărimi veru fi totu 
de-una în raportu ca 2 cotra 1, ori-care ar fi 
acesta unime. Numerele astu-feliu obţinute, fora 
denumirea unimei correspundetorie, se chiama abs¬ 
tracte. 

Raportandu-ne la essemplulu precedinte, nu¬ 
merele concrete nu sunt numere: doue sute este 
unu numeru, doue sute oca este o capacitate cu- 
prindindu de doue sute de ori unimea numita oca 

7. Sunt trei specie de numere: numere în¬ 
tregi, fracţiuni si numere fracţionare. 

Numeru întregu este acellu-a care se com¬ 
pune essactu din unimea repetita de unu numeru 
ore-care de ori. Ess. 8 stînjini, 10 Iei. 

O fracţiune esprime una seu mai multe păr¬ 
ţi de alle unimii divisa în parti ecuali. Ess. trei 
cuarte de ora seu *, trei a optu-a din tr’unu stin- 
jinu, seu *. 

Unu numeru fracţionaru se compune din unu 
numeru întregu si din o fracţiune. Ess. optu ore 
si trei cuarte (optu si trei pătrimi este unu nu¬ 
meru fractionaru) seu 8f, 

li. Despre numeratiune. 

8 Formaţiunea numereloru. — Primulu nu- 
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meni este unu; ellu însemnedia ummea; ess. uliu 
leu. O unime si alta făcu doue unimi, seu doue. 
Doue si cu unu făcu trei. Si asia mai departe 
nedeterminatu adaugendu mereu cate o unime. 

Sirulu numereloru întregi este dero nelimitatu 
Dero este de neaparatu a sci sa enuntiamu si sa 
scrimu simplu tote numerele de cari putemu avea 
necessitate; acesta este obiectulu numeratiunii. Nu- 
meratiunea se subdivide în doue parti: numeratiu- 
nea verbale si cea scrissa. 

9. Numeratiunea verbale, s u nomenclatura 
numereloru.—Acesta are de obiecta a numi nume¬ 
rele cu pucine cuvinte differite. 

10. La inceputu omenii au calculatu pe de¬ 
gete, şi numereloru formate astu-feliu, le au datu 
neaparatu numiri particularie. Aceste numiri sunt: 
una, doue, trei, patru, cinci, sesse, septe, optu, 
noue, dece. Adjungendu la cellu din urma degetu 
ei formara unu totalu de şlece unimi, cărui dedera 
numele de decime, si reincepura a calcula pe de¬ 
gete cu decimile, precumu calculassera cu unimile. 

Essemplu: 

O decime sau dece. 

Doue decimi seu doue deci etc. 

Collectiuni de unimi din dece în dece on mal 
mari primescu numiri deosebite. 

Asia o collectiune de dece decimi se ehiama 

suta 
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O collectiune de dece sutimi se chiama miia, 

O collectiune de dece sutimi de miia se chia¬ 
ma millionu. 

O collectiune de dece sutimi de millionu se 
chiama billionu etc. 

Una este unime de prima ordine. 

Bece este unime de a doua ordine. 

O suta este unime de a treia ordine. 

Miia este unime de a patra ordine. 

Bece miie este unime de a cincia ordine. 

O suta de miie este unime de a sessea or¬ 
dine. 

Unu millionu este unime de a septea ordine, 

11. Numeratiunea scrissa are de obiectu a 
scrie tote numerele cu ore-cari caractere speciali , 
numite ciffre : 

Una, doue, trei, patru, cinci, sesse, septe, optu, noue. 

1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9. 

Essemple. In numerulu 684, sunt 4 unimi 
simple, 8 decimi. 6 sutimi. 

In 504, sunt 5 sutimi, neci o decime, si 4 
unimi. 

Numeratiunea scrissa se resume în acestu prin¬ 
cipiu fundamentale: Fia-care cifra pusa immediatu 
Ia stingă alteia esprime unimi de dece ori mai 
mari. 

Nulla (0) n’are prin sine însusi neci o valore; 

dero servesce a conserva fia-carii cifre semnificati- 
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ve, care se affla la stingă sea, loculu ce se cm ine 
unimiloru ce esprime acesta cifra. 

Pentru a scrie unu numeru datu, cata sa se 
scrie successivu, dela stingă spre drepta, sutimile, 
decimile si uniinile fia-carii classe de unimi prin¬ 
cipali (unimi, miie, millione, billione, etc.), înce- 
pendu dela cea mai înalta trepta, si înlocandu fia- 
care unime care lipsesce prin o nulla. Numerulu 
sesse-deci millione, optic sute cinci-deci miie, noue- 
deci si septe, se scrie cumu urmedia: 

60,850,097. 

Pentru a enuntia, din contra, unu numeru 
scrissu, se desparte în despărţiri de cate trei ci¬ 
fre, plecandu dela drepta; fia-care din aceste des¬ 
părţiri respunde unei classe de unimi principali, si 
se enuntia successivu sutimile, decimile sl uniinile 
fia-carii despărţiri, încependu de la stingă si dandu 
unimiloru acestei despărţiri numele classei ce ea 
represinta. Asia numerulu: 

204,680,002,501. 

Se va enuntia: doue sute patru billione , sesse 
sute optu deci millione, doue miie cinci sute unu. 

12. Dupo conventiunea espressa mai susu 
assupra valorei relative a cifreloru, unu numeru 
devine de 10,100, 1000 de ori mai mare candu se 
pune la drepta sea una, doue, trei nulle, etc. Si 
din contra, deca unu numeru se termina prin nulle 

se face de 10,100, 1000 de ori mai micu supri- 
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mendu (lela drepta sea una, doue, trei nulle etc 
Asia numerulu 2750 este de 100 ori mai micu 
decatu 275000. 


CAPITULULU II. 

1. Adunarea numereloru întregi. 

13. Adunarea este o operaţiune care are 
de scopu a într’uni mai multe numere în unuia 
singura. Resultatulu este summa acestoru numere. 

Summa a doue numere cuprindindu tote uni- 
mile loru, este invederatu ca pentru a le aduna, 
cata a adauge successivu unuia din elle tote uni- 
mile ce se cuprindu în cellu-altu. De ess.: de vomu 
voi sa adaugemu lui 5 pe 4, vomu dice, nume- 
randu pe degete, pene vomu adjunge la allu patru¬ 
lea: 5+1=6; 6+1=7; 7+1=8; 8+1=9; 
asia in catu 5 si cu 4 făcu 9. Acestu methodu de 
procedere de si este usiure, cu tote acestea este 
cam nepracticabile candu numerele de adunatu voru 
fi mai mari; methodulu insacellu mai simplu se af- 
fla in regula generale cea urmatoria: 

Ca sa adunamu mai multe numere , le scri¬ 
ma unele sub altele, asia incatu unimile de acea- 
si ordine sa fia în acea colona; subliniamu nu¬ 
merulu din urma, spre a lu separa de resulla- 
tu, pre care lu vomu scrie de suptu. Adunamu 

successivu, încependu de la drepta t numerile cuprin- 
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se în fia-Care colona ; deca smirna nu trece preste 
noue, o scrimu dupocumu o afflamu\ deca cuprinde 
si decimi, vomu scrie numai unimile, ero deci- 
mile le vomu tine pentru colona urmatoria , oper- 
anău ca mai nainte, si asia mai departe pene la 
ultima colona , sub care vomu scrie summa afflata. 

Este invederatu dero, co operandu asia amu 
effectuatu adunarea numereloru propusd; ca-ci re- 
sultatulu va cuprinde tote unimile loru simple, tote 
decimile, tote sutimile, etc. si prin urmare tote u- 
nimile loru. 

Essemplu.—Sa adunamu numerele 725, 9152, 
2189, 73 si 6. 

Assediamu operaţiunea cumu urmedia • 

725 

9152 

2189 

73 

6 

Summa: 12145 

Adunamu numerele cuprinse in prima colona, 
dicendu: 6+3—9; 9+9=18; 18+2=20; 20+ 
5—25. Scrimu unimile 5 şi tinemu decimile 2 
pentru a le aduna cu numerele secundei colone, 
care va da 24; si asia mai departe pene la ultima 
colona spre stingă, a carii summa, adaussa cu de- 
cimearemasa o scrimu la stingă ciffreloru afflate. Sum¬ 
ma ceruta dero este 12145. 
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Osservatiune. Deca s’ar începe operaţiunea 
dela stînga, fiendu-ca adunarea fia-carii colone pote 
sa producă unimi de o ordine immediatu superiore, 
amu fi espusi, ca dupo ce s’a adunatu fia-care co- 
lona, sa con'egemu resultatulu obtinutu de colona 
precedinte 

15. Proba unei operaţiuni arithmetice este o 
a doua operaţiune ce se face spre a assecura es- 
sactitatea primei. 

Proba adunării se face, încependu a aduna de 
susu în josu, deca mai anteiu s’a adunatu de josu 
în susu; resultatulu va fi acellu-asi. 

Essemple: 


Sa se faca adunările urmatorie: 


836 

7324 

7296 

26341 

1245 

2465 

3630 

11426 

4314 

416 


30637 

989 

38 


9817 

4207 



8784 


7836 


Essercitie. 

1. O persona s’a nascutu la 1823: la ce e- 
poca a avutu 25 de anni? R. 1848. 

2. Unu omu s’a casatoritu la etatea de 27 
anni. Dupo 12 anni a remasu veduvu. La 5 anni 

dupo mortea sociei selle, ellu a luatu a doua fe- 
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nibia cu care a traitu 7 anni, si ellu a muritu cu 
11 anni în urma. Se cere etatea la care a ad- 
junsu. R. 62. 

3. 0 moscenire s’a împaititu cumu urmedia’: 
primulu moscenitoriu a luatu 12560 lei; secundulu 
8200 lei; tertiulu 5000 lei. Pre lingă acesta s’au 
mai lasatu 5800 lei la spitale, 1200 lei communei, 
560 lei preutului, si 1000 lei seraciloru. Se cere 
a se cunnosce averea repausatului. 

R. 34320 lei. 

4. Unu particulara cheltuesce pre fia-caro 
annu 542 lei pentru chilia casei, 1840 lei pentru 
nutrimentulu seu, 64 lei pentru spalatura, 378 lei 
lei pentru îmbrăcăminte, 436 lei pentru alte chel- 
tueli diverse, 1 mai remanu 989 lei. Care este ve- 
nitulu seu? R. 3949 lei. 

5. S’au amestecatu 150 cliilogramme de ni- 
tra cu 25 cliilogramme de cărbune, si 25 cliilo- 
gramme de sulfu ca sa se faca pulbere de puşca: 
cata pulbere a essitu? R. 200 chilog. 

6. Geneva este cu 407 metre mai susu de- 
catu marea, si hospitiulu din muntele Sant-Ber- 
nard, este cu 2090 metre mai susu decatu Ge¬ 
neva. Care este înălţimea muntelui Sant-Bernard 
d’assupra marii? R. 2497. 

II. Scăderea numereloru întregi. 

16. Scăderea, este o operaţiune care are de 
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scopu a scote din unu numeru datu tote unimîlc 
cuprinse în altu numeru datu; seu cea-ce este totu 
una, dandu-se simma a doue numere si unulu din 
aceste numere , sa se affle cellu-altu. Resultatulu 
se numesce restu, escesu seu differintia. 

Este învederatu ca ca sa scademu unu numeru 
din altulu, este destullu a scote successivu din cellu 
mai mare tote unimile cellui mai mi cu. Deca vomu 
voi sa scademu spre ess. din 9 pe 4, vomu dice, 
calculandu pre degete, pene candu vomu adjunge 
la allu patrulea: 9—lz=8; 8—1=7; 7—lz:6; 
6—lz= 5. Asia scadindu pe 4 din 9 vomu affla 
restu 5; acestu numeru se mai dice si escesulu lui 
9 assupra lui 4, seu differintia lui 4 cotra 9. 

Acestu methodu de calculare de si este usiure, 
nu este insa practicabile candu ni se va da sa sca¬ 
demu unu numeru mai mare din altulu assemenea, 
din causa lungimii operaţiunii. 

Sa procedamu în altu modu: ni se da sa sca¬ 
demu de ess. pe 29 din 67, dicemu: 9 din 7 nu 
se pote scadea, mergemu la cifra din stînga si lu- 
amu 10 unimi pre cari le adaugemu lui 7, si se 
face 17, în astu jnodu amu mari tu numerulu din 
care scademu, si prin urmare restulu cu dece u- 
nimi; pre acestu-a va trebui sa lu micsioramu totu 
cu atatu. Acesta se va face adaugendu dece unimi 
la numerulu ce se scade: ca-ci scadindu o decime 

mai multu va remanea o decime mai pucinu. Asia 

www.dacoromanica.ro 


12 — 


«dupo ce amu maritu restulu cu o decime, lu amu 
micsioratu cu o decime, deci nu sî a schimbatu 
valorea. Vomu dice dero: 9 din 17 remanu 8 şi 
tinernu 1 si cu 2 făcu 3, din 6 remanu 3; restulu 
dero este 38. 

Prin regula generale uraatoria conchidemu: 

Ca, ca sa scademu unu numeru din altuia 
scriemu pre cellu mai micu sub cella mai mare , 
asia încatu unimile de acea-si ordine sa correspun- 
da; subliniam» pre cellu mai micu numeru ca sa 
lu separ amu de restu pre care lu scrimu de suptn ; 
scademu successivu incependu dela drepta spre 
stingă , fia-care cifra a numerului de josu din cea 
correspundetoria de susu; deca veri una din aceste 
scăderi parţiali nu se va putea effectua, sa marimu 
cu 10 animi cifra din care scademu , dero sa ti - 
nemu o anime ca sa o adaugemu cifrei, din stingă 
acellia ce amu scadiutu. 

Essemplu.—Sa scademu pre 4028 din 32106. 
Assediamu operaţiunea dupo cnmu urmediai 

32106 

4028 

Restulu: 28078 

Applicandu regula dicemu: 8 din 6 nu se pote 
scadea, adaugemu 10, care făcu 16; 8 din 16, re- 
manu 8, pre care Iu scrimu, si tinernu 1, si cu 2 
făcu 3, din 0 nu se pote; adaugemu 10; 3 din 10 
remanu 7 pre care lu [scrimu si tinernu 1, din 1 
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l-emane 0; 4 din 2 nu se pote scadea, adaugenn 
10 si se făcu 12, 4 din 12 remanu 8, si tinemu 
1 din 3 remanu 2. Restulu cenitu este cu modulu 
acestu-a 28078. 

17. Proba scăderii se face, adunandu pre 
cellu mai micu numeru cu restulu; sununa obţi¬ 
nută cata sa fia ecuale cu cellu mai mare numeru. 

Essemple: 

Sa se faca scăderile unnatorie: 

679 4377 40356 28001 10720 

352 2352 35142 15124 9634 

Essercitie. 

1. O persona s’a nascutu la 1786 si a mu- 
ritu la 1831. Ce etate a a\utu? R. 45. 

2. Unu părinte la nascerea fiiului seu era în 
etate de 32 anni. Ce etate va avea fiiulu canda 
părintele va fi de 56 anni? R. 24. 

3. Ludovicu XIV. se sui pe tronu la 1643 
si muri la 1715: cati anni a domnitu? R. 72 
anni. 

4. Radia mergendu dela centrulu pamentului 
la polu este de 6356080 metre; acea care merge 
la ccuatoru este de 6377398 metre: sa se calea 
ledic ditferintia. R. 21318 metre. 
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Noţiuni assupra complimenteloru 

18. Complimentulu arithmeticu allu unui mi¬ 
nier u se chiama cea-ce trebue a adauge la acestu 
numeru spre a forma o unime de o ordine im- 
mediatu superiore cclloru mai înalte unimi alle 
selle. cu alte cuvinte, cea-ce trebue a adauge la 
acestu numeru spre a obţine unimea urmata de 
atatea nulle cate cifre are. 

Spre a avea complimentulu unui numeru, se 
scade din unimea urmata de atatea nulle cate ci¬ 
fre are nuinerulu. 

La stingă numerului se pune 1 a\endu de- 
supra semnulu (—), care însemnedia ca se affla 
complimentulu numerului datu, 

Dupo acesta regula, complimentulu numeru¬ 
lui 682817 va fi 317183. 

Asia: 1000000 
1682817 
3171S3 

Scăderea, în casulu acestu-a, se effectuedia totu 
in modulu cumu s’a operatu scăderea numereloru 
întregi, avendu grija ca cea-ce se tine dela ultima 
cifra a scadetorului, despre stingă, sa se micsiore- 
die cu o unime. 

Candu sunt nulle la drepta numerului pro- 
pusu, elle se affla în numeru ecuale la drepta com¬ 
plimentului seu: complimentulu lui 5670 este 4330. 
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Asia: 10000 
15670 
4330 

19. Scăderea se pote transforma in adc^e 
rata adunare cu adjutorulu coinplimentcloru. In 
adcveru, fiendu-ca differintia celloru doue numere 
nu se schimba marindu-le cu acea-si cantitate, se 
va putea adauge la aceste doue numere complimen- 
tulu cellui mai micu; dero cellu mai micu numeru 
adaussu cu complimentulu seu va da o unime de 
ordine immediatu superiore celloru mai înalte unimi 
alle selle. 

Scăderea se va adduce dero a scadea acesta 
unime din sumrna obtinuta adaugendu cellui mai 
mare numeru complimentulu cellui mai micu. 

Se propune ca din numcrulu 1417813 sa se 
scadia 578190. Se va aduna 1417813 cu 421810 
complimentulu lui 578190, si adaugendu la colona 
millioncloru, se va îngriji de a micsiora cu o uni¬ 
me resultatulu produssu de acesta colona: 

1417813 1417813 

1578190 1421810 
839623 839623 

20. Candu sunt a se scadea numai doue nu¬ 
mere, intrebuintiarea complimenteloru nu presinta 
neci unu avantagiu; dero deca trebue sa se adune 
si sa se scada successivu mai multe numere, este 
bine de a le îutrebuintia. Mai departe se a vedea 
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cumu se simplifica calculele prin logaritluni, basan 
du-se pre aceste operaţiuni. 

Sa se faca scăderile urmatorie cu adjutorulu 
complimentului arithmeticu: 

4378-279; 7542-3281; 8965-|-3361-3512-973; 
26913+6541+374-295-3549-876. 

III. Multiplicatiunea numereloru întregi. 

21. Multiplicatiunea este o ojeratiune, care 
are de scopu a compune vnu nnmeru numitu pro- 
dussu cu unu numeru numitu multiplicanclu,precumu 
altu numeru numitu Multiplicatorii, este compusu cu 
unimea. 

Asia, deca Multiplicatoinlu cuprinde de 2, 3 
4... ori unimea, produssulu va cata sa cuprindă 
de 2, 3, 4 ... ori pe multiplicandu. 

De aci urmedia, ca ca sa obtinemu produs¬ 
sulu a doue numere, cata sarepetimu multiplicanăulu 
de atatea ori cate uninii sunt în multiplicator w, sj 
sa facemu summa s. e. 

5X3~3+5+5~15. 

Tote produssele a doue numere de o singura 
cifra se affla, în tabella urmatoria numita tabella 
mulliplicatiunei seu a lui Pylhagora, la întîlnirea li¬ 
niei verticale si a liniei orizontale cari începu prin 
fia-care din cei doui factori: 
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1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

9 

2 

4 

6 

8 

10 

12 

14 

16 

18 

3 

6 

9 

12 

15 

18 

21 

24 

27 

4 

8 

12 

16 

20 

24 

28 

32 

36 

5 

10 

15 

20 

25 

30 

35 

40 

45 

6 

12 

18 

24 

30 

36 

42 

48 

54 

7 

14 

21 

28 

o5 

42 

49 

56 

63 

8 

16 

24 

32 

40 

48 

56 

64 

72 

9 

18 

27 

36 

45 

54 

63 

72 

81 


Formarea tabelleî. 

22, Prima linia cuprinde celle noue numere 
d’anteiu; secunda linia se foi media adaugendu-se 
fia-care numeru cu sine însusi din prima; a trei a 
linia se formedia adaugendu fîa-carui numeru din 
prima pie acellu-a care este sub d’ensulu în se¬ 
cunda ; a patra linia se formedia adaugendu flă¬ 
cărui numeru din prima pre acelu-a care este sub 
d’ensulu în a trei-a, si asia mai departe. 

Observatiune. 1) multiplicatorulu este unu 
numeru ab st rac tu, fiendu-ca areta de cate ori pro- 
dussulu cuprinde pre multiplicandu; 2) produssulu 
este de acea-si specia, ca multiplicandulu; ca-ci u- 
nulu este o parte a cellui-altu. 

Modulu de operaţiune simpla, propusu mai susu 
este usiurc, însă nu se pote practica candu ui se 
voru da mai multe numere; s‘a afflatu cu tote a- 
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cestea unu methodu mai scurtu pentru assemenea 
op eraţi une,. 

Sa facemu maî anteiu o observ atiune, s. e. ea 
sa multiplicamu unu numeru ore-care prin unimea 
urmata de mai multe nulle, este destullu a scrie la 
drepta acestui numeru atatea nulle cate sunt în 
urma unimii: ca-ci deca de ess.: vomu scrie doue 
nulle la drepta unui numeru, este învederatu ca fia- 
care din cifrele selle se va retrage cu doue trepte 
spre stingă, si asia va represinta unimi de o sut; 
ori mai mari; deci tote părţile numerului pro- 
pusu facendu-se de o suta ori mai mari. nume- 
rulu însusi a devenitu de o suta ori mai mare, a- 
deca s’a multiplicatu cu o suta s. e. 286 XI00 n 
28600. 

23. La multiplicatiune se potu presinta trei 
caşuri: 1) candu multiplicandulu si multiplicatorulu 
bunt numai de cate o cifra; 2) candu multiplican- 
dulu este compusu de mai multe cifre si multipli- 
catorulu numai de una; 3) candu amendoui cnprindu 
mai multe cifre. 

24. Casulu I. Se demonstra ca mai susu, 
pentru care s’a si facutu o tabella cuprindindu pro- 
dussele celloru noue numere d’anteiu, multiplicate cate 
doue, doue, spre a se tipări în memoria 

25. Casulu II. Candu multiplicandulu este de 
mai multe cifre si multiplicatorulu numai de unu, 

este destullu a repeţi successivu unimile, decimile 
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sutimile, etc. multiplicandului de atatea on cate 
tinimi sunt în multiplicatoru: ca-ci repetiudu cu mo- 
dulu acetu-a, pe fia-care din părţile multiplicandului 
de atatea ori cate unimi sunt în multiplicatoru, este 
învederatu ca se va repeţi multiplicandulu de acestu 
numeru de ori. Dero deca aceste differite produsse 
parţiali voru ti'ece preste 9, vomu scrie numai uni- 
mile, ero decinile le vomu adauge următorului 
produssu parţiale. 

Deci, ca sa multipltcamu unu numeru compusu 
de mai multe cifre prin altulu numai de o cifra , 
caia sa mulliplicamu successivu unimile, ăecimile , 
etc. multiplicandului prin multiplicatoru , sa scrima 
unim'le fia-carui produssu parţiale si sa tinemu 
decimtle spre a le adauge produssului urmatoru 
afora de ullimulu produssu pre care lu scrimu , 
cumu lu afflamu. 

Fia a se multiplica 327 prin 3, vomudice: de 
3 ori 7 făcu 21, scrimu 1 si tinemu 2; de 3 ori 
2 făcu 6 si cu 2 tinute 8, scrimu 8; de 3 ori 3 
făcu 9, scrimu 9. Asia produssulu este 981, care 
se assedia asia: 

327 

3 

981 

20. Gasulu III. Candu multiplicandulu si mul- 
tiplicatorulu sunt compuşi de mai multe cifre, ope¬ 
raţiunea se unnedia asia: 
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Fia a se multiplica 327 priu 403. A multiplica 
pre 327 prin 405 va sa dica a compune unu uu- 
meru, care cuprinde de 405 ori pre multiplican- 
dulu 327: deca dero voinu repeţi acestu multipli- 
candu successivu de 5 oii si de 400 ori, este m 
vederatuca adunandu aceste doue produsse parţiali 
vomu avea produssulu cerutu. Etfec invidu mai ai - 
teiu multiplicatiunea lui 327 prin 5 voim avead 
produssu pre 1633. 

Ca sa repetimu nuinerulu 327 de 400 ori lu 
repetimu mai anteiu de 4 ori, cea-ce ne va d t 
1308, apoi sa repetimu acestu piodussu de 100 ori, 
ca-ci este înv ederatu ca numerulu astu-feliu obţin ut u 
va cuprinde de 100 ori pe 4, adeca de 400 ori mul- 
tiplicandulu 327.—Deci, ca sa repetimu de 100 
ori produssulu 1308 alin lui 327X4, va aljungc 
a scrie doue nulle la drepta sea; dero atunci cea 
d’anteiu cifra a sea va areta sutimi: încatu ne pu- 
temu dispensa de a scrie aceste doue nulle; numai 
sa assediamu produssulu 1308 alin lui 327X4 sub 
produssulu 1635 allu lui 327x5, asia încatu pri¬ 
ma sea cifra despre drepta sa se affle sub sutimile a- 
cestei-a. Effectuandu cu modulu acestu-a aduna¬ 
rea celloru doue produsse parţiali, vonni avea pro¬ 
dussulu totale cerutu. 

Vssediarca calculului se face în accstu modu: 
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327 

405 

1635 

1308 

132435 

Seu sa repetirau pre 327 de 405 ori prin ad- 
jutoralu adunării, cea-ce ar face o lucrare prea lunga; 
de unde dicemu dero ca multiplicatiunea este o 
adunare pre scurtu. 

Regula. —Ca sa multiplicamu unu numeru ore- 
care prii unu numeru compusu de mai multe cifre , 
multiplicamu successicu multiplicandulu prin fia-care 
cifra semnificatica a multiplicatorului, observandu 
ca produssele parţiali sa le scrimu unele sub al¬ 
tele, asia în catu cifra d'anteiu a fia-cărui sa fia 
assediata sub cifra multiplicatorului , care a datu 
acestu prodtissu; subliniamu ultimuluprodussupar¬ 
ţiale, si adunamu tote produssele. 

27. Candu se affla nulle între cifrele semni¬ 
ficative alle multiplicatorului, se potu laşa de o 
parte, numai sa se aiba în vedere de a pune prima 
cifra dela drepta fia-carui produssu parţiale totu- 
de-una sub cifra multiplicatorului pxin care se mul¬ 
tiplica. 

Ess: sa se multiplice 7464 prin 3005. 

Oneratiunea se assedia asia: 
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7464 

3005 

37320 

22392 

22429320 

28. Deca multiplicandulu si multiplicalorulu 
se termina cu nulle, la produssele parţiali te con¬ 
sideramu ca neessistendu; insa la drepta produs- 
sului totale va cata sa scrimu alalea nulle cate 
sunt la drepta celloru doui factori. 

Sa presuppunemu în adeveru, ca sunt trei nulle 
la drepta multiplicandului, si doue la a multiplea- 
torului. Deca vomu considera ca neessistendu a- 
ceste nulle la multiplicandu, atunci lu Aomu face 
de o miia ori mai micu, si produssulu assemenea 
se va face de o miia ori mai micu; ca-ci \a cu¬ 
prinde totu-de-una acellu-asi numeru de parti, cari 
voru fi de o miia ori mai mici. Deca assemenea 
vomu suprime si dela multiplicatoru celle doue nul¬ 
le, lu vomu face de o suta ori mai micu; pro¬ 
dussulu dero se va face de o suta ori mai micu, 
ca-ci ellu va cuprinde de o suta ori mai pucine 
parti. Deci, dupo ce amu facutu produssulu de 
o miia ori mai micu, sa lu mai facemu încă de 
o suta ori mai micu de cumu era; lu amu redussu 
cu modulu acestu-a de o suta miie ori mai micu; 
deci ca sa lu adducemu la adeverata sea valore, 

rata sa lu facemu de o suta de miie ori mai mare, 
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cea-ce se va face adaugendu cinci nulle la drepta 
sea, cate au avutu cei doui factori. 

Asia: 35000X4800~ cu produssulu lui 35 
prin 48 urraatu de celle cinci nulle suprimate, cari 
făcu produssulu de atatea ori mai mare, adeca de 
100000 ori mai mare. 

29. A multiplica unu numeru prin produssulu 
a doui factori revine a multiplica successivu, acestu 
numeru prin cei doui factori. Asia, sa se multi¬ 
plice 365 prin 28, care este produssulu lui 7 prin 
4, seu sa se multiplice 365 prin 7 si produssulu 
sa se repetiesca de 4 ori; resultatulu va fi acel- 
lu-asi;—ca-ci multiplicatiunea lui 365 prin 28 s’ar 
putea effectua scriendu numerulu 365 de 28 ori, si 
sa se faca summa. 

Dero fiendu-ca 28 este formatu din de 4 ori 
7, acesta colona de 28 numere ecuali s’ar putea 
divide în 4 grupe, contiiudu fia-care 7 numere 5 
summa celloru 7 numere care ar compune una din 
aceste grupe, ar fi produssulu lui 365 prin 7, si 
summa celloru 4 grupe ar fi produssulu acestui 
produssu prin 4. 

30. Produssulu a doue numere nu se schimba 
candu vomu schimba rîndulu facloriloru s. e: 3X3 — 
3X5. 

In adeveru, a multiplica pre 5 cu 3, este a 
repeţi cinci unind de trei ori: deca dero cornii 

scrie cinci unimi pe o linia orizontale, SMomure- 
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peti aceste linie de trei ori, se va forma tabella 
urmatoria: 

5X3 

« f 1 1 1 1 1 

X 1 1 1 11 

05 [î î î î î 

amu scrissu atatea unimi cate cuprinde produssuli 
lui 5 piin 3. 

31. Produssulu a doui factori are atatea 
cifre cate sunt în ambii factori uniţi , seu cu una 
mai pucinu. 

Sa presuppunemu, spre essemplu, ca multipli- 
candulu are 4 cifre, si multiplicatorulu 3. Multi- 
tiplicandulu se va cuprinde intre 1000 si 10000; 
multiplicatorulu se va cuprinde între 100 si 1000; 
piin urmare produssulu se va cuprinde între pro- 
dussulu lui 1000 prin 100 si produssulu lui 10000 
prin 1000, adeca între 100000 si 10000000; prin 
urmare elin va avea cellu pucinu 6 cifre si nu va 
avea 8. Asia produssulu va avea 7 cifre seu 6, 
adeca atatea cate au ambii factori uniţi, seu una 
mai pucinu. 

32. Candu acellu-asi numeru se multiplica 
prin 2, prin 3, prin, 4, etc., diffcritele produsse 
ce se obţinu se numescu multiplele acestui nume¬ 
ru. Produssele cuprinse în acea-si linia, orizonta¬ 
le seu verticale, din tabella multiplicatiunii, sunt 

multiplele nuinerului prin care începe acesta linia. 
www.dacoromanica.ro 




25 


Essemple. 

Se cerc a se multiplica. 

1342 36040. 54 prin 2, 3, 5. 126 prin 4, prin 7, prin 2 

prin 4. prin 9. 50439 prin 20300. 45030 prin 23100 

Essercitie. 

1. Unu copillu de 6 anni, 8 luni, 14 dille, 
vrea sa scie cate secunde a traitu. Doui anni din 
vietia sea au fostu bisecti, adeca au avutu o di 
mai multu decatu annulu eommunu, care este de 
365 dille; din celle 8 luni, 4 au 31 dille, 3 au 
30 dille, si ultima 28 dille. R. 211507200. 

2. Unu omu cheltuesce 3 vicenari pe di 
pentru nutrimentu, 25 v. pe luna pentru locuintia, 
300 v. pe annu pentru îmbrăcăminte, 80 v. pen¬ 
tru spalatura, si 150 v. pentru cheltueli mărunte, 
Catu cheltuesce pe annu? R. 1925, 

3. Sunt 7 lucratori, la fia-care din ei se dau 
cate 4 v. pe di. Care este pretiulu totale allu 
dillei, si cheltuiala totale a 6 dille de lucru din 
septemana? R. 168. 

4. Lumina sorelui percurge 77000 de leghe 
pe secunda, cate leghe percurge pe di? 

R. 6652800000. 

5. O rota de mora face 25 învîrtiri în unu 
minutu. Cate face în 35 minute? R. 875. 

6. Unu calletoru face regulatu pe fia-care 
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di ce callttorescc 12 leghe, ce tlrumu va face ellu 
în 7 dille ? Ii. 84. 

7. In giurulu pamentului sunt 360 grade; 
pe fia-care gradu se numera 23 leghe commune 
seu 20 leghe marine. Cate leghe sunt de fia-care 
specia împregiurulu pamentului? R. 9000 1. com¬ 
mune, 7200 1. marine. 

IV. Divisiunea numereloru întregi. 

33. Divisiunea este o operaţiune care are 
de scopu, ca cunnoscendu-se unu produssu numitu 
dividendu si unuia din factorii sei numita divisoru 
sa se affie cellu-altu factore numitu c uotu. 

34. Divisiunea fiendu o contra operaţiune a 
multiplicatiunii, urmedia sa aiha si ea trei caşuri: 
I. Candu dividendulu si divisorulu sunt numai de ca¬ 
te o cifra.—II. Candu dividendulu este de mai multe 
cifre si divisorulu numai de una. —111. Candu si 
dividendulu si divisorulu sunt de mai multe cifre. 

33. Casulu 1. — Catu pentru acestu casu ne 
servimu cu tabella multiplicatiunii s. e: 35: 7, luamu 
pre divisorulu 7 în linia d’anteiu orizontale, des- 
cindemu perpendiculara pene ce damu preste di¬ 
videndulu 35, seu preste unu numeru ce se apro¬ 
pia mai multu de dividendu, cuotulu va fi în linia 
orizontale, ce începe de la 35 spre stînga, cuotulu 
dero cellu cautatu este 5. 

36. Casulu II —Sa luamu .numerulu 40761 : 7; 
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aci ni se cere a affia altu numeru necunnoscutu, 
care multiplicaţii cu divisorulu 7, plus restulu, 
de vomu avea, sa ne dea pre dividendulu 40761, 
adeca ca unimile numerului necunnoscutu multipli¬ 
cate cu divisorulu 7, sa ne dea unimea diuden- 
dului, tiindu insa decimile, sa le adaugemu produs- 
sului urmatoru; decimile numerului necunnoscutu 
multiplicate cu 7 plus decimile ce amu tinutu, sa 
ne dea decimile dividendului (6); sutimile numeru¬ 
lui necunnoscutu multiplicate cu 7 plus cea-ce amu 
tinutu sa ne dea sutimile dividendului (7). Infine 
unimile de miie alle numerului necunnoscutu mul¬ 
tiplicate cu 7 plus cea-ce amu tinutu dela sutimi 
sa ne dea 40 de miie alle dividendului. Dieemu 
sa ne dea pre 40 de miie, ero nu pre 0, pentru* 
ca la cuotu nu avemu neci macaru o decime de 
miie, ca-ci de vomu avea si de o vomu multiplica 
cu 7 ne va da 70000, de ore ce noi n’aAemu la 
dividendu decatu 40000 si mai vîrtosu ca 40 e 
formatu din unimea de miie a cuotului multiplicata 
cu divisorulu 7 plus cea-ce amu tinutu dela celle- 
alte cifre alle cuotului. Asia-dero ca sa afflamu cifra 
miiloru dela cuotu, trebue sa cautamu cellu mai 
mare multiplicandu allu lui 7 ce se cuprinde în 
40, care este 35 seu 5X7, si fiendu-ca amu dissu 
sa cifrele 40 sunt formate din cifra miiloru cuo¬ 
tului multiplicata cu 7 plus cea-ce amu tinutu; cata 

ca scotemu produssulu lui 7X5 adeca 35; asia- 
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dero 3 e cea-ce amu tinutu dela sutimi, prin ur¬ 
mare tiebue sa lu unimu cu cifra sutimiloru cuo- 
tului mul iplicata cu divisorulu plus cea-ce amu 
tinutu dela decimi 

De aci venimu si damu refula: 

Ca sa effectuamu o ăivisiune , candu divi o- 
ruîu e numai de o cifra , despai timu despre sting a 
divtclen lului cifrele ce potu cuprinde pre divisoru , 
cautamu de cate ori prima seu c lle doue cifre 
alle parţialului dividendu potu cuprinde pre div’- 
soru, scrimn acestu numeru de atat a ori sub di¬ 
visoru, cu ellu multiplkaniu pre divisioru, pro - 
dussulu lu scademu din acestu parţiale dividendu , 
lingă reniasu descindemu cifra urmataria, si asia ur- 
mamu trec&ndu prin fote cifrele dividendului. Este 
însă mai usiure a face divisiunea nescriendu pro- 
dussulu ci numai remasulu. 

Operaţiunea se assedia asia: 

407617 
ă7 3823 
16 

21 

0 

3 7. Casulu 111. Dandu-ni-se numerulu 191478 
329, va sa dica a affla unu allu treilea numeru 
necunnoscutu, care multiplicatu cu 329, plus res- 
tulu de vomu avea, sa ne dea pre 191478, adeca 

unimile numerului necunnoscutu multiplicate cu di- 
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vlsorulu 329 sa 11 c dea unimca dividendului (bj 
tiindu deciinile pentru produssulu unnatoriu, de- 
cimile numcrului necunnoscutu multiplicate cu 329, 
plus cea-ce amu tinutu dela unimi sa ne dea de- 
cimea diiidendului (7) tiindu si aci deciinile pen¬ 
tru produssulu urmatoriu; înfine sutimile minieru¬ 
lui neci nnoscutu multiplicate cu 329 plus cea-ce 
amu tinutu dela decimi sa ne dea pre 1914 ero 
nu cifra sutimiloru (4), pentru ca la cuotu nu pu- 
tcmu ai ea neci î lacaru o miia, ca-ci avendu o miia 
si multiplicandu-o cu divi orulu 329 ne va da 
329000, care c multu mai mare decatu dividen- 
dulu 191478. Asia-deio numerulu 1914 e for- 
matu din cifra sutimei cuotului multiplicata cu di- 
i isonilu, plus cea- ce amu tinutu dela decimi; de- 
ro ca sa afflamu acesta cifra a sutimei cuotului, 
cata sa diiidemu pre 1914 prin 329, care ia sa 
dica a aftia dreptu sutime a cuotului o cifra, care 
multiplicata cu 329 plus cea-ce amu tinutu dela 
decimi sa ne dea pic 1914, adeca cifra sutimei 
cuotului multiplicata cu 9 unimca divisornlui sa 
ne dea pre 4 unimea cellui de alin douilea di- 
videndu, tiindu dccimile pentru trepta urmatoria; 
cifra sutimei cuotului multiplicata cu 2 decimea 
divisorului plus cea-ce amu tinutu se ne dea pre 
una(l) decimca cellui de alludouilea dividcndu, tiindu 
si aci deciinile pentru trepta urmatoria; înfine ci¬ 
fra sutimei cuotului multiplicata cu 3 sutimea di- 
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\isovului sa ne dea pre 19; sl cu modulu ace&tu-a 
adjungemu la casulu I allu divisiunei, candu divi- 
dendulu si dhisorulu sunt numai de cate o cifra, 
si pre cari i gassimu în tabella multiplicatiunoi. 
Asia-dero cautamu care este cellu mai mare mul- 
tiplicandu allu lui 3 ce se cuprinde în 19 si af- 
flamu pre 6X3 seu 18. Dero noi nu punemu 6 
ci numai 5, pentru-ca 19 este formatu din 3 partir 
din multipljcatiunea sutimei cuotului 5 cu cifra su- 
timei divisorului 3, plus cea-ce amu tinutu dela 
celle-alte cifre alle divisorului si alle cuotului; a- 
sia prin 5 cifra sutimei cuotului multiplicamu tote 
cifrele divisorului 329 , produssulu lu scademu 
din parţialulu dividendu 1914, lînga restu destin - 
demu cifra urmatoria, si asia urmamu trecendu prin 
tote cifrele dividendului. Demonstramu totu asia 
la tote parţialele dividende, cu distinctiune numai ca 
dicemu: ca nu afflamu unu numeru necunnoscutu 
care multiplicatu cu divisorulu sa ne dea pre 
dividendu, ci numai o cifra, s. e.: 

191478329 
1645 582 

2697 
2632 
658 
658 
000 

De aci \enimu si damu regula: 
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Ca spre a opera o divisiune, în care si divi 
dendulu si divisorulu sunt compuşi de mai multe 
cifre , cata sa despartimu despre stingă dividen¬ 
dului cifrele ce potu cuprinde pre divisoru , lua- 
mu cifra anteia despre stingă divisondui si la- 
samu pre celle-alte, lasamu assemenea si despre 
drepta parţialului diviăendu totu atatea cifre cate 
amu lasatu si la divisoru, cautamu dupo acea de 
cate ori cifra anteia a divisorului se cuprinde 
m acesiu parţiale divid ndu, si ne va da prima 
cifra despre stingă cuotului, multiplicamu apoi cu 
acesta cifra a cuotului iote cifrele divisorului si 
pre produssu lu scrimu sub partialulu diviăendu, 
lu scademu din ellu si lingă remasu descindemu ci¬ 
fra urmatoria, o impreunamu cu cea de unu feliu 
cu d'ensa, si urmamu asia operaţiunea pene trecemu 
fote cifrele dividendului. Acesta operaţiune se pote 
prescurta facendu multiplicatiunea si scăderea de 
o data. nescriendu decât t remasele si adaugendu 
descadiutidui parţiale atatea decimi, pene lu vomu 
pune în stare ca sa se pota scaăca din ellu nu- 
merulu scadetoriu , pre urma adaugemu scadetoru- 
lui ce urmedia îndata, totu atatea decimi ca sa nu 
se schimbe remasulu , s. e: 

191478 329 
2697 582 

658 
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3b. Caudu divisorulu are mai multe cifre, 
si dividendulu este mai micu decatu divisorulu ur- 
matu de o nulla, se conchide de aci ca acestu di- 
videndu este de 10 oii mai micu decatu divisorulu, 
si ca prin urmare cuotulu are numai o cifra. Ca 
sa se olitina acesta cifra, celle mai înalte unimi 
alle dividendului se dividu prin unimile de acea-si 
ordiiie alle divisorului; ca sa se vedia deca cifra 
afflata la cuotu este buiia, divisorulu se multi¬ 
plica prin acesta cifra, si produssulu se scade dii 
dividendu: deca produssulu este mai mare decatu 
dividendulu, atunci cifra pusa la cuotu este prea 
mare. 

Fia a se divide 3213 prin 439, fiendu-ca di¬ 
videndulu este mai micu decatu 4590, adeca mai 
micu de 10 ori decatu divisorulu; se concliile de 
aci ca cuotulu n’are decatu o cifra. — Spre a ob¬ 
ţine acesta, se dividu celle 32 sutimi alle dividen¬ 
dului prin celle 4 sutimi alle divisorului. Cuotulu 
este 8, si ca sa se probedie ace ta cifra, se mul¬ 
tiplica 459 prin 8, produssulu 3672 este mai mare 
decatu dividendulu; de aci se conchide ca cifra 8 
pusa la cuotu este prea mare. Atunci se probedia 
cifra 7 allu carii produssu prin div isoru este cu 
essactitate ecuale cu dividendulu. 

Cu modulu acestu-a, dupo celle ce s’au tra- 
tatu, se pote opera veri-ce divisiune. Operaţiunea 
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se assedia ca candu divisorulu are mimai o cifra, 
si se continue operaţiunea • 

39. Candu parţialele dividendu este mai micu 
decatu di\ isorulu, se pune 0 la cuotu, si se descin¬ 
de cifra unnatoriâ a cuotului. 

Fia a se divide 196983 prin 387. 

196983 387 
1935 509 

3483 
3483 
O 

Cuotulu este dero 509. 

In practica, nu se mai scrie sub fia-carepai 
tiale dividendu produssulu dh isorului prin cifra cuo¬ 
tului; ci se multiplica si se cade în acellu-asi 
impu. 

40. Deca se multiplica divid ndiduprin unu 
nimeru or -care, fora a se atting de divisoru , 
cuotulu se face de acestu numeru de ori mai ma¬ 
re. Ca-ci num rulu de diiisu facendu-se de unu nu¬ 
meru ore-care de oii mai mare, părţile, cari sunt 
totu-de-uin de acellu-asi numeru, se făcu de 
acestu numeru de ori mai mari. 

Deca se multiplica divisorulu prin unu nu¬ 
meru ore-care, fora a se attinge de dividendu, 
cuotulu se face de acestu numeru de oi i mai micu 
Ca-ci numerulu partiloru fîendu de unu numeru 
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ore-care de ori mai mare, fia-care din elle este de 
acestu numeru de ori mai micu. 

De aci resulta ca se pote multiplica dividen- 
dulu si divisorulu prin acellu-asi numeru, fora sa 
se schimbe cuotulu. In acellu-asi modu se vede ca 
se pote divide dividendulu si divisorulu prin acellu- 
asi numeru, fora a se schimba cuotulu. 

De aci urmedia, ca candu dividendulu si di¬ 
visorulu se termina prin nulle, se pote suprime 
acellu-asi numeru dela amendoui, fora sa se schimbe 
cuotulu. Asia, cuotulu lui 350000 prin 7000 este 
acellu-asi ca si cuotulu lui 350 prin 7. 

41, ivisiunea unui numeru prin produs- 
sulu a cloni factori se face , dividindu-se successivu 
prin aceşti doui factori; acesta resulta din princi- 
piulu demonstratu mai înainte. Asia a dhide pre 
360 prin 45, produssu din 9 si din 5, revine a 
divide mai anteiu pe 360 prin 9, care dade cuotu 
pre 40, si acestu cuotu sa se divida prin 5, care 
da de cuotu pre 8. In adeveru cuotulu lui 360 
prin 45 este 8. 

42. Proba divisiunei se face, multiplicandu 
pre divisoru prin cuotu, si la produssu sa se a- 
dauge si restulu, deca se affla; resultatulu cata sa 
reproducă pre dividendu. 

Deca se divide 270000 prin 739. 
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270000 739 
4830 365 
3960 
265 

Se affla de ciiotu 365 si de restu 265. De- 
ca la produssulu lui 739 prin 365, care este 
269735, se adauge 265, se obţine de sunrnia 
270000 


Essemple. 

Sa se faca divisiunile urmatorie: 

408 prin 2. 5632 prin 2. 127440 prin 540. 

4080 prin 4. 20370 prin 7. 40632 prin 33. 

6025 prin 5. 86658 piin 78. 13239192 prin 5032 

Essercitie. 

1. Unu părinte murindu laşa o avere de 
73500 v. sa se divida între 3 copii. Catu vine 
de fia-care? R. 24500. 

2 . S’au platitu 90 vicenari la o ceta de lu¬ 
cratori, fia-care a primi tu cate 5 v. Catu este 
numerulu lucratoriioru ? R. 18. 

3. O persona are 2920 v. veni tu pe annu; 
vrea sa pue 1 v. pe di la o parte. Se întreba 
catu clieltuesce pre di? R. 7. 

4. Unu annu are 365 de dille, o di are 24 
de ore, o ora are 60 de minute, unu ininutu are 
60 de secunde. Infine, deca o bomba (ghiulea) 

merge mereu cu acea-si iuticla cu care a essitu 
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din tmni, si ar face 1 leghe în 20 de secunde 
Se cere în anni, dille, ore, minute si secunde, tim¬ 
pi lu ce ar întrebuintia ace ta bomba ca sa merga 
dela pamentu la soie, adeca sa «trabuta unu spa¬ 
ţiu de 346000 0 d leghe. 

T. 21 an i, 344 dille, 6 ore, 13 minute, 20 
secunde. 

5. Limba e a ine dela sore m 8 minute 
13 s cunde. Di tan ia ce pexiuge este de 34600000 
leghe, ce dri nu percu - ge lumina m o secunda ? 

R 70182. 

6 . Unu calletoiu are sa faca 105 legi e n 
15 dille. Cate leghe trebue sa faca pe di? R. 7 

7. Sa se affle cate cole sui t m unu volume 
de 512 pagine ii octavo, seiindu ca fia-care cola 
in octa\o cup’inde 16 pa s ine. R. 32. 

V. Proprietăţi relative la ce le pat u 
operaţiuni. 

I. Explicarea •emneloru. 

43. Candu i oiniu a areta resultatulu opcia- 
tiuniloru ce se făcu assupra a doue seu mai multe 
numere, se întrebuintiedia semne abreviată e 

Ca sa aretamu adunai ea, ne sen imn cu sem- 
nulu -f- care se enuntia plus; asia 3 —f-4 repre- 
sinta summa numereloru 3 si 4, si se enuntia 3 
plus 4. Assemenea, 3—j—4—(—5 represinta summa 

numereloru 3, 4 si 5. 
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Ca sa aretamu scai'rea, ne senimu cu seni 
îulu — care se enuntia minus ; asia 7 5 repre- 

sinta differintia numereloru 7 si 5, si se enuntia 7 
minus 5. Assemenea, 7-j-4—5 represinta resul- 
tatulu ce se obţine adunandu numerele 7 si 4, si 
scadindu pe 5 din summa obtinuta. 

Ca sa aretamu multiplicatiunea, ne servimu cu 
semnulu X care se enuntia multiplicatu prin ; asia 
7X4 represinta produssulu numereloiu 7 si 4, si 
sc enuntia 7 multiplicatu prin 4. 

Ca sa aretamu divisiunea, ne servimu cu sem¬ 
nulu care se enuntia divisu prin; insa acestu 
semnu lu întrebuintiamu la dhisiuni simple, spre 
a represinta cuotulu unei divisiuni care se face 
essactu. Asia divisiunea lui 20 prin 4 facendu-se 
fora restu, 20:4 va represinta cuotulu. 

Candu voimu a areta o operaţiune assupra nu- 
mereloru, din cari unulu este o summa, seu o dif¬ 
ferintia, seu unu produssu, seu unu cuotu neeffec- 
tuatu, acestu numeru se scrie intre doue parenthese. 
Asia (3—f-7)—(5—2) esprime ca differintia 5—2 
sa se scada din summa 3-j-7. Assemenea (3-f-7)X 
(5—2) represinta produssulu summei 3—{—7 prin 
differintia 5—2; 7X(3X5) esprime ca 7 sa se 
multiplice prin produssulu effectuatu allu lui 3 prin 
5; înfine 7X(8-4) esprime ca 7 sa se multiplice 
prin cuotulu lui 8 prin 4. 

Ca sa aretamu ecualitatea.. ne senimu cu sem- 
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nulu —, care se enuntia ecuale ; asia 3X4~12, 
însemnedia 3 multicatu prin 4 ecuale cu 12. 

Ca sa aretamu inecualitatea, ne servimu cu 
semnulu > care se enuntia mai mare decatu, seu 
cu semnulu < care se enuntia mai micu, decatu. 
Asia 7>5 si 5<7 esprimu ca 7 este mai mare 
decatu o, seu ca 5 este mai micu decatu 7. 

Numerele seu resultatele operatiuniloru a ca- 
roru ecualitate seu inecualitate o aretamu, se cliia- 
ma membrii ecualitatii seu ai inecualitatii. 

Ca sa aretamu ca se estrage radecina unui 
numeru, ne servimu cu semnulu V , care se nu- 
mesce semnulu radicalului. Asia V 7 areta ca lui 
7 i se estrage radecina de unu gradu ore-care 

II. Principiu relativu la scădere. 

44. Ca din unu numeru sa se scada diffe- 
rintia altoru doue, este destullu a adauge primu¬ 
lui numeru pre cellu mai micu din acestea , si din 
residtatu sa se scada cellu mai mare. 

In adeveru, fia ca din 12 sa se scada 13—8; 
la aceste doue numere se pote adauge acellu-asi 
numeru 8, fora ca sa se alteredie differintia loru; 
atunci cestiunea este addussa a scadea pre 13— 
8-}-8 seu pre 13 din 12-}-8, si resultatulu este 
12—f-8—13, cea-ce demonstra principiulu enun- 
tiatu. 

însemnare. Intrebuintiandu notatiunile de mai 
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susn, accstu principiu se esprime prin ecualitatca 
12—(13 — 8)=12+8—13. 

III. Principie relative la multiplicatiune. 

45. Princifiinhi I .— Ca sa se multiplice o 
summa prin unu numeni, este destullu a multiplica 
pre fia-care din părţile summei prin numeru , si 
pre urma sa se adune produsseh parţiali obţi¬ 
nute. 

Sa presuppunemu ca avemu sa multiplicamu 
pre 4+5+7 prin 3. 

Se face summa celloru trei numere ecuali cu 
4—j—5—j—7; produssulu cautatu este dero eeuale cu 
4— (—5— J— 7—(— 4—J— 5—j—7— j—4— {- 5+7. 

Se vede ca ellu se compune din trei parti e- 
cuali cu 4, din trei parti ecuali cu 5, si înfine din 
trei parti ecuali cu 7; cu alte cuvinte, ellu este 
summa celloru trei produsse parţiali 4X3, 5X3, 
7X3, cea-ce trebuea sa demonstramu. 

însemnare. Acestu principiu se esprime prin 
ecualitatea 

(4+5+7)X3=4x3+5X3+7X3. 

Observaţiune. Ca sa se multiplice unu nu¬ 
meru prin o summa, este destullu a multiplica nu- 
merulu prin fia-care din părţile summei, si apoi 
sa se adune produssele parţiali. 

Sa presuppunemu ca este sa se multiplice 3 
prin 4+5+7; resultatulu va fi acellu-asi. ca si 
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ctimu s’ar multiplica 4—f-5—f-7 prin 3. Asia-dero, 
dupo principiulu precedinte resulta. 

3x(4+5+7) seu(4+5-j-7)X3=4X3+5X 
3-|-7X3; seu cea-ce este totu una 

3X(4+5+7)—3X4+3XO+3X7, cea-ce 
trebuea sa se demonstredie. 

46. Principiulu II .— Ca sa se multiplice doue 
summe una pin alta , este destullu a multiplica fia- 
care parte a primei prin fia-care parte a secun¬ 
dei, si apoi sa se adune tote produssele obţinute. 

In adeveru, sa presuppunemu ca este sa se 
multiplice 4+5+7 prin 3+8. Dupo cea-ce s’a 
dissu mai înainte, este destullu a multiplica pre 
4+5+7 mai anteiu prin 3, apoi prin 8, si sase 
adune resultatele obţinute; de alta parte produs- 
sulu lui 4+5+7 prin 3 este ecuale cu: 

4X3+5X 3+7X3. 

Totu assemenea, produssulu lui 4+5+7 prin 
8 este ecuale cu: 

4X8+5 X 8+7X8; 

Deci produssulu celloru doue summe propuse va fi 
4X3+5X3+7X3+4X8+5X8+7X8. 

47. Principiulu III. — Ca sa se multiplice 
dijferintia a doue numere prin unu allu treilea, 
este destullu a multiplica celle doue numere prin 
acestu allu treilea , si cellu mai micu produssu sa 
se scada din cellu mai mare. 

In adeveru, sa presuppunemu ca este a se 
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multiplica differintia 7—5 prin 3. Effcctuandi 
scăderea aretata, se affla de restu 2; prin urmare 
7 este summa numereloru 5 si 2; deci produssulu 
7X3 este ecuale cu summa produsseloru 5X3 si 
2X3, si prin urmare, differintia 7X3—5X3 este 
ecuale cu 2X3, adeca ecuale cu produssulu diffe- 
rintiei 7—5 prin 3. 

însemnare. Acestu principiu se esprime prin 
ecualitatea: 

(7—5)X3=7X3—5X3. 

Observaţiune. Ca sa se multiplice unu nu- 
meru prin differintia altoru doue, este destullu a 
multiplica pe primulu numeru prin fia-care din 
celle-alte doue, si cellu mai micu produssu sa se 
scada din cellu mai mare. 

In adeveru, sa presuppunemu ca este sa se 
multiplice 3 prin 7—5, resultatulu va fi acellu-asi, 
ca si cuniu s’ar multiplica 7—5 prin 3; si dupo 
principiulu precedinte, resulta: 

3X(7—5) seu (7—5 X3=7X3—5X3, 

seu 3X(7—5)=z3X7—3X5; 
cea-ce trebuea sa se demonstredie. 

Applicatiune. Sa presuppunemu ca se da sa 
se multiplice 7997 prin 9; resulta: 

7997 = 8000—3, 

deci: 

7997X9=8000X9—3X9=:72000 — 
27=71973. 
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48. Se numcsce produssu allu mai multoni 
miniere seu allu mai multoru factori , resultatulu 
ce se obţine multiplicandu primulu numeru prin 
secundulu, apoi produssulu astu-feliu formatu prin 
allu treilea numeru, si asia mai departe. Spre es- 
semplu, produssulu 7x6X5 X4 este resultatulu 
ce se obţine multiplicandu pe 7 prin 6, apoi pro¬ 
dussulu obtinutu prin 5, apoi acestu allu douilea 
produssu prin 4. 

49. Principiulu IV. — In unu produssu de 
mai mulţi factori, se pote interverti ordinea fac¬ 
torilor u într’unu modu ore-care. 

Demonstratiunea acestui principiu fundamen¬ 
tale se compune din patru parti: 

1. In unu produssu de trei factori , se pote 
interverti ordinea celloru doui factori din urma. 

Asia, spre essemplu, avemu: 

6X5X4=6X4X5. 

In adeveru, sa scrimu pe acea-si linia oiizon- 
tale numerulu 6 de cinci ori, si acesta linia sa o 
repetimu de patru ori, asia se va forma tabclla 
urmatoria: 

6, 6, 6, 6, C, 

6 , 6 , 6 , 6 , 6 , 

6, 6, G, 6, 6, 

6 , 6 , 6 , 6 , 6 . 

Sumrna numereloru din fia-care linia orizon¬ 
tale este 6X5; si fiendu-ca sunt patru linie ori- 
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zontali, summa tutoru numereloru din tabella \ a fi 
ecuale cu 6X5X4. De alta parte însă, adunandu 
numerele din acea-si linia verticale, se affla de 
summa 6X4; si fiendu-ca sunt cinci linie verticali, 
summa tutoru numereloru din tabella va fi ecuale 
cu 6X4X5. De aci se conchide ecualitatea: 

6X5X4=6X4X5, 
cea-ce trebue sa se demonstredie. 

2. In unu produssu de unu numeru ore-ca- 
re de factori , se pote interverti ordinea celloru 
doui factori din urma. 

Asia, spre essemplu avemu: 

7X6X5X4=7X6X4X5. 

In adeveru, începutulu operaţiune! necessaria 
spre a forma pre fia-care din aceste produsse este 
acellu-asi. De o parte si de alta, trebue sa se 
effectuedie produssulu tutoru factoriloru pene la 
penultimulu, si fiendu-ca aceşti factori sunt acei¬ 
aşi si în acea-si ordine, si resultatulu operatiunei 
va fi acellu*asi. In essemplulu propusu, produssulu 
factoriloru 7 si 6 fiendu 42, avemu sa demonstramu 
ecualitatea : 

42X5X4=42X4X5; 

asia-dero ea resulta immediatu din partea anteia 
a principiului. 

3. In unu produssu de mai mulţi factori , se 
pote interverti ordinea celloru doui factori conse¬ 
cutivi ore-cari. 
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Asia, spre essemplu, avemu: 

7X6X5X4X3X2=7X6X4X5X3X2. 

In ade^ eru, facendu abstracţiune de factorii 
cari urmedia pre acei a caroru ordine este inter- 
vertita, dupo cea-ce precede resulta: 

7X6X5X4=7X6X4X5; 
aceste doue produsse fiendu ecuali, deca se multi¬ 
plica si unulu si altulu prin 3, si pre urma multipli- 
candu produssele obţinute prin 2, resultatele voru 
fi ecuali; asia: 

7X6X5X4X3X2=:7X6X4X5X3X2. 
cea-ce trebuea sa se demonstredie. 

4. In unu produssu de mai mulţi factori , se 
pole interverti ordinea factorîloru înlr'unu moclu 
ore-care. 

In gdeveru, sa consideramu unu produssu ai 
cărui factori sunt scrissi în ore-care ordine; se 
pote lua unu factore ore-care si sa se schimbe cu 
acellu ce lu precede. 

Cu modulu acestu-a se potu schimba factorii 
în ordinea ce voimu, fora sa se schimbe valorea 
produssului. 

50. Principiulu V.—Ca sa se multiplice unu 
numeru prin unu produssu de mai mulţi factori, 
acestu numeru se pote multiplica prin primulu fac- 
tore , resultatulu obtinutu prin allu douilea factore, 
si asia mai departe, pene ce s’au întrebuintiatu 
toti factorii. 
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Asia, spre essemplu, ca sa se multiplice 5 
prin 24, care e te produssulu factoriloru 2, 3, 4 
este d stullu a multiplica pre 5 priu 2, apoi pro¬ 
dussulu obtinutu priu 3, apoi acestu allu douilea 
produssu prin 4. Resulta: 

5X24—24X5; 

si fiendu-ca 24 este ecuale cu 2X3X4, se pote 
sciie 2X3X4 x 5 în locu de 24X5; prin urmare: 

5X24=2X3X4X5. 

Infine în produssulu care formedia secundulu 
membru allu acestei ecualitati, se pote face sa treca 
faetorele 5 în primulu locu, si da: 

5X24=5X2X3X4. 

Observat'une. Ca sa se multiplice doue pro- 
dusse , este destullu a forma unu produssu unicu 
cu factorii multiplicandulm si ai multiplicatorului. 

Fia si re essemplu, sa se multiplice 5x6X7X 
8 prin 2X3X4; este destullu a multiplica pre mul- 
tiplicandu prin 2, apoi piodussulu obtinutu prin 3, 
apoi ace tu nou produ su prin 4; avemu: 
(5X0X7X8)X(2X3X4)=5X6x7X8 X 2 X 3X4; 
cea-ce trebuea sa se demonstredie. 

51. Principialii VI. In unu produssu de mai 
mulţi factori, se pote înloca unu numeru ore-care 
de factori prin produssulu loru effecluatu. 

Asia, spre essemplu, în produssulu: 

2X3X4X5X7X8, 

cei trei factori 3, 5, 8 se potu înloca prin pro- 
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dussulu loru, care este 120. In adeveru, tn pro- 
dussulu propusu se pote face ca factorii 3, 5, 8 sa 
occupe celle d’anteiu trei locuri; cu alte cuvin¬ 
te da: 

2X3X4X5X7X8ZT3X5X8X2X4X7. 

Ca sa se elfectuedie produssulu care este in 
secundulu membru, se începe a face produssulu fac- 
toriloru 3, 5, 8, care este 120; asia da: 
2X3X4X5X7X8=120X2X4X7. 
Observatiune .—Ca sa se multiplice unu pro- 
dussu prin unu numeru , este destullu a mulliptica 
p>e unuia din factori prin acestu numeru. 

In adeveru, fia produssulu: 

2X3X4X5; 

multiplicandu-lu prin unu numeru ore-care, spre es- 
semplu prin 10, resulta noulu produssu: 

2X3X4X5X10. 

Asia, factorele 10 si 3 se potu mloca prin 
produssulu loru effectuatu, care este 30; asia-dero 
produssulu precedinte este ecuale cu: 

2X30X4X5; 

cea-ce trebuea sa se demonstredie. 

IV. Principie relative la divisiune. 

52. Principiala 1. Deca dividendulu si di~ 

visorulu se multiplica prin acellu-asi numeru , cuo~ 

tulu nu se schimba , si reslulu este multiplicata prin 

acellu-asi numeru. 
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Sa presuppimemu ca dividendulu este 14 s 
divisorulu 4, se va affla de cuotu 3 si derestu 2; 
asia încatu da: 

14=4X3+2; 

dicu ca deca se multiplica dividendulu si divisorulu 
prin acellu-asi numeru, spre essemplu 7, cuotulu nu 
se va schimba, si restulu va fi multiplicatu prin 7 
In adeveru, deca cei doui membri ai ecuabtatii pre- 
cedinte se multiplica prin 7, se voru obţine resul- 
tate ecuali: pre lingă acesta, ca sa se multipbce 
o summa prin 7, trebue sa se multipbce fia-care 
din părţile selle prin 7; asia resulta: 

14X7=4X3X7+2X7. 

Infine, în produssulu 4X3X7 factorii 4 si 7 
se potu înloca prin produssulu loru; deci: 

14X7=(4X7)3+2X7.. 

Dero 2 este restulu divisiunii lui 14 prin 4; 
deci produssulu lui 2 prin 7 este mai micu de- 
catu produssulu lui 4 prin 7; deci din causa ul¬ 
timei ecualitati, deca se divide 14X7 prin 4X7 
se va obţine de cuotu 3 si de restu 2X7. 

53. Principiulu II. Ca sa se divida unu pro- 
dussu prin unulu din factorii sei, este destullu de 
a suprime pe acestu factore. 

In adeveru, sa presuppunemu ca vremii a di¬ 
vide produssulu 3X5X5 prin 4; produssulu pro 
pusu este ccuale cu: 

(3X5)X4: 
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deci cuotulu divisiunei selle prin 4 e te 3Xo; cea 
ce trebuea sa se demonstredie. 

Observatiune .—Ca sa se d'vicla unuproduss 
iri i unu numeru , este destullu a livide pe unulu 
din factori produssului prin aces u numeru, mai 
a acesta d'vi une sa se faca essactu 

In adeieru, se presuppui mu ca oim a di¬ 
vide produssulu 3X20X7 im 4; fiendu-ca diu- 
siunea factorelui 20 prin 4 se face e actu, si da 
le cuotu pe 5, aieiuu 20~3Xo si produs ulu 
propusu este ecuale cu: 

3X4X5X7. 

Asia-deio, ca sa se divida acestu pro du uprin 
4, este destullu a suprime factorele 4; as’a se affla 
de cuotu: 

3X5X7: 

cea-ce trebuea sa se demon tr die. 

54. Principiulu III. Ca sa se divi la unu 
numeru prin unu produssu de nai mult' fac oii 
în casulu candu acesta divisiune se pote face s 
sactu, este destullu cp divide numerul i prin przmulu 
fadore, apoi cuotulu obtinutu prin all i douilea fac- 
ore, si asia mai departe pene ce s’au înlrebuin- 
tiatu toii factorii. 

In adeveru, fia sa se divida 240 prin 24 care 
este produssulu factoriloru 2, 3, 4. Cuotulu li- 
visiunei numereloru 240 si 24 fiendu ecuale cu 10, 
avemu 
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240=24X10, 
seu 240=2X3X4X10. 

Aceste doue numere fiendu ecuali, dividindu-le 
prin 2 dau cuoturi ecuali; deci: 

240:2=3X4X10; 
dividindu apoi prin 3, da: 

(240:2)13=4X20 
seu mai simplu fora parenthesa, 

240:213=4X10, 
înfine, dividindu prin 4, se obţine 
240:2:3:4=10, 

adeca 

240.2:3:4=240:(2X3X4), 
cca-ce trebuea sa se demonstredie. 

VT Despre puteri. 

55. Patratulu seu a doua putere a unui nu 
meru este produssulu a doui factori ecuali cu a- 
cestu numeru. Asia 5X5 seu 25 este patratulu 
lui 5, seu a doua putere a lui 5. 

Cubulu seu a treia putere a unui numeru este 
produssulu a trei factori ecuali cu acestu numeru 
Asia 5X5X5 seu 125 este cubulu lui 5, seu a 
treia putere a lui 5. 

Si îngeneralu, produssulu mai multoru fac 
tori ecuali cu unu numeru este o putere a acestui 
numeru. Numerulu acestoru factori se chiama giadulu 

seu espunintele puterii. 
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Ca sa se arete o putere a unui numcru, se 
scrie numerulu, si ce-va mai susu espunintele pu¬ 
terii. Asia 5 2 si 5 3 represinta patratulu si cubulu 
lui 5; totu assemenea 5 13 represinta a trei-spre- 
decea putere a lui 5. 

Dupo analogia se cliiama puterea anteia a u- 
nui numeru acestu numeru însusi; espunintele este 
atunci ecuale cu 1; asia 5' nu este altu-cc-va de- 
catu 5. 

Operaţiunea prin care se formedia puterile suc- 
cessive alle unui numeru, porta numele de ridicare 
la puteri. 

însemnare. Unimile differiteloru ordine, ple- 
candu dcla a doua, adeca: 

10, 100, 1000, 10000, etc. 
sunt puterile successive alle Laşei 10. 

56. Principhdu 1.—Produssulu a doue seu 
mai multora puteri alle acellui-asi numeru este o 
putere a acellui-asi numeru, allu cărui espuninte 
este ecuale cu smirna espunintiloru factoriloru. 

1. Sa consideramu mai anteiu doue puteri 
5 3 si 5 4 ; în produssulu 5 3 X5 4 , se pote înloca 5 
prin trei' factori ecuali cu 5, si 5 4 prin patru fac¬ 
tori ecuali cu 5; a ia da: 

5 3 X5 4 =5X5X5X5X5X5X5=5 3 4 , 
cea-ce trebuea sa se demonstredie. 

2. Acea-si operaţiune se face si m casulu 
candu sunt mai multe de doue puteri. Tia spre 
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essemplu, celle trei puteri 5 3 , 5 4 , 5®. Produssulu 
celloru doui d’anteiu factori este 5 3+ 4 ; si multipli- 
candu acestu d’anteiu produssu prin allu treilea fac 
tore 5 6 , se affla 5 3 4+6 . 

Observatiune .—Ca sa se ridice o putere la 
alta putere, este destullu a multiplica pe primidu 
espuninte prin secundulu. 

In adeveru, sa presuppunemu ca voimu a ri¬ 
dica pe 5 4 la a treia putere; avemu: 

(5 4 ) 3 =z5 4 X5 4 X5 4 =5 4 + 4+4 ; 
seu (5 4 ) 3 n5 4 3 ; 

cea-ce- trebuea sa se demonstredie. 

57. Principiulu II.—Cuotulu a doue puteri 
alle unui numeru este o putere a acellui-asi nu- 
meru, allu cărui espuninte este ecuale cu differin- 
tia intre espunintele dividendului si espunintele di- 
visorului. 

Sa presuppunemu, spre essemplu, ca avemu 
sa dividemu pre 5 7 prin 5 4 ; differintia între 7 si 
4 fiendu 3, avemu: 

5 7 =5 4 X5 3 ; 
deci 5 7 :5 4 ~5 3 n:5 7_4 ; 

cea-ce trebuea sa se demonstredie. 

58. Principiulu II .— Unu produssu se ri¬ 
dica la o putere ridicandu pre fia-care din factorii 
sei la acesta putere. 

Sa presuppunemu, spre essemplu, ca voimu a 
ridica produssulu 2X3X4: la a treia putere 
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Avenm: 

(2X3X4) 3 rz(2X3X4)X(2X3X4)X(2X3X4); 

seu 

(2X3X4) 3 =:2 3 X3 3 X4 3 ; 
cea-ce trebuea sa se demonstredie. 
Observatiune. —Deca factorii produssului ce 
trebue sa se ridice la o putere sunt ei însii puteri , 
este destullu a multiplica espunintii loru prin alht 
puterii la care voimu sa ridicamu produssulu. 

Sa presuppunemu, spre essemplu, ca voimu a 
ridica pe 2X3 5 X4 7 la cubu; avemu: 

(2X3 5 X4 7 ) s = 2 3 X(3 5 ) 3 X(4 7 ) 3 } 
seu (2X3 5 X4 7 ) 3 =2 3 X3 5 3 X4 7X3 ; 
cea-ce trebuea sa se demonstredie. 

VI. Unu nou methodu de a face probe e ce- 
loru patru operaţiuni arithmetice 

59. Acestu nou methodu consiste în a sci 
face din summe mari de cifre, mici, si acesta o- 
peratiune se essecuta cu facilitate. Se aduna ci¬ 
frele numereloru date încependu dela unimi, seu 
dela millione seu miie spre unimi. Asia spre es¬ 
semplu, din 438917 resulta o summa mai mica 32; 
pentru-ca 7—}— 1 —f—9—J—8-j—3—{-4^z32, alle carii ci¬ 
fre adunate între sine 3+2=5 făcu summa cea 
mai mica care se numesce: summitia. 

Se propunu cate-va numere ca essemple. 

Care este summitia numerului 8641914? R. 6; 
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a numeralul 78401149=34=7; a lui 34991“ 
26—8; a lui 80004=12=3. etc. 

I. Proba adunării. 

60. Regula. Se cauta dela toti swmnanclii 
summitiele , acestea se aduna , apoi smirna cantata 
se adduce ero-si în summitia ; deca acesta este as- 
semenea cu summitia summei cellei mari a proble¬ 
mei, atunci calcululu este bunu. 


Essemplu. 


96841 

Summitia 

28= 

10=1 

14629 

t i • • 

22 = 

=4 

394 

• • • 

16= 

= 7 

6482 

.... 

20= 

=2 

42 


6= 

= 6 

10043 

• • • • 

8= 

=8 

128431 

Summitia 19 = 10= 

1. 

28: 


1 = 1 


Asia-dero summitia summei cellei mari este 
assemenea summitiei summitieloru; prin urmare cal¬ 
cululu este bunu. 

II. Proba scăderii. 

61. Regula.—Se scade summitia scadetoru- 
lui din a descaăiutidui , si deca acesta summitia 
este assemenea summitiei restului , calcululu este 

bunu Aci se observa, ca deca summitia desca- 
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diutului este mai mica decatu a scadetoruhu, seu 
sunt assemenea una altei-a , atunci la cea d’anteiu 
totu-de-una se aduna 9, si apoi se scade. 

1. Essemplu. Proba. 

4088914 Suramitia 34=7 

1943896 40=4 

2145018=21=3. Rest. =3 

3=3. Calcululu este bunu. 

2. Essemplu. Proba. 

76409849 Summitia 47=11=24-9=11 

14973102 . 27=9 

61436747=38=11=2 Restulu. =2 

2=2. Calcululu este bunu. 

3. Essemplu. 

643 Summitia 13=44-9 

346 13=4 4 

297=18=9 R. 9. 

9=9. Calcululu este bunu. 

III. Proba multiplicatiunei. 

62. Regula.—Se multiplica summitiele am- 
biloru factori, a multiplicandului cu a multiplica¬ 
torului) produssulu loru se adduce în summitia, 
care deca este assemenea cu acea a produssului, 

calcululu este bunu. 
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I. Essemplu. 


69583X79 ( Sum - *«. 
626247 * Sum ,m ' 
487081 


il 7j4X7zz28—lOrrl 


5497057 Produssulu 37=10=1 

1 = 1. Calcululu este buuu. 


2. Essemplu. 

34C94X462j; : » «j 8x3=24=6 

208164 

138776 

16028628 Produs. 33=6. 

6=6. Calcululu este bunu 


3. Essemplu. 

46793XlOO| Im 29 11 2 ) 2 xi=2 

4679300 * ,m ‘ * 2 3 * * * * * * * 11 

Prod. 29=11=2. 

2=2 Calcululu este bunu. 


IV. Proba Divisiunei. 


63. Begula. Se multiplica summitia cuotu 
lui cu summitia divisorului, la acestu produssu se 
adauge summitia restului ăeca este, si deca sum¬ 
mitia obtinuta este assemenea cu a dividendului, 

calcululu este bunu 
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Essemplu. 

roba. 

496823 

: 67—7415 

4X8 = 32+9=41=3 

278 

13 17 

102 

4 8 


353 


Sum. Impartit 32=5. 

R. 18 

5n;5. 

Calcululu este bunu. 

9 



2. 

Essemple. 


964983 

; 3648 — 204 

3x3=9+3=12=3 

23538 

21 12 


16503 

3 3 

Sum. împart. 39=12= 


R. 1911 

12 3“3. Calcululu este bumi. 

3 


3. Essemple 

6489381 : 1000—6489 9X1 = 9+3 — 12=3 
R. 381 1 27 

12 9 Suin. împart 39=12=3 

3=3. Calcululu este bunu. 

CAPITULULU III. 

Proprietăţile numereloru. 

I. Theoria ăivisibilitatii. 

64. fee cliiama multiplu allu unui numeru pro- 
dussulu acestui uumeru prin unu muneru mtregu 
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Se cliiama factore seu submultiplu alin unui 
numeru veri-ce nuuieru cu care ellu este multiplu. 

Ess.: 20 este unu multiplu allu lui 5; ca-ci 
20zz5X4; vice-versa 5 este unu factore seu unu 
submultiplu allu lui 20. 

Candu divisiunea a doue numere se face fora 
restu, se dice: 

1. Ca cellu mai mare numeru este di isibile 
prin cellu mai micu; 

2. Ca cellu mai micu este divisorulu cellui 
mai mare. 

Ess.: 20 este divisibile prin 5, si 5 este unu 
divisoru allu lui 20. 

Se cliiama parte alicuota a unui numeiu datu 
veri-ce numeru cuprinsu de unu numeru de ori în 
acestu numeru datu. Ess.: 5 si 4 sunt parti ali- 
cuote alle lui 20. 

Se cliiama numeru primu a eri-ce numeru care 
nu se divide decatu prin sine si prin unime. Ess.: 7. 

Numerele se dicu prime între elle, candu nu 
admittu altu divisoru communu decatu unimea. 

Ess.: 8, 7, 5, 33. 

65. însemnare?. Veri-ce numeru primu ca¬ 
re nu este divisoru allu unui numeru este primu 
cu ellu. 

Ess.: 7 care nu divide pe 24, este primu cu 24. 

In adeveru singurii divisori ai lui 7 sunt 7 
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si 1; 7 ne ilividindu pe 24, singurulu divisorti 
communu alia lui 7 si 24 este 1. 

66. Frincipiulu I. Deca unu numeru divide 
mai multe numere divide si summa loru. Cu alte 
cuvinte: 

Summa mai multoru multipli ai unui numeru 
este unu multiplu allu acestui numeru. 

In adeveru, multiplii unui numeru sunt summe 
ca acestea: 

24=6+6+6+6. 

30=6+6+6+6+6. 

18=6+6 + 6. 

Summa 72 a numerelora 24, 30 si 18, com- 
punendu-se din tote aceste numere 6 reunite, este 
învederatu unu multiplu allu lui 6. 

67. Observatiune. — Deca unu numeru di¬ 
vide pe altulu divide si pe multiplii s ei. 

In adeveru, multiplulu unui numeru este o 
summa ca acesta: 

30X4=30+30+30+30. 

Numerulu 6 care divide pe 30 divide si a- 
cesta summa, adecă pe multiplu. 

68. Frincipiulu II. Deca unu numeru di¬ 
vide doue numere divide si differintia loru. 

In adeveru, doui multipli ai acellui-asi numeru 
sunt summe ca acestea: 

30=6+6+6+6+6. 

18 = 6+6+6. 
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Diffcrintia numerelor» 30 si 18 se obţine su- 
primendu în prima summa atati 6 cati sunt in se¬ 
cunda; reinane unu numeru ore-care de C. Res¬ 
tul u este dero unu multiplu allu lui 6; (30 18), 

seu 12zzcu de 2 ori 6~6X2 

69. Observaţiune.— Veri-ce numeru care di¬ 
vide summa a doua parti si una din părţile s lle 
divide pre cea-alta , 

Ess.: 30~18-)-12. Numerulu 6, pare dhide 
pe 30 si pe 18, dhide essactu pre 12. In ade 
■\eru, 12 este difforintia intre 30 si 18. 

'"O. Principiulu III. U) u numeru fiendu 
conpusu din doue iarti, veri-ce numeru care di¬ 
vid pe una din aceste parti, fora a divi l pr 
cea-alta nu divide summa. 

In ade\eru celle doue parti alle numeiului 
datu sunt sumrne ca acestea. 

1 . 40zzl0+10+10-j-10. 

2. 36 = 10+10+10+6. 

Summa 40—{—36, se ompune îiwederatu dii 
unu numeru ore-care de ori 10, plus 6. 

Deci: 1. numerulu 10 care divide pe prinulu 
numeru 40, fora a dhide pe secundulu 36, nu di¬ 
vide summa. 

2. Divisiunea summei 7G si a lui 36, prin 
10, dau acellu-asi îestu. 
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II. Caracterele divisibilitatii prin 2 k 5, 7, 4 
25, 8, 125, 3, 9, I. 

71. Sunt de observatu urmatoiiele însem¬ 
nări: 

10r=2X5; 100 seu 10 2 =4X25; 1000 seu 
10 3 =8X125, etc. 

De unde resulta: 

1. Veri-ce multiplu allu lui 10 adeca veri-ce 
numeru termmatu cellu pucinu prin o nulla e te di 
vi ibile prin 2 si prin 5. 

2. Veri-ce multiplu allu lui 100, adeca \en-ce 
numeru terminatu prin doue nulle est divi ib'le 
prin 4 si prin 25. 

3. Veri-ce multiplu allu lui 1000, adeca veri-ce 
numeru terminatu prin trei nulle este divi ibile prin 
8 si prin 125. 

72. Principiulu I. Ca unu num ru sa fia 
d'visi ‘le prin 2 eu prin 5, trebue si es e d tul u 
ca ilt'ma ea cifra d la drepta sa fa nuli , s u 
sa fia divizibile prin 2 seu prin 5. 

In adeveru, veri-ce numeru se pote des om- 

pune în doue parti, ess.: 5468=5460+8, dmcaie 

P’ima e t unu numeru de decim - dVsibile prin 2, 

i se unda e e valorea ultimei cifie dela dreita. 

Prima parte 5460, fiendu divisibile prin 2, re tulu 

divisiunei numeiului propu u prin 2 ni pote pro- 

eni decatu din s cunda parte 8 
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8 este divisibile prin 2; asia-dero 5468 este 
divisibile prin 2. 

Ess.: 5467~5460-f-7; 7 nu este divisibile prin 
2; deci 5467 nu este divisibile prin 2. 

însemnare. Numerele divisibili prin 2 se 
cliiama numere parechie seu pare ; celle-alte sunt 
numere neparechie sau impare. 

Sii'ulu numereloru întregi se compune alter- 
nativu din unu numeru păru si altulu imparu. Ess.: 
1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9. etc. 

73. Principiulu II. Unu numeru este di¬ 
visibile prin 5 candu se termina prin O seu prin 5. 

Fia numerulu 3563, sa vedemu deca se pote 
divide essactu cu 5; începemu dela unimi si di cernu. 
o unime nu se pote divide essactu cu 5, s. e.: 
i:5~0|; o decime se pote divide, s. e.: 10:5rz2; 
asia-dero tote numerele formate din o decime plus 
o decime, etc. se potu divide prin 5. 

Prin urmare despartimu numerulu datu în doue 
parti, una sa cuprindă unimije si decimile, ero cea- 
alta celle-alte cifre alle numerului: asia avemu 
3560-j-3~356xi0-f-3; vedemu ca partea anteia 
a acestui numeru terminandu-se cu 0 se pote di¬ 
vide cu 5, remane a se vedea deca si unimea se 
pote divide cu 5, si vedemu ca nu se pote; de 
unde unnedia ca numerulu nu este divisibile prin 5. 

74. Principiulu III. Sa luamu numerulu 7 
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si sa vedemu deca cu d’ensulu putexpu divide cs- 
sactu unu numeru ore-care. 

Fia de ess: numerulu 3457834, pre cşre lu 
descompunemu în părţile din care este compusu. 
Scimu ca remasurile făcu ca unu numeru sa nu se 
pota divide essactu cu altulu, sa afflamu dero re¬ 
masurile ce voru resulta din divisiunea fia-carii 
cifre din care este compusu numerulu cu 7. Dero 
pentru mai multa ficilitate luamu unu numeru aus- 
siliariu compusu de unimi, decimi etc. pre pare lu 
descompunemu assemenea în părţile din cari este 
compusu, x afflamu remasurile si cu adjutoi’iulu a- 
cestoru-a afflamu si pe alle numerului datu. 
3457834=3000000+400000+50000+7000+ 
600+30+4. 

1111111 = 1000000 + 100000 + 10000 + 1000 + 
100 + 10 + 1 . 

Dupo ce amu dispusu celle doue numei'e astu- 
lu, procedemu în modulu urmatoriu cu divisiunea: 

unime (1) divisa cu 7 ne da î'estu 1, o de- 
ne divisa cu 7, da restu 3-; 100:7 nu scimu 
ne va da, dero scimu co 100=10X10; deci 
00:7=10:7X10:7, adeca 3X3=9, însă acestu 
emasu allu lui 100:7 trece preste 7, lu mai divi- 
emu o data cu 7 si ne da restu 2. 1000:7 nu scimu 
ce ne va da, dero scimu ca 1000=100X10, res- 
uu lui 100: 7 este 2, si allu lui 10:7=3; pi'in ur¬ 
ii axe 100X10=2X3, adeca restulu lui 1000:7= 
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6, 10000=1000X10, restulu lui 1000:7 este 6 
allu lui 10:7 este 3, prin urmare GX3 — 18 si 7 
se cuprinde în 18 de doue ori si restulu este 4; 
100000“ 10000X10, remasulu lui 10000:7“ 4, alin 
lui 10:7—3 aceste remasuri multiplicate dau de 
restu 12 mai mare decatu 7, si ellu se cuprinde în 12 
o data si restulu este 5; 1000000=100000X10 
restulu lui 100000:7 = 5, allu lui 10:7=3, 3 si î 
multiplicate între sine dau 15, în care 7 se cuprinde 
de doue ori si restulu este 1. Cu modulu acestu-a 
vedemu ca am afflatu resturile numerului aussiliariu 
3457834=3000000+400000+50000+7000+ 
800+30+4. 

1111111 = 1000000 + 100000 + 10000 + 1000 + 
100 + 10 + 1 . 

1 + 5+4+6+2+3+1. 

Acestea sunt resturile numerului aussiliariu, 
si decât i ace tea nu mai putemu affla altele, pen- 
tru-ca elle cata sa fia mai mici decatu divisorulu 
precumu sunt acestea, si veri-catu vomu înainta cu 
afflarea restuiil ru vomu da totu preste 1, 3, 2, 6, 
4, 5; cu ace te remasuri vomu affla pe alle veri- 
carui numeru vomu voi. Asia-dero ca sa afflamu 
res urii numeri lui propusu 34o7834:7 vomu mul¬ 
tiplica fia-care cifra a numerului propusu cu xema- 
sulu correspundetoriu allu numerului aussiliariu. 

Ess.: 3457834 
1546231 
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4X1— 4 

3X3= 9 

8X2= IC 
7X6= 42 
5X4= 20 
4X5= 20 
3X1= 3 

1147 


16+2 restulu. 

edemu dero co sui mia produs eloru parţiale, 
provenite din multiplicatiunea resti -'loru nuneru- 
lui aussiliariu, prin cifrele conespundetoiie alle nu- 
merului propusu, divisa cu 7, ne adm reti 2; 
ellu dero face ca numerulu nostru sa nu e pota 
divide essactu cu 7 Se întimpla ca ace resturi 
fiendu multe sa se uite, s’a ufflatu mu mediu mai 
usiure, si asia s’au redus u aceste restuii 1, 3, 2, 
6, 4, 5 la 1, 3, 2 positiie si 1, 3, 2 ne s ative. 

6 + 1 = 7 6 = 7—1 Pre 7 lu ti- î 6 1 

4+3=7 4=7 3 ncmuminte, 4=3 

5+2=7 5—7 2 si dicemu: 5—2 

Acumu ca amu afflatu resturile minierului aus¬ 

siliariu, redusse la 1, 3, 2 jositive si 1,3, 2 ne¬ 
gative, le punemu sub numerulu propusu ca sa i 
afflamu si lui resturile, multiplicandu fia-care cifra 
superiore cu correspondintea sea inferiora, summa 
positiveloru o punemu de o parte, si a negative- 

loru de alta, scademu summa negaţii eloru din a 
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positiveloru si deca differintia se va divide essactu 
cii 7, totu nuraerulu se divide essactu cu 7. 


s. e.: 3 457 834 
1231231 


4X1= 4 
3X3= 9 
8X2 = 16 
3X1= 3 
32 


7X1=_7 
5X3 = 15 
4X2= 8 
30 


32—30=2 
2:7=0^ 

75. Principiulu IV. Ca unu numeru sa fia 
divibile prin 4 seu prin 25, trebue sa se termine 
la drepta sea prin doue nulle, seu prin unu nu¬ 
meru de doue cifre divisibile pi in 4 seu prin 25. 

Iu adeveru, veri-ce numeru se pote descom¬ 
pune astu-feliu, 54367=54300-(-67, în doue parti, 
din cari prima, terminata prin doue nulle, este unu 
numeru de sutimi, si cea-alta este numeru] u for- 
matu de celle doue cifre din urma dela drepta. 
Prima parte, multipla lui 100, este divisibile prin 
4; restul u divisiunei minierului propuşii prin 4 nu 
pote proveni decatu din divisiunea secundei par¬ 
ti, 67. 

67 divisu prin 4 da îestu 3; de aci se con¬ 
chide ca divisiunea numerului 54367 prin 4 ar da 
restulu 3. 

Se demoustredia pentru 25 ca pentru 4. 

67 divisu prin 25 da restulu 17; de aci se 
conchide ca divisiunea lui 54367 prin 25 ar da 
restulu 17. 


www.dacoromanica.ro 


6 



— Gr. — 


Intre minierele de doue cifre, numai 2 o, 50 
75 sunt divisibili prin 25; prin urmare: 

Unu mimeru nu este divisibile prin 25 de¬ 
cala dcca se termina prin doue mdle, seu prin 
unuia din numerele 25, 50, 75. 

76. Principiala V. Ca unu numeru sa fia 
divisibile prin 8 seu prin 125, trebui ou se ter¬ 
mine prin trei nullc , seu prin una numeru de trei 
cifre divisibile prin 8 seu prin 125. 

Essemplu: 54367~54000+367~cu unu mul¬ 
tiplu allu lui 8, plus 3G7; deci restulu divisiunei 
lui 54367 prin 8 nu pote proieni decatu din di- 
visiunea lui 367 prin 8. Totu assemenea se de- 
monstredia si pentru 125. 

S’ar putea continua si pentru alte puteri alle 
Iui 2 seu 5; insa acesta ar fi de putina utilitate. 

77. Principialii TI. Unu numeru este di¬ 
visibile prin o, candu summa valoriloru absolute 
a cifreloru selle este divisibile prin 3. 

In adeverii, fia de essemplu, numerulu 54397 
spre a se divide prin 3; mai anteiu facernu summa 
valoriloru cifreloru selle, adeca: 54397~5+4+3+ 
9+7 ~28, deca summa se divide prin 3 atunci 
totu numerulu se div ide prin 3. 

De unde vedemu ca restulu divisiunei lui 28 

prin 3 este 1, si prin urmare numerulu 54397 di- 

visu prin 3 da acellu-asi restu; deci numei ulu datu 

nu este dhisilnle prin, 3. 
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78. Prindpiulu VIL Ca unu mmeru sa 
fia divisibile prin 9, trebue ca sînnma val orilor u 
absolute a cifreloru selle sa fia divisibile prin 9. 

In adeveru: 1. Unimea urmata de unu nu- 
meru ore-care de nulle esprime unu multiplu allu 
lui 9 adaussu cu 1. 

Fia spre essemplu: 10000. Sa assediamu di- 
usiunea lui 10000 prin 9. 

10000 9 
10 im 
10 
10 
1 

In 10 se cuprinde 9 o data si romane 1. Se 
descinde o nulla; în 10 se cuprinde 9 erosi o data, 
si remane 1. Acesta operaţiune se rcpetiesce de 
atatea ori cate nulle sunt la drepta unimei. Res- 
tulu fiendu totu-de-una 1, si numerulu nulleloru 
întrebuintiate fiendu catu de mare, se va termina 
prin acellu-asi restu 1. De aci se conchide ca pu¬ 
terea lui 10, fia veri-care, care servesce de divi- 
dendu, este unu multiplu allu lui 9, plus 1. Es¬ 
semplu: 10000=9X1111 + 1- 

2 . O cifra semnificativa ore-care , urmata de 
una seu de mai multe nulle , este unu multiplu allu 
lui 9 adaussu cu valorea absoluta a acestei cifre. 
Ess.: GOOOnlOOOXO—(9Xm+l)X6—9X 


www.dacoromanica.ro 


— GS 


mX6+6; cea-cc este unedcratu unu multiplu allu 
lui 9, ilus 6. 

De aci resultd, ca valorea lativa a fi -carii 
ifre semnificative a unui num ru ste unu multi¬ 
plu allu lui 9, plus valorea absoluta a acestei ci- 
fie; asia-dero numerulu msusi, care este summa 
valoriloru relativ e a cifreloru selle, este ecuale cu o 
summa a multipliloru lui 9, cea-ce face unu n ul- 
tiplu allu lui 9, plus summa valoriloru absolute a 
cifreloru selle 

Esplicarea se face prin tabella unnatoria. 

35867=30JOOO+5000+800+60-f-7 

30000=m.9+3 
5000=m.9-|-5 
800=ni.9-(-8 
G0~m.9-)-6 
7~ 7 

35867—m.9+(3+5+8+6+7) 

Yeri-ce numem fiendu ecuale cu unu multiplu 
allu lui 9, plus summa cifreloru selle, restulu ă'- 
visiunei acestui numeru prin 9 nu pote proveni 
decatu din divistunea summei ci fi eloru s lleprin9. 
Numerulu propusu este seu nu este divisibile prin 
9, dupo cumu acesta $umma este seu nu este di¬ 
visibile prin 9. 

79. Principiulu VIII. Ca unu nume u sa 
fia divisibile prin 11, trebue ca escesulu § nmei 
cifreloru selle de rîndu imparu, plecandu dela drepta, 
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assupra smirnei cifreloru selle de rindu păru, sa 
fia divisibile prin 11. 

Demonstratiunea se divide m trei parti. 

1 . Thiimea urmata de unu numeru imparu 
de nulle este unu multiplu allu lui 11 minus 1, 
si unimea urmata de unu numeru păru de nulle 
este unu multiplu allu lui 11 plus 1. 

Asia, avemu: lOizll—1. 

De aci resulta 100=10X10=(11—1)X10 
~m.ll 10. 

seu 100=m.ll—(11—1), 
care se pote scrie. 

100~m.ll —11-J-l. 

seu 100=m.ll + l. 

As emenea, 1000=100X10 =(cu unu multi¬ 
plu allu lui 11 —1)X 10 seu lOOOnim.l1+10= 
m. 11+11 1, adecă: 

lOOOizin.l 1 — 1. 

Fia încă 10000= 1000X10; vomu avea: 

10000=(cu unu multiplu allu lui 11 —1)X 
10 ~m.ll — 10~m.ll — 1 l+l, 

adeca: 

lOOOOzzm.l 1+1. 

In acestu modu se demonstredia prima parte 
a principiului. 

2 . Veri-ce cifra semnificativa, urmata de unu 
numeru imparu de nulle, este unu multiplu allu 

lui 11 minus acesta cifraj si veri-ce cifra semni- 
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fuativa urmata de unu nmneru păru de nullc^este 
unu multiplu allu lui 11, plus acesta cifra. 

Asia, vomu avea: 

SOOOOOrz l00000X5=(cu unu multiplu allu lui 
11—1)X5, 

adeca: 

500000=m.ll— 5. 

Fia assemenea: 

8000000=1000000x8=(m.U+i;x8, 

adeca: 

8000000=m.ll+8. 

3. Fia acuniu numerulu 487569. Ellu se 
va putea descompune în unimile selle de differite 
ordini, si scrie urmatoriele ecualitati: 
487569=400000+80000+7000+500+60+9. 
400000=cu unu mult. allu lui 11—4 
80000= .... m.11+8 
7000= . . . m.l 1—7 

500= . . . m.l 1+5 

60= . , m.l 1—6 

9=.9 

Adunandu-le membru cu membru, se affla: 
487569=cu unu mult. allu lui 11—4+8—7+ 
5—6+9 

seu 487569=m.lt+(9+5+8)—(6+7+4). 

Restulu divisiimei mfmerului propusu prin 11 
nu pote proveni decatu din escesulu summej. 9+ 
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5+8 assupra summei G+7+4; în acestu esseftipht 
restulu este dero 5. 

Se pote întâmpla ca summa cifrei or u de rîndu 
păru sa întreca summa cifreloru de rîndu imparii- 
In acestu casa, summa cifreloru de rîndu impara 
se maresce cu de atatea ori 11 catu este neces- 
sariu, ca sa se pota face scăderea. In adeveru acestu 
numeru de ori 11 se pote separa totu-de-una de 
multiplulu lui 11 care formedia prima parte a mi¬ 
nierului datu. 

Fia: 35291=m.l 1+6 —14. 

Deca se separa o data 11 de multiplulu lui 
11 , vomu avea: 

35291=m.ll+ll+6—14=m.ll+l7— 
14rzm.ll + 3. 


III. Probele celloru patru operaţiuni, cu 
adjutorulu caractereloru divisibilitatii. 


SO. Ca sa se faca aceste probe, ne servimu 
cu divisorulu 9, fiendu-ca tote cifrele resultatului 
ieu parte la proba. 

81. Adunarea si scăderea .—Eia de adunatu 
numerele 8457,2392,1547; suninia loru va fi ecuale 
cu 12396. Voru icsulta ecualitatile unnatorie: 
8457=01-9+6. 

2392=m.9+T, 

1547=m.9+8, 


12396=m.9+3 
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Comparandu celle trei ecualitati d’antei si pre 
ultima, se vede ca summa resturiloru parţiali 6-f- 
7-j-8, nu trebue sa differesca de restulu 3 decatu 
cu unu multiplu allu lui 9 cea-ce si este în ade- 
veru. 

82. Fia de scadiutu numerele 82357 si 19853; 
differintia loru va fi 62504. Ya trebui ca summa 
resturiloru produsse de cellu mai micu numeru 19853 
si diflerintia 62504 sa nu differesca de restulu datu 
de cellu mai mare numeru 82357 decatu cu unu 
multiplu allu lui 9. R stulu divisiuuei lui 82357 
prin 9 este 7, allu divisiunei lui 62504 e te 8, ca 
si allu divisiunei lui 19853. Summa 8—j—8 seu 16 
differesee de 7 cu unu multiplu allu lui 9. 

83. Multiplicatiunea. — Tia, de essemplu sa se 
multiplice 4832 pri î 627. Prodi ssulu e t 3029664. 
Restulu divisiunei acestui pr lussu prin 9 este 3. 
Resturile divisiunei mltiplicandului si alle multi¬ 
plicatorului prin 9 sunt 8 si 6. Produssulu aces¬ 
tora doue resturi este 48, restulu divisiunei aces¬ 
tui produssu prin 9 este 3, precumu s’a si afflatu 
pentru produssulu 3029664: prin urmare essacti 
tatea multiplicatiunei este probabile. 

84 Divisiunea .—ria sa se dhida 3031991 
prin 4832 j se va affla dg cuotu 627 si de restu 
2327. Dividcndulu divisu prin 9 va da de restu 
pre 8- Produssulu divisorului prin cuotu i a da 
acellu-asi i'esti WWffi ^ ft l fla g^ â llu resturiloru 
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obţinute, dividindu în parte divisorulu si cuotulu 
prin 9: acestu restu va fi dero 3. Infine, restulu 
2327 allu operatiunei, divisu prin 9, va da de restu 
pre 5. Asia-dero trebue ca summa celloru doue 
ultime resturi 3-f-5 sa fia ecuale cu primulu restu 
afflatu 8, seu sa nu differesca decatu cu unu mul¬ 
tiplu allu lui 9. 

IV. Theoria cellui mai mare communu 
divisoru. 

85. Doue numere potu admitte unu divisoru 
communu, elle potu admitte mai mulţi: cellu mai 
mare din toti aceşti divisori se cliiama cellu mai 
mare conm unu divisoru allu loru . Asia 36 si 24 
au de divisori communi pe 2, 3, 4, 6 si 12:12 
este cellu mai mare communu divisoiu allu loru. 

Se propune a affla cellu mai mare communu 
divisoru între 348 si 96. 

Acestu mai mare communu divisoru trebuindu 
sa di\ ida pre 96 nu va putea fi mai mare decatu 
96; deca dero 96 ar divide pre 348, precumu se 
divide pre sine, ellu ar fi cellu mai mare communu 
divisoru cautatu. Sa probamu divisiunea lui 348 
prin 96. 

348 96 
6O3 

Se affla unu restu 60; asia-dero 96 nu este 

cellu mai mare communu divisoru cautatu. Cellu 
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mai mare communu divisoru între 348 si 96 este 
totu acellu-a ce essiste între 96 si 60. 

Resulta din divisiunea precedinte ea 348~ 
96X3+60. 

1. Veri-ce divisoru communu lui 348 si lui 
9 6 este divisoru communu lui 96 si lui 60. In a- 
deveru, acestu divisoru alin lui 34S si allu lui 96 
divide pre 96X3, multiplu lui 96; dividindu o sum- 
ma 348, si una din părţile selle 96X3, ellu di¬ 
vide cea-alta parte 60; ellu este dero divisoru 
communu lui 96 si lui 60. 

2. Veri-ce divisoru communu lui 96 si lui 
60 este divisoru communu lui 348 si lui 96. In 
adeveru, acestu divisoru allu lui 96 si allu lui 60 
divide pe 96X3; dividindu pe 96X3 si pe 60, 
ellu divide sumraa loru 348; asia-dero ellu este 
divisoru communu lui 348 si lui 96. 

Divisorii communi lui 348 si lui 96 sunt dero 
acei-asi; unulu cate unulu, ca si divisorii communi 
lui 96 si lui 60. 

Acesta demonstratiunc este generale si noi pu- 
temu pune in principiu ca: 

Cellu mai mare communu divisoru înti e doue 
numere ore-cari este totu acellu-asi care essiste si 
intre cellu mai micu din aceste doue numere si 
restulu divisiunei loru. 

Sa revenimu la 348 si 96. Ca sa se afHe 

cellu mai mare communu diusoru allu acestoru 
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doue numere, este destullu a affla pre cellu care 
essiste între 96 si 60. Ca sa se veda deca acestu 
mai mare communu divisoru nu este chiaru 60, 
vomu proba divisiunea lui 96 prin 60. 

96 60 

36 i 

60 nil este cellu mai mare communu divisoru; 
insa în virtutea principiului ce s’a stabilitu, cellu 
mai mare communu divisoru între 96 si 60 este 
cellu care essiste între 60 si 36. Dividemu pre 60 
prin 36, si da restu 24. Rationandu totu asia, di¬ 
videmu pre 36 prin 24, si da restu 12. Infine 
dividemu pe 24 prin 12 si nu da neci unu restu. 
De aci conchidemu ca 12 este cellu mai mare 
communu divisoru între 24 si 12, prin urmare 
între 36 si 24, între 60 si 36, între 96 si 60, 
si înfine între celle doue numere date 348 si 96. 

Asia, assediamu aci tabella de operaţiunile fă¬ 
cute spre acestu scopu: 

3 1112' 

348 96 60 36 2412 
603624 12| 0 

Begula. Ca sa se affle cellu mai mare com¬ 
munu divisoru a doue numere, cellu mai mare nu¬ 
meru se divide prin cellu mai micu. Deca divi¬ 
siunea se face fora rustu, cellu mai micu numeru 
este cellu mai mare communu divisoru. 

In casulu contrariu, cellu mai micu numeru 
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se divide prin restu. Beca mai da unu restu, se 
divide primulu restu prin secundulu. Asia se ur- 
media mai departe , se divide fia-care divisoru prin 
restulu correspundetoru, pene candu adjungemu Ia 
o divisiune care se face essactu. Atunci uîtimulu 
divisoru Intrebuintiatu este celîu mai mare communu 
divisoru cantata. 

Candu adjungemu la restulu 1, conchidemu ca 
numerele propuse sunt prime între elle. 

însemnare. Ne adducemu aminte ca veri-ce 
numeru primu care nu divide pe altu numeru este 
primu cu d’ensulu. 

Beca dero se întimpla sa dividemu prin unu 
numeru primu absolutu , avemu sa facemu numai 
o divisiune. 

In adeveru, seu acestu numeru primu divide 
pe dividendulu seu, si atunci ellu este cellu mai mare 
communu divisoru cautatu; seu ca nedividindu-lu, 
ellu este primu cu d’ensulu: aceste doue numere 
avendu unimea de cellu mai mare communu divi¬ 
soru, totu ellu este si allu celloru doue numere 
propuse. 

86. Principiu. Veri-ce numeru care divide 
pe alte doue divide pre cellu mai mare communu 
divisoru allu loru. 

Essemplu: Numerulu 4, care divide pe 348 
si 96, divide pre cellu mai mare communu divisoru 
allu loru 
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Acesta resulta din principiulu următorii facile 
de demonstratu: Veri-ce numeru care divide alte 
doue divide si restulu divisiunei loru. 

Stabilindu acesta, sa cautamu cellu mai mare 
communu dhisoru între 348 si 96. 

3 1112 
348 96 60 36 24 12 
60 36 24| 12 0( 

1. Divisiune. Numerulu 4 dividindu pe divi- 
dendulu 348 si pe divisorulu 96 divide restulu 60- 

In secunda divisiune, totu acestu numeru 4 
dividindu pe dividendulu 96, si pe divisorulu 60 
(primulu restu), divide secundulu restu 36. Totu 
assemenea se vede ca 4 divide pe tertiulu restu 
si pre tote celle urmatorie; prin urmare cllu divide 
pre cellu mai mare communu divisoru, care este 
unulu din aceste resturi. 

Vice-versa este învederată: Veri-ce numeru 
care divide pre cellu mai mare communu divisoru 
a doue numere divide aceste numere. Este destullu 
a observa ca numerele date sunt multiplii cellui 
mai mare communu divisoru allu loru. 

87. Decffl doue numere se multiplica prin a- 
cellu-asi numeru , si cellu mai mare communu di¬ 
visoru allu loru se multiplica prin acestu numeru. 

Sa consideramu, spre essemplu, numerele 348 
si 96. 
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Prcsuppunemu ca elle se multiplica prin acel- 
lu asi numeru 10. 

Sa consideramu tabella afflarii cellui mai ma¬ 
re communu divisoru între 348 si 96, si sa com- 
paramu, din divisiune în divisiune, cu numerele a- 
cestei operaţiuni pe acellea ce trebue sa se obţină 
in afflarea cellui mai mare communu divisoru între 
348X10 si 96X10. 

1. Divisiune. Dividendulu si divisorulu fiendu 
amendoui multiplicaţi prin 10, restulu este multi- 
plicatu prin 10. 

2. Divisiune. Dividendulu 96 si divisorulu 
1-lu restu) fiendu amendoui multiplicaţi prin 10, 

secundulu restu este multiplicatu prin 10. 

Totu assemenea se demonstredia ca allu 3, 
restu si celle urmat orie sunt multiplicate prin 10. 
Dero tote aceste resturi servescu successivu de di- 
visori; la ultima divisiune, vomu avea de restu 0, 
în secundulu calculu ca în primulu; si ultimulu di¬ 
visoru, adeca cellu mai mare communu divisoru 
allu secundului calculu, nu va fi altulu decatu ul¬ 
timulu divisoru allu primului calculu multiplicatu 
prin 10. 

88. Principiu. Deca doue numere date se 
diviău prin acellu-asi numeru , cellu mai mare 
communu divisoru allu cuoturiloru este ecuale cu 
allu numereloru date divisu totu prin acestu nu¬ 
meru. 
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Acestu principiu se demonstredia tocmai ca 
cellu precedinte, basandu-ne pre acestu principiu: 
candu cei doui termeni ai unei divisiuni se dividu 
prin acellu-asi numeru, cuotulu întregu nu se schimba* 
insa restulu se divide prin acestu numeru. 

Cellu mai mare communu divisoru allu lui 348 
si allu lui 96 este învederatu ecuale cu allu lui 
3480 si allu lui 960 divisu prin 10. 

Applicatiune. Deca numerele 5400, 840, ca- 
roru li se cauta cellu mai mare cummunu divisoru, 
au unu divisoru communu, facile de afflatu, spre 
essemplu, divisorulu 20, se potu divide mai anteiu 
prin acestu divisoru 20, si pre urma sa se caute 
cellu mai mare communu divisoru allu cuoturiloru 
270 si 42. Pre acestu mai mare communu divi¬ 
soru afffatu, este destullu a lu multiplica prin fac- 
torele 20 pusu la o parte. 

89. Principiu. Deca doue numere date se 
dividu prin cellu mai mare communu divisoru allu 
loru, •'uoturile obţinute sunt prime intre elle. 

Dividindu spre essemplu, pre 120 si pre 84 
prin cellu mai mare communu divisoru allu loru 12, 
se obţinu de cuoturi 10 si 7, prime între elle. In 
adeveru, resulta din principiulu precedinte, ca cellu 
mai mare communu divisoru între 10 si 7 este e- 
cuale cu cellu mai mare communu divisoru între 
120 si 84 divisu prin 12; deci ellu este ecuale cu 
-{Ş seu 1. 
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Aceste cuoturi 10 si 7 sunt dero pnme intre 

elle. 

V Theoria numereloru prime. 

90. Unu numeru este primu, candu n’are 
lti divisori decatu pre sine si unimea. Ess.- 5 si 7. 

Doue numere sunt prime intre elle, candu n’au 
alţi dhisori communi decatu unimea. Ess. 8 si 15. 

Veri-ce numeru primu care nu divide pe altu 
numeru este primu cu ellu Ess. - 7 este primu 
cu 24. 

Se chiama fa tore primu allu unui numeru 
■veri-ce numeru primu cui ellu este multiplu 

91., însemnare. Yeri-ce numeru care nu 
ste 2 rimu este unu produssu allu factoriloru primi 

Acesta propositiune este evidinte prin ea în 
sasi, care se si pote esplica, precumu urmedia. 

E s.: 840=40X21 = 10X4X3X7r:2Xo 
X2X2X3X7. 

92. Unu numeru este dero primu ca) du nu 
admitte de divisoru pre neci untdu din numerele 
prime mai mici decatu d’ensulu. 

93. Avemu sa aretamu mersulu ce se urmedia 

spre a forma o tabella de numere prime catu de 

mare vomu voi. Insa observ amu de mai înainte, 

ca o assemenea tabella nu va putea cuprinde tote 

numerele prime: ca-ci smdu numereloru prime este 

nelimitata; adeca, ca unu numeru primu ore-care 
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N, fia catu de mare, este totu-de-una urmatu de 
numere prime mai mari decatu d’ensulu. 

In adeveru, sa ne imaginamu ca se formedia 
produssulu tutoru numereloru prime fora esceptiune, 
dela 2 inclussivu pene la 17. 

La acestu produssu 2X3X5X7....X17, sa 
adaugemu unimea, si fia P“2X3X5X7X _17-f- 

1. Fia veri cumu P, essiste neaparatu unu nu- 
meru primu care divide pre acestu numeru P. A- 
cestu divisoru primu nu este neci unulu din numerele 

2, 3, 5, etc., pene la 17 inclussivu; ca-ci fia-care 
din aceste numere prime, spre essemplu 5, divide 
prima parte a lui P, 2X3X5X-.-X17 fora a 
divide pre cea-alta parte 1. Acestu divisoru primu 
allu lui P, care essiste neaparatu, este dero unu 
numeru mai mare decatu 17: asia-dero sirulu nu¬ 
mereloru prime nu se opresce la 17. 

De aci resulta ca propuindu-ne a forma o 
tabella de numere prime, trebue sa însemnamu o 
limita. 

94. Formarea unei talelle de numere prime. 
Ne propunemu, spre essemplu, a forma tabella nu¬ 
mereloru prime cuprinse în celle o miia prime nu¬ 
mere. 

Scrimu aceste o miia prime numere dupo or¬ 
dinea de mărime: 

1, 2, 3, 4, 3, 6, 7, 8, 9, 10, 11, 12, 13, 

14, 15, 16, 17, 18, 19, 20, 21, 22, 23, 24, 25 
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26, 27, 28, 29, 30, 31, 32, 33, 34, 35, 36, 37 

38, 39, 40, 41, 42, 43 44, 45, 46, 47, 48, 49 

50, 51, 52, 53, 54, 55, 56, 57, 58, 59, 60, 61, 

62, 63, 64, 65, 66, 67, 68, 69, 70,.... 1000. 

2 este învederatu unu numeru primu. Sa per- 
curgemu lista, si sa stergemu pre fia-care allu doui- 
lea numeru, plecandu de la 2 esclussh u. Asia 
stergemu pre multiplii lui 2, adeca numerele pare- 
cliie. In adeveru. doue trepte mai departe decatu 
2, afflamn pe 2 plus 2, seu de doue ori 2; doue 
trepte mai departe încă, afflamu de doue ori 2, 
plus 2, seu de trei ori 2; si asia mai departe. 3 
ne fiendu stersu este unu numeru primu. Sa per- 
curgemu din nou lista, plecandu dela 3 esclussh u, 
si sa stergemu pre fia-care allu trei-lea numeru, 
care nu se va fi stersu ca multiplu allu lui 2: cu 
modulu acestu a vornu şterge pre toti multiplii 
lui 3. Iu adeveru, trei trepte dupo 3, se affla 
.3+3 seu de doue ori 3; trei trepte mai departe 
încă avemu (3+3)+3 seu de 3 ori 3; si asia mai 
departe. 

Toti multiplii lui 3 fiendu stersi, afflamu ca 
primulu numeru nestersu dupo 3, este 5. Nume- 
rulu 5 nefiendu divisibile prin neci unulu din nu¬ 
merele prime 2 si 3, mai mici decatu ellu, este 
ellu însusi unu numeru primu. Assemenea se stergu 
multiplii lui 5, plecandu dela 5 esclussivu, si ster- 

gendu pre fia-care allu cincilea numeru care nu s’a 
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stersu mai înainte ca multiplu allu lui 2 seu allu 
lui 3. 

Primulu numeru nestersu dupo 5 este 7; 7 
este unu numeru primu absolutu pentru cuventulu 
aretatu mai înainte. Se va şterge fia-care allu 
septelea numeru, plecandu dela 7 esclussivu; si asia 
mai departe, pene candu nu mai renianu decatu 
numere prime. 

Acesta operaţiune se prescurtedia prin obser- 
vatiunea urmatoria: candu se începu a şterge mul¬ 
tiplii veri unui numeru primu, spre essemplu ai 
lui 7, se affla ca primulu din aceşti multipli ne- 
stersi mai înainte este 7X7, seu patratulu lui 7. 
Acesta trebue sa se scie de mai înainte; în ade- 
veru, numerele interiore lui 7[2, 3,... .6] fiendu 
seu numere prime, seu multiplii acestoru numere 
prime, produssele lui 7 prin aceste numere inte¬ 
riore a trebuitu neaparatu sa fia sterse, ca mul¬ 
tiple alle numereloru prime precedinti Adjungendu 
la 7, se va cauta immediatu patratulu seu 49 care 
se va şterge, si plecandu dela 49 esclussivu, se 
voru şterge din 7 in 7 numere. 

Acesta observatiune fiendu applicabile la fia- 
care numeru primu, diu tr’ensa se deduce acesta 
regula: de eate ori adjungemu la unu numeru primu, 
spre essemplu 13, se formedia patratulu seu 13X 
13nl69; apoi cautandu immediatu acestu patratu 

în tabella, lu stergemu, si plecandu dela acestu pa- 
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tratu, esclussivu, se şterge pe urma fia-care alin 
trei-spre-decelea numeru, 

Dupo acesta regula, operaţiunea este termi¬ 
nata candu adjungemu la unu numeru primu, allu 
cărui patratu trece preste limita tabellei, care în 
essemplulu nostru este numerulu 1000. In ade- 
veru, nu mai este de stersu neci unu multiplu allu 
acestui numeru primu; ca-ci ar trebui sa înce- 
peinu dela patratulu seu care nu este în tabella. 
Totu astu-feliu se va dice, a fortiori , despre mul¬ 
tiplii numereloru prime mai mari decatu acellu ce 
amu consideratu. Cu modulu acestu-a s’au stersu 
multiplii numereloru prime precedinti. Prin urmare 
nu mai remanu în tabella decatu numerele prime 
absolute, neafflandu-se neci unulu din aceste nu¬ 
mere remase ca multiplu allu unui numeru primu 
mai micu decatu d’ensulu. 

însemnare. Unu numeru ne primu este cellu 
pucinu ecuale cu patratulu cellui mai micu factore 
primu allu seu. In adeveru, lu stergemu ca mul¬ 
tiplu allu acestui mai micu factore si cellu mai 
micu numeru ce se şterge ca multiplu allu acestui 
factore primu este patratulu seu. 
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Tabella numereloru prime inferiore Iul 1000. 


2 

79 

191 

311 

439 

577 

709 

857 

3 

83 

193 

313 

443 

587 

719 

859 

5 

89 

197 

317 

449 

593 

727 

863 

7 

97 

199 

331 

457 

599 

733 

877 

11 

101 

211 

337 

461 

601 

739 

881 

13 

103 

223 

347 

463 

607 

743 

883 

17 

107 

227 

349 

467 

613 

751 

887 

19 

109 

229 

353 

479 

617 

757 

907 

23 

113 

233 

359 

487 

619 

761 

911 

29 

127 

239 

367 

491 

631 

769 

919 

31 

131 

241 

373 

499 

641 

773 

929 

37 

137 

251 

379 

503 

643 

787 

937 

41 

139 

257 

383 

509 

647 

797 

941 

43 

149 

263 

389 

521 

653 

809 

947 

47 

151 

269 

397 

523 

659 

811 

953 

53 

157 

271 

401 

541 

661 

821 

967 

59 

163 

277 

409 

547 

673 

823 

971 

61 

167 

281 

419 

557 

677 

827 

977 

67 

173 

283 

421 

563 

683 

829 

983 

71 

179 

293 

431 

569 

691 

839 

991 

73 

181 

307 

433 

571 

701 

853 

997 


Principie assupra divisoriloru seu facto- 
riloru primi. 

95. Principiu. Veri-ce nimerii care divide 
unu produssu a doui factori si este primu cu u- 
nulu din aceşti factori, divide pre cellu-altu. 

Ess.: 840~42X20; numerulu 21 care divide 
pre 840, si este primu eu 20, trebue sa divida 
pre 42. 
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In adeveru, 20 si 21 fiendu primi mtre ei, 
cellu mai mare communu divisoru allu loru este 1. 
Sa multiplicamu aceste doue numere prin 42. Cellu 
mai mare communu divisoru allu produsseloru 20X 
42 si 21X42 este 1X42 seu 42. Dcro, 21 di¬ 
vide prin ipotliesa pre 20X42 seu pre 840: ellu 
divide pe 21X42 propriulu seu multiplu. 21 di- 
vidindu pre 20X42 si pre 21X42, divide pre 
cellu mai mare communu divisoru allu loru 42. 
Acesta aveamu sa probamu. 

96. Principiu. Veri-ce numeru primu care 
divide unu produssu trebue sa divida cellu pucinu 
pre unidu din factorii acestui produssu. 

1. Sa demonstramu mai anteiu pentru unu 
produssu de doui factori; ess.: numerulu 5 care 
divide produssulu 24X30 cata sa divida cellu pu¬ 
cinu pre unulu din factori. In adeveru, sa pre- 
suppunemu ca 5 nu divide pre 24; atunci ellu este 
primu cu 24, si divide produssulu 24X30; prin 
urmare ellu trebue sa divida pre cellu-altu fac- 
tore 30. 

2. Sa consideramu acumu unu produssu de 

mai mulţi decatu doui factori. Ess.: numerulu 5, 

care divide produssulu 24X30X13X18, trebue 

sa divida cellu pucinu pre unulu din factori. Sa 

presuppunemu ca 5 nu divide ucci pre 18, neci 

pre 24; atunci ellu trebue sa divida pre 30. In 

adeveru, 24X30X13X18 pote fi consideraţii ca 
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unu produssu a doui factori, produssulu 24X30 
X13 effectuatu, si 18; 5 dividindu pre 18, tre- 
bue sa divida pe 24X30X13. Dero acestu ul¬ 
timii produssu pote fi consideratu ellu însusi ca 
unu produssu a doui factori 24X30 efectuatu, si 
13; nitmerulu 5 ne dividindu pe 13, trebue sa 
divida pe 24X30. Acestu ultimu produssu ne mai 
avendu decatu doui factori, resulta ca 5, care nu 
divide pre 24, trebue sa divida pre 30. Acesta 
trebuea sa se demonstredie. 

97. Principiu. Veri-ce numeru primu care 
divide o putere a unui numeru trebue sa divida 
pre acestu numeru. 

Ess,: numerulu primu 3 care divide pre 12 4 , 
divide pre 12. In adeveru, 12 4 :r 12X12X12X 
12. Numerulu 3, care div ide acestu produssu, tre¬ 
bue sa divida pre unulu din factorii 12. 

98. însemnare. Candu doue numere sunt 
prime între elle, doue puteri ore-cari alle acestora 
numere sunt prime între ellc. 

Fia spre essemplu, numerele 8 si 15 prime 
între elle. 

Sa presuppunemu ca 8 2 si 15 3 au de di- 
visoiu communu pre numerulu primu 3; 3 divi¬ 
dindu pre 8 1 ar divide pre 8; 3 dividindu pre 15 3 
ar divide pre 15: numerele 8 si 15 aru avea dero 
unu communu divisoru 3; cea-ce nu pote fi, fiendu- 

ca aceste numere sunt prime între elle. 
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8 5 si 15 3 nu voru putea admitte de divisom 
communu unu numeru ne primu spre esseniplu 6: 
in adeveru, 8 2 si 15 3 aru fi atunci divisibili prin 
fia-care din factorii primi, 2 si 3, ai lui 6; pre 
care lu am demonstratu ca impossibile. 

99. Principiu. Candu unu numeru este di - 
r istbile prin mai multe alte numere , prime între 
elle 2 cate 2, ellu este divmbila prin produssulu 
loru 

Spre essemplu: 420 divisibile prin fia-care 
din numerele 2, 3, 5, prime intre elle, doue cate 
doue. este divisibile prin produssulu 2X3^5 ef- 
fectuatu. 

Se effectuamu divisiunea lui 420 prin 2; ea 
se face fora restu, si da cuotulu 210; 420=2 X 
210 . 

Secundulu numeru 3 dividinnu pre 420 seu 
pre 2X210, si fiendu primu cu 2, trebue sa di- 
vida pre 210. Dividindn pre 210 prin 3, se affla, 
în adeveru cuotulu 70, fora restu: 210=3X70, 
si prin urmare 420=2X3X70. 

Tertiulu numeru 5 care divide pre 420=2 X 
210, si care este primu cu 2, trebne sa divida pre 
420=2X210, si care este primu cu 2, trebue sa 
divida pre 210: dero 210=3X70, si 5 este primu 
cu 3; deci ellu divide pre 70’ Divisiunea lui 70 
prin 5 da in adeveru cuotulu 14, fora restu: 70= 
5X14- 
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Prin urmare, 420~2X3X5X14=30X14; 
deci 420 este divisibile prin produssulu 2X3X5 

~30. 

100. însemnare. Deca unu numeru datu 
este divisibile prin n numere, prime între elle 2 
cate 2 , ellu este divisibile prin produssele acestoru 
n numere, multiplicate 2 cate 2, 3 cate 3, 4 cate 
4...., n —1 cate n —1. 

101. Cellu mai micu numeru divisibile prin 
mai multe numere , prime între elle 2 cate 2, este 
chiaru produssulu acestoru numere. 

102. Combinandu, caracterele divisibilitatii 
relative la 2, 4, 8 , 3, 5, 9, adjungemu la conse- 
cintiele turnatorie: 

Candu unu numeru este divisibile prin 2 si 
prin 3, ellu este divisibile prin 2X3 seu 6 . Deca 
unu numeru este divisibile de o data prin 2 si prin 
9, ellu este divisibile prin 2X9, sea 18. 

Yeri-ce numeru recunuoscutu ca divisibile prin 
3 si prin 5 este divisibile prin 15. Veri-ce nu¬ 
meru divisibile prin 5 si prin 9 este divisibile 
prin 9X5 seu 45; etc. 

Aceste principie se potu enuntia astu-felu: 

Candu summa valoriloru absolute a cifreloru 
unui numeru păru este divisibile prin 3 seu prin 
9, numerulu însusi este divisibile prin 6 , seu prin 
18, Candu summa valoriloru absolute a cifreloru 

uuui numeru terminatu prin 0 seu prin 5 este di- 
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visibile prin 3, seu prin 9, numerulu este divis!- 
bile prin 15, seu prin 45. 

VI. Descompunerea unui numeru în factorii 
sei cei primi. 

103. Unu numeru se pote descompune în fac¬ 
torii sei cei primi în diverse moduri; dero veri-ce 
modu se va întrebuintia, se voru affla identice, totu- 
de-una acei-asi factori primi. Cu alte cuvinte: 

Unu numeru datu nu se descompune decatu 
în o singura systema de factori primi. 

In adeveru, sa presuppunemu doue produsse 
de factori primi obţinuţi descompuindu de doue 
ori acellu-asi numeru datu; aceste doue produsse 
sunt ecuali, Avemu sa demonstramu: 1 . ca veri-ce 
factore primu allu unuia din aceste produsse este 
unu factore allu cellui-altu. Fia 5 spre essemplu; 
5 dividindu primulu produssu, divide pre secun- 
dulu produssu ecuale cu primulu; dividindu pre 
acestu allu douilea produssu, ellu trebue sa divida 
cellu pucinu pre unulu din factorii sei; dero fiendu- 
ca din factorii secundului produssu este unu nu¬ 
meru primu absolutu care nu este divisibile decatu 
prin sine; acellu-a din aceşti factori care este divi¬ 
sibile prin 5 nu este dero altulu decatu 5. 

2. Veri-ce factore primu, repetitu de mai 
multe ori în unulu din produsse , este repetitu de 
acellu-asi numeru de ori în cellu-uliu 
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In adeveru, sa admittemu ca 5 este de mai 
multe ori factore allu unuia din produsse. Ellu 
este cellu pucinu o data în eellu-altu. Sa dividemu 
celle doue produsse prin 5; cuoturile obţinute sunt 
doue produsse noui de factori primi, ecuali între 
ei. Dupo ipotliesa nostra, 5 este încă factore 
allu unuia din ei, si prin urmare allu cellui-altu: 
putemu încă sa dividemu prin 5. Si asia mai de¬ 
parte; vomu putea repeţi acesta divisiune pene candu 
factorele 5 nu mai essiste în unulu din cuoturile 
obţinute; dero atunci ellu nu va essiste neci în 
cuotulu ecuale correspundetoriu. Infine, vomu su¬ 
prime acellu-asi numeru de factori 5, plecandu de- 
la celle doue produsse d’anteiu. Celle doue pro¬ 
dusse propuse sunt dero assemenea compuse de 
acei-asi factori primi, affectati de acei-asi espuninti. 

însemnare. Deca unu factore primu se af- 
fla repetitu de mai multe ori în descompunerea unui 
numeru datu, nu se scrie decatu o data affectan- 
du-lu de unu espuninte, care înscmnedia numerulu 
de cate ori trebue sa fia întrebuintiatu ca factore 
în numeru. 

Ess.: 720~2 4 X3 ? X5. 

104. Resulta din propositiunea precedinte, 
ca spre a descompune unu numeru în factorii sei 
cei primi, se pote urma eallea cea mai potrivita 
spre a adjunge la resultatu, 
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Se propune de a descompune pre 76440 în 


factorii 

sei 

cei primi. 

Ecca 

tabella calculului: 

76440 

2 

76440=2X38220 

38220 

2 

38220=2X19110 

19110 

2 

19110=2X9555 

9555 

3 

9555=3X3185 

3185 

5 

3185 = 5X637 

637 

7 

637=7X91 

91 

7 

91=7X13 

13 

13 

13 = 13X1 

1 


76440=2.2.2.3.5.7. 


Totu assemenea se descompune .si numerulu 
2520, se va forma tabella operaţiuniioru dupo cumu 
urmedia: 


2520 

1260 

630 

315 

105 

35 

7 

1 


2 

2 

2 

3 

3 

5 

7 


De unde resulta: 


2520=2X2X2X3X3X5X7=2 3 X3 2 X5X7. 

Se vede mai anteiu, prin observarea ultimei 

cifre dela drepta, deca numerulu propusu este păru 

seu imparu, allu nostru este păru. Se divide atunci 

prin 2 , divisiunea se assedia ca de ordinariu; insa 

cuotulu se scrie sub dividendu, cumu este aretatu; 
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acestu cuotu este aici 38220. Se observa ca 
76440=2X38220; prin urmare, factorii primi ai 
lui 76440 sunt 2, si factorii primi ai lui 38220; 
avemu dero sa cautamu factorii primi ai lui 38220. 
Acestu numeru este divisibile prin 2; facendu di- 
visiunea cumu este aretata, se affla cuotulu 19110; 
prin urmare, 38220=2X19110, si 76440=2X 
2X19110. Avemu încă de afflatu factorii primi 
ai lui 19110; acestu numeru este divisibile prin 2, 
si cuotulu este 9555. Acestu ultimu numeru ne 
fiendu divisibile prin 2, se cauta deca este prin 3 
dupo caracterulu cunnoscutu: cea-ce se si întîmpla. 
Se divide prin 3, si asia se affla ca 9555=3X 
3185. Numerulu 3185 nu mai este divisibile prin 
3, dero este prin 5; se divide prin 5, scriendn totu- 
de-una divisorulu 5 la drepta numerului 3185, si 
cuotulu 637 desuptu, precumu se areta. Ne re- 
mane a cauta factorii lui 637, care nu mai este 
divisibile prin 5. Se încerca divisiunea prin 7, 
acesta devisiune reessa si da cuotulu 91; 91 
este încă divisibile prin 7; cuotulu este 13, care 
se cunnosce cu facilitate ca este unu numeru 
primu. 

Scriendu ecualitatile de mai susu, consecintie 
alle divisiuniloru effectuate, vomu adjunge cu faci¬ 
litate la ultima ecualitate, multiplicandu pre tote 
celle precedinti, membri cu membri, si suprimendu 
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fie mai înainte factorii cari voru li învederaţi! com- 
muni celloru doue produsse obţinute. 

Acesta ecualitate probedia ca 76440 este pro- 
dussulu factoriloru primi scrissi în colona verticale, 
cari întrebuintiati ca divisori, au datu successivu 
cuoturile essacte scrisse la stînga. Cea-ce precede 
ne învetia îndes tullu ce este de făcu tu spre a des¬ 
compune unu numeru în factorii sei cei primi. €u 
tote acestea, pentru mai multa precisiune, se va 
formula regula urmatoria: 

105. Regula. Ca sa se descompună unu nu¬ 
meru în factorii sei cei primi , se încerca successivu 
divisiunea acestui numeru prin fia-care din nume¬ 
rele prime 2, 3, 5considerate în ordinea ma- 
miloru crescenti, pene candu o diviskinc încercata 
da restulu nulla. 

Deca neci o diviziune n’a datu restulu nulla, 
adjungemu a face una în care cuotulu este mai 
micu decatu divisorulu, de unde se conchide ca nu- 
merulu datu N este primu. Deca din contra, di¬ 
visiunea lui N prin unu numeru primu f da res¬ 
tulu nulla, se înscrie f ca factore primu allu lui 
N. Pe urma se divide cuotulu obtinutu prin f ; 
de r a acesta divisiune da restulu nulla, se divide 
noulu cuotu prin f, si asia mai departe pene candu 
adjungemu la unu cuotu K care sa nu mai fia di- 
visibile prin f. Se vede atunci ca N este ecuale 

cu N' midtiplicatu prin o putere a lui f, allu ca- 
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rui espuninte. este de atatea ori numerulu pre care 
lu a datu divisiunea prin f si restulu nulla. Pre 
urma se applica lui N' essactu acellu-asi methodu 
ca lui N; numai nu se încerca, ca div'tsori, de-' 
catu numerele prime mai mari decatu f. Deca 
unnlu din aceste numere prime f, divide essactu pre 
N, se divide cuotidu prin f", si asia mai departe 
pene candu adjungemu la unu cuotu Pf care sa 
nu mai fia divisibile prin f. Se applica acellu-asi 
methodu lui N” încercandu numerele prime mai 
mari decatu f, si asia mai departe pene candu ad¬ 
jungemu la unu cuotu recunoscuta priniu . 

Amu dissu ca unu numeru N este primu, 
candu neci o divisiune prtcedinU ne reessindu, ad¬ 
jungemu a face una în care cuotulu este mai micu 
decatu divisorulu. 

In adeveru, o data ce amu adjunsu la o di¬ 
visiune în care cuotulu este mai micu decatu di¬ 
visorulu, este învederatu, ca deca s’ar continua în¬ 
cercările, cuotulu ar fi, a fortiori, în fia-care divi 
siune urmatoria, mai micu decatu divisorulu. Neci 
una din aceste divisiuni n’ar putea reessi. In a- 
deveru, sa presuppunemu ca una din elle da pe 
prima fora restu, N~23X 18. Fia-care factore 
primu allu lui 18 ar trebui sa divida pe N. A- 
cestu numeru N ar fi dero divisibile cellu pucinu 
prin unu numeru primu mai micu decatu 23, cea 

ce este impossibile: ca-ci amu adjunsu la diviso 
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rulu 23 dupo ce amu încercatu în vanu divisiuiiea 
lui N prin tote numerele prime mai mici decatu 
23. îse putendu reessi neci o divisiune, numerulu 
N este primu. 

Insdmnare. Calcululu remaindu de făcutu, 
la veri-ce puntu sa fia adjunsu , revine totw-de-una 
a affla toti factorii primi ai ultimului cuotu olti‘ 
nutu essactu. 

Fia-care cuotu nu admitte neci unu divisoru 
primu mai micu decatu divisorulu care lu a pro • 
dussu. In adeveru, fia-care din factorii primi mai 
mici decatu ultimulu divisoru întrebuintiatu afostu 
lasatu, ca nedividindu seu pre însusi numerulu pro- 
pusu, seu pre unulu din cuoturile obţinute mai îna¬ 
inte. Asia amu adjunsu dela numerulu propusu, 
seu dela cuotulu precedinte care nu conţinea pre 
acestu factore, la cuotulu actualu, suprimendu fac¬ 
torii primi fora a introduce veri unulu: factorele 
primu despre care tratamu nu essiste în ultimulu 
nostru cuotu. 

Consecintia. Bcca unu cuotu nu este diviai- 
bile prin divisorulu primu care lu a produssu, 
spre a continua, nu este utile de a încerca divi- 
siunea sea prin numerele prime inferiore acestui 
îtltimu divisoru . 

106. Methodulu precedinte este cellu mai re- 

gulatu, cellu mai sicuru, pentru descompunerea unui 

numcru în factorii ş.ei cei primi: dero nu suntemu 
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obligaţi totu-de-una de a lu urma. Adesea se o 
peredia mai simplu si mai repede, descompuindu 
numerulu în factori ne primi, caroru se cunnosce 
de mai înainte compositiunea particularia, seu ca¬ 
roru se pote applica rnai facile regula generale. 

Ess.: 5400. Se vede numai decatu ca 5400 
rz54Xl00z:9x6X2 î X5' 2 =3 2 X2X3X2 2 X5 
=3 3 X2 3 X5 2 . 

1320=132X10i=6X22X2X5=:2X3X11X2 

X2X5=2 3 X3X5XH. 

Se operedia asia candu numerulu este tcrmi- 
natu prin nulle, seu si candu caracterele divisibi- 
litatii făcu sa se cunnosca essistintia factoriloru 
compuşi, ca 4, 8, 6, 9, etc. 

107. Sa se affle toti divisorii unui nimeni. 
Se propune a affla toti divisorii numerului 360~ 
2 3 X3 2 X5. Pe prima linia se scrie unimea si pu¬ 
terile successive alle factorelui 2 pene la cea mai 
înalta, care aci este la a treia- pre secunda linia 
se scrie unimea si puterile successive alle factore¬ 
lui 3; dupo acea pre a treia linia se scrie unimea 
si puterile successive alle factorelui 5 
1 2 2 n 2 3 
1 3 3 2 
1 5 

Tote numerele primei linii se multiplica prin 
tote alle secundei; dupo acea tote produssele ob¬ 
ţinute se multiplIp^^idteţft'd^MţgterPiei a tveia 

10 
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(Deca sar mai affla o a patra linia conespflfl 
detoria cu allu patrulea factore, tote produssele 
obţinute s’aru multiplica prin tote numerele acestei 
a patra linia, si asia mai departe) Cu modulu 
acestu-a se obţinu produssele - 


1 

3 

3 2 
5 

3X5 


2 

2X3 
2X3 2 
2X5 
2X3X5 


3 2 X5 2X3 2 X5 


2 

2 3 X3 
2 3 X3 
2 3 X5 
2 3 X3X5 
2 3 X3 2 X5 


2 2 

2 2 X3 
2 2 X3 2 
2 2 X5 
2 2 X3X5 
2 5 X3 2 X5 

cari sunt toti divisorii lui 360 dela unime pen 

la 2 3 X3 2 X5 seu însusi 360. 

In adeveru: 1. Tote numerele cuprni e a- 

cesta tabella sunt divisorii lui 360; ca-c' t de 

tullu a î multiplica prin puteri cuvincio e ca a lui 

2, 3 seu 5 ca sa reproducă pe 2 3 X3 2 X5 eu 

360; 2. Veri-ce divisoru allu lui 360 se cuprinde 

in acesta tabella; ca-ci ca unu nun e - u a di id' 

pre 360, este de neaparatu sa nu cuprindă decatu 

factorii 2, 3 si 5 affectati de espuninti catu se 

pote de ecuali cu aceice se affla m 360; pre bnga 

acesta, tote combinările ce aru putea oferi aceşti 

espuninti sunt reunite iu tabella de mai susu, cbiaru 

dupo legea formarii selle 

De aci se deduce cu facilitate, ca spre avea 

numerulu divisoriloru unui numeru datu , trebue 

ba se adauge cu o unime fia-care din espunin - 

tii factoriloru sei primi, si aceşti espuninti schim- 
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baţi sa se multiplice între sine. Espunintii facto- 
riloru primi ai lui 360, fiendu 3, 2, 1, se va face 
produssulu numereloru 4, 3, 2; si acestu produssu 
24 va fi numerulu divisoriloru lui 360. 

VII. Despre cellu mai micu numeru divisi- 
bile de o data prin numere date. 

Cu alte cuvinte: cellu mai micu communu multi¬ 
plu allu loru. 

108. Ca unu numeru sa fia divisibile prin 
altulu , trebue si este ăestullu: 1. ca fia-care fadore 
primu allu divisorului sa fia unulu din factorii 
primi ai dividendului; 2. ca espunintele fia-carui 
fadore primu allu divisorului sa nu întreca espu¬ 
nintele totu allu acestui fadore în dividendu. 

In adeveru, sa presuppunemu ca unu numeru 
datu admitte unu divisoru compusu asia: 3 4 X5 l 
X7. Acestu numeru datu este ecuale cu 3 4 X^ 2 
X7 multiplicatu prin unu cuotu întregu (3 4 X^ Î 
X7X cu cuotulu). De aci resulta: 1. ca 3, 5,7, 
sunt factori primi ai numerului datu; 2. ca 3 in¬ 
tra în ellu cellu pucinu la a patra putere, 5 la a 
doua, etc.: conditiunile aretate sunt dero necessarie. 
Elle sunt îndestullalorie: în adeveru, fia unu nu¬ 
meru Nz= 2 4 X3 3 X5X8, si fia unu allu douilea 
numeru A~2 3 X3 î X 5, care împlinesce în privin- 
tia primului conditiunile precedinti. Primulu nu¬ 
meru N, învederatu divisibile prin numerele 2 3 , 3 *, 
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5, prime intre elle doue cate doue, este divisibile 
prin produssulu loru, adeca prin allu douilea nu- 
meru A. 

109. Ne propunemu acumu de a affla pre 
cellu mai micu numeru divisibile de o data prin 
numere date, cu alte cuvinte, pre cellu mai micu 
multiplu communu allu loru. 

Regula. Ca sa se obţină cellu mai micu nu¬ 
meru divisibile de o data prin numere date , aceste 
numere se descompunu în factorii loru cei primi. 
Pe urma se ieu toti factorii primi differiti dintre 
factorii astu-felu afflati ; se da fa-carui din acest' 
factori cellu mai mare din espunintii ce are *n 
numerele date. Produssulu formatu astu-felu st 
cellu mai micu multiplu communu cerutu 
Sa luamii de essemplu numerele: 

A~2 4 X3 2 X5 3 X13; Bn2 3 X3 4 X5 2 X19 ; C_ 
2 5 X3 3 X5X11. 

Applicandu regula afflamu: 

m~2 5 X3 4 X5 3 X13X19X11- 
Verificaiiune. Acestu produssu este cellu mai 
micu multiplu communu cautatu. In adeveru, 1 tot' 
factorii primi ai fia-carui din numerele date tre- 
bue sa se affle în acestu multiplu communu', asia- 
dero ei se afffa toti în produssulu nostru; 2. es- 
punintele fa-carui din aceşti factori primi trebue 
sa fa, în a estu multiplu , cellu pucinu ecuale cu 

acellu-a e are în veri unul i lin numerele date, 
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asia-dero noi amu datu fia-carui factore cellu mai 
inaltu din espunintii ce are în aceste numere date 
Prin urmare produssulu nostru este unu multiplu 
allu tutoru acestoru numere. Acestu-a este cellu 
mai micu multiplu communu allu lom; ca-ci noi 
namu întrodussu neci unu factore mai multu de- 
catu trebuea ca sa împlinesca strictu celle doue 
conditiuni precedinti. 

110 însemnarea I. Veri-ce multiplu communu 
m allu mai multoru numere date este divisib ’l 
prin cellu mai micu multiplu communu allu lom 

In virtutea celloru doue conditiuni espiesse 
mai usu, fia-care factore allu lui m treime sa es- 
siste în unu multiplu communu ore-care cu unu 
espuninte cellu pucinu ecuale cu acellu ce are în m. 

ns mnarea II. Candu mai multe numere sunt 
rime ' itre elle doue cate doue, cellu mai micu 
multiplu communu allu loru este produssulu chiaru 
allu acestoi u numere. 

In adeveiu, cellu mai micu multiplu communu 
trebue sa fia dhisibile prin acestu produssu; prin 
urmare 11 1 nu e mai micu decatu d’ensulu. 

CAPITULULU IY. 

I. Despre fracţiunile ordinarie. 

No t 'uni p reliminarie. 

111 Mărime numimu totu ce este primitorul 

de crescere si de micsiorare Spre essemplu: Iun - 
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gimile , suprafadele , volumele , maso corpuriloru t 
iutiela unui corpu in mişcare, durata acestei miş¬ 
cări, si fortia care o produce sunt mărimi. 

Deca o mărime cuprinde essactu pe alta mărime 
de acea-si specia 1, 2, 3, etc. ori, dicemu ca prima 
este unu multiplu allu secundei. Viceversa, se¬ 
cunda este submultipla seu o parte alicuota a pri¬ 
mei. 

A mesura o mărime, este a cauta de cate ori 
acesta mărime cuprinde unimile si părţile alicuote 
alle unimei. 

Sa luamu o mărime si sa o mesuramu cu uni- 
mea care ne servesce de mesura. S. e.: 

A- 1 --|- 1-- i — I — I — I —B 

U 

SI H I I I I U D 
H 

JL 

8 

si vedemu ca unimea U, s’a cuprinsu în marimea 
M de 4 ori, adeca M~4, numenilu 4 esprime 
mesura lungimei. Dero unimea nu s’a cuprinsu 
essactu în Marimea data, ci a mai remasu ce-va; 
ca sa mesuramu si acestu restu, dividemu Unimea 
în parti ecuali asia de mici în catu una din elle 
sa se cuprindă essactu în Unimea de mesura. Fia 
Unimea divisa tn 8 parti ecuali; deca vomu lua 
una din aceste mici parti si o vomu pune pre res- 
tulu din Marimea propusa, o sa se cuprindă de 
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unu numeru ore-care de ori, adeca de 4 oft, s' 
vomu avea: 

112. Definitiune. Numimu fracţiune par¬ 

tea ecuale a unimei luata veri de cate ori; ea se 
areta prin doui termeni suprapusi si despărţiţi prin 
o linia orizontale s. e.: cellu de supra numera- 

torulu areta părţile cuprinse in marimea propusa, 
si cellu de josu numitorulu, areta părţile cuprinse 
in unimea principale. 

O fracţiune este mai mare ecuale, seu mai 
mica decatu unimea, dupo cumu numeratorulu este 
mai mare, ecuale seu mai micu decatu numitorulu. 

Candu citimu o fracţiune, citimu anteiu pre 
numeratoru, apoi pre numitoru s e.: f se citesce 
cinci a opta seu cinci din op oi. 

113. Yeri-ce numeru întregu se pote consi¬ 
dera ca o f'acţiune avendu de numitoru unu nu¬ 
meru luatu du] o voia. Fia s. e.: numerulu 4; U- 
nimea fien lu ecuale cu 8 , 4 este ecuale cu 4X cu 8 

a 8-lea, adeca: 8 4 seu 82 
' 8 ° 

Ca sa reducemu unu întregu m o fracţiune 
(dlu carii numitoru sa fia unu numeru clatu, este 
destullu a multiplica intregulu prin acestu numeru 
si resultatului damu de numitoru totu pe acestu 
numeru. 

114. Yeri-ce fracţiune mai mare decatu u- 
nimea este ecuale cu cuotulu divisiunei numerato - 

rulai prin numitoru , jxudaussu c.u o fracţiune ma 
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vnică ăecatu unimea, care are de numeratoru res - 
tulu acestei dwisihni si de numitoru pe alîu frac- 
tiunei date. 

Fia de ess., fracţiunea 3 7 3 . Dividindu nume- 
ratorulu prin numitoru, afflamu dreptu cuotu pe 4 
si de restu pe 5; asia vornu avea: 33—4X7+5, 
seu 3 T 3 rzi—l+i seu 3 7 3 n 4+-f. 

115. Ca sa punemu sub forma de fracţi¬ 
une unu întregu unitu cu o fracţiune data , caia 
sa multiplicamu întregulu prin numitorulu fractiu- 
nei date si la produssu sa adaugemu pre nume¬ 
ratoru si resultatului sa damu de numitoru pe allu 
fractiunei date. 

Fia spre ess.: 4+f, reducendu întregulu 4 
în o fracţiune allu carii numitoru este 7, vomu 
avea: 

4+|=1Ş7+•; 

prin unnare 4+f se compune din i—1 si din 
|j adeca din 4x7+5 a septea, si vomu avea: 
4+*=4-f-i=y. 

II. Proprietăţile fundamentali alle fractiuniloru. 

116. Principiulu I. Deca doue fracţiuni au 
acellu-asi numitoru, cea mai mare din elle este a- 
cea care are cellu mai mafeo numeratoru. Si de¬ 
ca doue fracţiuni au acellu-asi numeratoru, cea 
mai mica din elle este acea care are cellu mai- 

mitiu numitoru, 
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1 Fia aceste doue fracţiuni: 

S oî 9 
Tî S1 lS* 

Ca sa formamu aceste fracţiuni, dividemu u- 
nimea în 13 parti ecuali; prima fracţiune conţine 
8 de aceste parti si secunda 9, prin urmare prima 
fracţiune este mai mica decatu secunda. 

2. Fia fracţiunile: ] 8 3 si ^. 

Fia-care din aceste fracţiuni cuprinde 13 parti 
alicuote alle unimei, dero părţile primei fracţiuni 
sunt din 8, si alle secundei fracţiuni sunt mai mici, 
fiendu-ca sunt din 9; deci prima fracţiune este mai 
mare decatu secunda. 

117. Principiulu II. Deca vomu face nu- 
meratorulu unei fracţiuni de unu numeru ore-care 
de ori mai mare seu mai micu, fracţiunea se ma- 
resce seu se micsioredia de acellu-asi numeru de 
ori. 

1. Fia fracţiunea f; multiplicandu numera- 
torulu seu cu 10, formamu fracţiunea — - 1 °, si a- 
cesta a doua fracţiune este de 10 ori mai mare 
decatu prima. 

In adeveru, ca sa formamu pe fia-care din a- 
ceste fracţiuni, unimea se divide în 7 parti ecuali. 
Prima cuprinde 5 de aceste parti, secunda 5X10 
seu de 10 ori mai multu, deci a doua fracţiune 
este de 10 ori mai mare decatu prima. 

2. Fia fracţiunea 5Xt0 seu ; dividindu 
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numeratorulu seu cu 10, formamu fracţiunea f, ca¬ 
re este de 10 ori mai mica decatu prima. 

118. Principiulu III Deca numitorulu unei 
fracţiuni se face de unu numeru ore-care de ori 
mai mare seu mai micu, fracţiunea devine mai 
mica seu mai mare de acelîu-asi numeru de ori. 

1. Fia fracţiunea multiplicandu-î numito¬ 
rulu cu 10, formamu fracţiunea—^—, care este de 
10 ori mai mica decatu -Ş. 

In adeveru, ca sa formamu prima fracţiune, 
se divide unimea în 7 parti ecuali, si luamu 5 dii 
tr’ensa; ca sa formamu pe a doua, unimea se di¬ 
vide în 7X10 parti ecuali, si luamu erosi 5. Asia- 
dero în acestu allu douilea casu, numerulu parti- 
loru unimei fiendu de 10 ori mai mare decatu în 
cellu d’anteiu, aceste parti sunt de 10 ori mai 
mici, in acestu casu, decatu în cellu d’anteiu; deci 
a doua fracţiune este de 10 ori mai mica decatu 
prima. 

2. Fia fracţiunea A- seu 5 ; dividindu 

70 710 ’ 

numitorulu cu 10, formamu fracţiunea f, care este 
de 10 ori mai mare decatu fo. 

In ade\ eru, numitorulu fracţiune! seu 5 
fiendu de 10 ori mai mare decatu allu fractiunei 
f ,j fracţiunea este de 10 ori mai mica de¬ 

catu 

119. Principiulu IV O fracţiune nu si schimba 
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valorea deca i vomu multiplica seu divide ambit 
termeni °u unu numeru ore-care. 

1, Fia fracţiunea -Ş; multiplicandu amendoui 

termenii sei cu 10, formamu fracţiunea 5X1 n , 

7 x 1 o’ 

si vomu avea: 

5 — 5 to 
f —7 10* 

In adeveru deca vomu multiplica numai nu- 
meratorulu fractiunei \ prin 10, se formedia frac¬ 
ţiunea 5 10 care este de 10 ori mai mare decatu 
Dupo acea multiplicandu numitorulu aceştia prin 
10, se formedia fracţiunea 5 1 °, care este de 10 
ori mai mica decatu 5 1 °. Ambele fracţiuni si 
® ]® fiendu cu modulu acestu-a, fia-care de 10 
ori mai mici decatu 5 7 10 , sunt ecuali între sine. 

2. Fia fracţiunea §-£ seu 5 10 :dividindu 

• u 7 1 O 7 

ambii termeni cu 10, se formedia fracţiunea f, 

si vomu avea: 

5 io — 5 
7 10 7 ‘ 

Este învederatu ca noi obtinemu fracţiunea 
| |® multiplicandu cei doui termeni ai fractiunei 
\ cu 10, deci ace|ta fracţiune este ecuale cu 

120. Principialii V. Deca se va adauge acellu- 
asi numeru la ambii termeni ai unei fracţiuni , 
fracţiunea se maresce seu se micsioredia dupo cumu 
ea este mai mare seu mai mica decatu unimea. 
In ambele easuri fracţiunea se apropia de unime. 

1. Fia fracţiunea \ mai mica decatu unimea, 
deca se va câtimea m 
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se formedia o noua fracţiune Atî?, si di cernu ca: 

7+m’ 

7 +nr > Tf 

Sa reducemu aceste fracţiuni 

5+m 


„ , SI f 

7 +m 7 

la acellu-asi numitoru, se va forma: 

5X7+m 7 5X7+ m 5 

7X(7+m > 7 (7 m ) ' 

Observamu ca numeratorii ambeloru fracţiuni 
au o câtime communa 5X7, si pre lingă acesta 
catimea my<J a cellui d’anteiu numeratoru este 
mai mare decatu wX5 a cellui de allu douilea; 
deci prima fracţiune este mai mare decatu se¬ 
cunda. 

2. Fia fracţiunea | mai mare decatu unimea, 
deca la ambii termeni se va adauge numerulu m, 
se va forma o noua fracţiune ! ,si dicemu, ca: 

5+m’ ’ 

7+m < r-7 

5 » S’ 

Reducendu aceste doue fracţiuni la acellu-asi 
numitoru, va resulta: 

7 5+mX5 oj 7 5+m 7 

5 (5 m ) 5 5+ro) * 

Asia ambii numeratori au partea communa 7X5 
si cea-alta parte myc.5 a primului este mai mica 
decatu cea-alta parte mX7 a secundului; prin 
urmare fracţiunea secunda este mai mare. 

III. Reducerea fractiuniloru la cea mai simpla 
espressiune a loru. 

121. A simplifica o fracţiune, este a o înloca 

prin o fracţiune ecuale care are termeni mai mici. 
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Acesta se face dividindu cei doui termeni ai 
fractiunei prin divisorii communi ce potu avea. 

Ess.: |4-§. Se affla successivu: 

35— 5 
— 6 - 

Mai anteiu s’au divisu cei doui termeni ai frac¬ 
tiunei H ^ prin 2; ai fractiunei J-gf prin 3; înfine 
ai fractiunei prin 7, 

Deca assemenea amu avea o fracţiune de ter¬ 
meni mai mari, ca sa o reducemu la mai simpla 
espressiune, ar trebui sa afflamu mai anteiu cellu 
mai mare communu divisoru între cei dom termeni 
ai sei, si apoi sa o simplificamu. 

Fia de essemplu fracţiunea carii afflamu 
cellu mai mare communu divisoru, în modulu de- 
monstratu mai înainte. Asia, operaţiunea se dis¬ 
pune cumu urmedia: 

3429 | 891 1 756 1 135 | 811 54 | 27 | 0 

I 3 i 1 i 5 I 1 I 1 M 

Cu 27 ar cata sa dividemu si pre 3429 si 
pre 891; dero ca sa evitamu divisiunile, procedemu 
asia: communulu divisoru în sine msusi se cuprinde 
o data, scrimu 1 sub communulu divisoru; com¬ 
munulu divisoru în numerulu de lmga d’ensulu 54 
se cuprinde de cate ori ne areta numerulu de sub 
d’ensulu, adeca de 2 ori, pre 2 lu scrimu sub nu¬ 
merulu de ailu douilea (54); dupo acesta multipli- 
camu fia-care cifra de josu prin cea de susu sia- 
daugemu la produssu pre cea de alaturi; fiendu-ea 
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veri-care numeru diu acestea ca dividendu este for¬ 
maţii din multiplicatiunea divisorului prin cnotu, 
plus restulu. 


Asia avemu: 3429 

891 

756 

135 

81 

54 

27 

00 


3 

1 

5 

1 

1 

2 


127 

33 

28 

5 

3 

2 

1 



Si fractiimea s’a redussu la cea mai sim¬ 
pla espressiune, adeca: — AV 

Regula. Ca sa se reducă o fracţiune la cea 
mai simpla espressiune a sea, se cauta cellu mai 
mare communu divisoru între cei doui termeni ai 
sei; dupo acea se dividu prin cellu mai mare com¬ 
munu divisoru allu loru. 

122. O fracţiune se di ce irreăuctibile, seu 
redussa la cea mai simpla espressiune a sea , candu 
nu este ecuale cu neci o fracţiune care are ter 
meni respectivu mai mici decatu ai sei 

însemnare. Candu termenii unei fracţiuni 
sunt primi între ei, acesta fracţiune este irreduc- 
tibile 


Ess.: 4- 5 si 7 fiendu primi între ei, terme¬ 
nii unei fracţiuni ore-care ecuale cu sunt mul¬ 
tipli respectivi ai Iui 5 si ai lui 7. Ne avendu 
neci o fracţiune ecuale cu \ termeni mai mici de¬ 
catu 5 si 7, acesta fi acţiune este ireductibile. 

Reducerea frectiuniloru la cea mai simpla es¬ 
pressiune a loru ne servesce sa pretiuimu o frac¬ 
ţiune. 
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Fracţiuni ecuale. 


jT,, adducendu-le 


d 3Ş5 
bl 0 0 5 


cari 


123. Fia fracţiunile si 
la acellu-asi numitoru; avemu: j 
sunt ecuali. 

La aceste doue fracţiuni vedemu ca numera- 
torulu fractiunei prime este compusu din 35X11 
si allu secundei din 7X55. Prin urmare ca doue 
fracţiuni sa fia ecuali cata ca produssele încrucisi 
sa fia ecuali, pentru ca din elle se formedia nu- 
meratorii candu se adducu fracţiunile la acellu-asi 
numitoru. 

Aveudu doue fracţiuni ecuali, avemu si doue 
produsse ecuali, si vice-versa. Sa luamu aceste doue 
fracţiuni ecuali din cari vom resulta doue produsse 
ecuali, si va fi o ecuatiune. Deca se va adauge 
seu se va scadea dela ambii membri ai acestei e- 
cuatiuni ace-asi câtime seu câtimi ecuali, ecuatiunea 
nu se schimba. 

Fias. e.:^ x 7 —as 11 i ? 55 — 385 l as. 

5o^ v ll 5 3 I ţţ 35 005 I GUj 

35 — 7 — 35 7 
55 11 55 i, 

35X11—7X55 
+7X11—+7XH 
35X11+7X11=7X55+7X11 
(35+7)1 lz=(5 5+11)7, 

35 7 — 7 
55 11 11* 

Vedemu cu modulu acestu-a ca din doue pro- 
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dusse ecuali se născu doue fracţiuni ecuali, candu 
se adducu fracţiunile la acellu-asi numitoru. 

Candu sunt doue fracţiuni ecuali, cea-ce se 
nasce din summa numeratoriloru si a numitoriloru 
este ecuale cu fia-care din fracţiunile propuse, s. e.’ 

3 5 ; 7 — 7 —35 

5 5 1—TT—5 5’ 

Unde avemu (+) punemu (—) si resultatulu 
va fi acellu-asi s. e.: \\ — r 7 1 := 1 7 1 “gg. 

Observaţiune. Termenii fractiunei sunt 
primi între sine, pentru ca nu se mai potu simpli¬ 
fica, adeca sunt irreductibili, si este ecuale cu 11, 
ai carii termeni sunt multipli essacti ai fractiu- 
nei T \. 

IV. Reducerea fractiuniloru la acellu-asi 
numitoru. 

124. Candu fracţiunile au acellu-asi numi¬ 
toru, se pote vedea care este cea mai mare din 
elle; se potu aduna, si scadea unele din altele, 
este dero prea utile de a sci sa reducemu fracţiu¬ 
nile la aCellu-asi numitoru. 

A reduce fracţiunile la cellu-asi numitoru, 
este a affla fracţiuni ecuali cu fracţiuni date, si 
avendu tote acellu-asi numitoru. 

Regula. Ca sa se reducă fracţiunile la a- 
cellu-asi numitoru, este destullu a multiplica cei 
doui termeni ai fia-caria prin produssulu numi¬ 
toriloru tutoru celloru-alte. 
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Fia spre essemplu. fracţiunile j*. 4, j 
Sa multiplicamu termenii, 2 si 3 ai primei 
prin proclussulu effectuatu, 4X5X12~240, ai cel- 
loru alţi numitori. 

a — 2 4 3 1 2 — 2 2 4 0 — ISO 

3 4 5 12) 3 24 0 

Opcrandu totu assemcnca pentru •]. se affla: 

3 -3 3 5 [2 — 3 ISO-540 

4 4 3 5 1 2 4 ISO 7 - 0 ' 

A semenea se affla: 

1 — 1 3 1 12 — 5 7 0 

5 3 3 1 n 2 7 -O' 

Seu înfinc: 

ii — ii 3 xi 5 — r.r.o 
7 ‘4 — 1 2 3 4 3 7 2 0 " 

Obscnandu acesta regula, nu se schimba va- 

lorea fia-carii fracţiuni: ca-ci se multiplica cei doui 
termeni ai sei prin acellu-asi numeru. Si suntemu 
icuri de a avea pentru totc fracţiunile acellu-asi 
numitorii: ca-ci se vede cu facilitate, în ealcululii 
precedintc, ca fia caic numitorii nou este proclus¬ 
sulu tutoru numitoriloru fractinniloru date: numai, 
ordinea multiplicatiunci acestoru numitori este dif- 
ferita dcla o fracţiune la cea-alta. 

însemnare. Candu se applica regula pii 
nici fracţiuni, se cunnoscc nmnitorulu communu. 
riecandu de aci, se pote continua prccumu urme- 
dia: ca sa se transformedic ;j, în locu de a formai 
proclussulu celloru-alti numitori, se pote divide mi- 
mitorulu communu 720 care s’a afflatu, prin mi 
mitorulu 4 alin fractiunci si sa se multiplice 

cei doui termeni ai fractiunei •* prin cuotulu af 
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flatu, 180. Este îuvederatu ea cu modulu acestu a 
se va obţine 720 de numitorii alin unei noui frac- 
tiimi ecuale cu 'J. lotu assemenea se va opera 
si assupra celloru-alte fracţiuni. 

125. Vcri-care multiplu communu uliu nu- 
mitoriloru frnctiumloru clate li se pole da dc nu¬ 
mitorii communu. Eli» se intrchihitiedia in mo¬ 
dulu următor»: 

Acestu multiplu communu se divide prin nu- 
mitondu primei fracţiuni, si se multiplica cei dani 
termeni ai acestei fracţiuni prin numerulu hitrequ 
obtinutu dc cuotu; dupo acea sc operedia in acelltt- 
asi moda, si successivu, pentru cclle-al/c fracţiuni 
date. 


EsS -.2 3 4 II 

Se vede cu facilitate ca 00 este unu multiplu 
communu alin tutoru nuinitoriloru. Dividemu pre 
60 prin 3, cuotulu este 20; cei doni termeni ai 
fractiunei j se multiplica prin 20, si se obţine 
fracţiunea ecuale cu Bnpo acoa 60 se di¬ 
vide prin 4. si cei doui termeni ai fractiunei •] 
se multiplica prin cuotulu 15; asia sc obţine jjSr: 
f. Totn assemenea: ° i °=12; si prin urmare’î — 
5'xTa-îîi In fine ^-5; 

Applicaiidu acesta regula, valorea fractiunilnru 
nu se schimba. 

Se pote inlhnpla ca cellu mai mare numtioru 
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sa fia multiplu allu tutorii celloru-alte ; atunci ellu 
se iea de numitorii communu , 

Cate odata unu nînnitovu este divisibile prin 
mai mulţi alţii fora a fi prin toti; in essemphdu 
nostru 12 este divisibile prin 3 si prin 4, fora a 
fi prin 5. Atunci este destullu a affla unu nu- 
meru care sa fia multiplu allu lui 12, si allu nu- 
initoriloru cari nu dividu pe 12. Vomu fi şicuri 
ca unu assemenca numeru va fi divisibile prin toti 
numitorii. 

12 tiendu primu cu 5, mai susu s'a luat 12 
X5“60. 

V. Reducerea fractiuniioru la cellu mai micu 
numitoru communu allu loru. 

12G. Fia fracţiunile irreductibili i, J, x \, $, 

j <i 
2 5 i o ■ 

Sa presuppuuemu in adeveru, ca aceste frac¬ 
ţiuni sunt redusse la unu numitoru communu ore- 
care. Noua fracţiune care inloca pe j trebue sa 
aiba termeni eci-multipli lui 5 si lui 7. Numito- 
riilu seu, adeca numitorulu communu în cestiunc, 
este dero unu multiplu allu lui 7. Assenienea se 
demonstredia ca acestu numitoru este unu multi¬ 
plu allu lui 3, unu multiplu allu lui 12, etc.: pre 
seurtu ellu este 'multiplu communu allu numitori- 
loru propuşi. 

Trin iu mam/vnvid£Mopantoanicalege numitorulu 
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commuuu decatu intre multiplii communi ai aces- 
toru numitori; insa putemu lua multiplulu ce voiniu. 
Ca sa avemu eellu mai micu numitoru conimuiiu, 
este îiivederatu ca trebuc sa luamu pre ccllu mai 
micu multiplu, commuim. 


o 

7 

2-.3..V7 7 

«1—420 60 

.3 0 0 
T 2 o 


3 T2 

3 2 2 X3 

140 35 105 


3 

1 

9- 


2 îi O 
•12 0 


d0 

2 1 3 
'4 2 0 


3 I 3 

4 27 )' 


1 

o 

2 

210 

2 I O 
1 2 0 


!> 

1 O' 

2X5 

42 

3 7 S 
1 2 O 


Numitorii descompuşi iu. factori primi s’au 
scrissu sub fracţiunile;* propuse. Ccllu mai micu 


multiplu commuuu lieudu 2 2 .3.5.7~420, s‘a divisu 
successivu prin numitorii fractiuniloru. Dupo acea, 
s"a scrissu sub fia-care fracţiune cuotulu ce a data 
numitorulu seu. Infinc s ! a multiplicaţii fia-care mi- 
meratorujprin cuotulu corrcspundetoru, si s’a datu 


fia-carui produssu, de numitorii, multiplulu 420. 

Regula. Ca sa sc reducă fracţiunile dale la 
ccllu uuai micu numitoru commuuu allu loru , se 
reducă mai anteiu la celle mai simple espressiuni 
alte loru: dupo acea se caula cella mai micu mul¬ 
tiplu commuuu allu numitoriloru accstoru fracţiuni 
irreductibiti; apoi se da acesta multiplu de numi¬ 
toru continuau Iota acestora frGctiuni, urmandu re¬ 
gula de mai înainte. 

Este indispensabile de a reduce fracţiunile pro¬ 
puse la celle mai simple espressiuni alle lom, în a- 

«“ de a ‘VMMP&O# cme 
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a înti chuintia cellu mai mica multiplu cotnmunu ca 
numitoru communu Acesta se face candu voimu 
a a\ ea cu certitudine pre cellu mai micu numitorii 
communu possibile. 

Spre a proba, sa luarnu fracţiunile irreducti- 
bili de mai înainte, spre essemplu: 

5 2 7 3 1 o 

7> ,Tî iăJ 4 > 2> JlT 

Sa multiplicamu cei doui termeni ai uneia din 
fracţiuni prin unu factore primii streinu tutoru nu- 
mitoriloru propuşi. Sa multiplicai mu spre essemplu 
cei doui termeni ai fracţiune! \ priu 13; voinu a* 
iea fracţiunea 

Sa presuppuuemu ca se dau de mai îuaiute 
fractiuuile: 

52 7 soi o 

7 1 $> T2> 52) IO' 

Spre a le reduce la acellu-asi numitoru. 

Este învederatu ca întrcbuintiandu immediatu, 
fora a fi redussu neci o fracţiune, pre cellu mai 
micu multiplu commuuu alliî numitoriloru propuşi, 
vomu avea de numitoru comnmnu pe 420X13~ 
5460; pre candu este possibile de a avea fracţiuni 
ecuali cu fracţiuni date, avendu numitoiulu com- 
îliuliu 420. 

127. Spre a compara intre elle mărimile 
mai multora fracţiuni date, este destullu a reduce 
aceste fracţiuni la acellu-asi numitoru. 

Ess.: f* v {£. Numerulu 36 fiendu multiplu 
lui 12 si 18, se iea 

7 WWW 


A 


e numitoru commuuu 
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36:12—3; t 7 j —- 7 0 f 

36:18=2; = 

{■^=35 este mai mare decatu r 7 2 = gj. 

Operaţiunile Fractiuniloru. 

VI. Adunarea fractiuniloru ordihârie. 

128. Adunarea, îngvneralu, este o operaţiune 
care are de scopu a affla unu numeru cvprinde- 
toru de tofe unimile si partite de unime cuprinse 
m doue seu mai multe numere date. 

Resultatulu operatiunei se cliiama summa. 

129. Adunarea mai multum fracţiuni .— 1 . Ca 
sa adunamu fracţiuni de atellu-asi numitoru , adu- 
numu numai uumeratorii si dainu resultatului de 
numitoru pre ccllu communu. 

Sa presuppuuerau, s. e. câ ui se dau celle trei 
fracţiuni: 

3 7 11 

lff) IS> 13 

Summa cautata -se compune din tote celle a 
trei-spre-decea, cuprinse in aceste fracţiuni, ea cu 
prinde dero 3-f-7-|— 11; prin urmare îomu avea: 

T.r+ tV 4“1 :î-~r 1= i b estragendu intre- 
gulu cupriusu în summa, 

l\+ A+ f 3 — !+/«• 

2. Ca sa adunamu fracţiuni de numitori dif- 
ţcritt, le reducemu la aiellu-a i numitoru, si dupo 
ai ea operamu dupo cumu amu aretulu, 
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Fia, s.e. fracţiunile turnatorie: 

3 7 2 

TU) u- 

Reducendu-Ie la cellu mai micu communu nu¬ 
mitorii, care este 30, se transformedia în, 

lir fui 

Prin urmare avcmu: 

•l._L 7 1 2 — 1 8 + 2 1+20 — 59 

oT^TT) 1^8 39 $Jf> 

si estragendu întregulu cuprinsu în surnma, 

i+A+i=i +U- 

130. Adunarea mai mnltoru numere com¬ 
puse din o parte intrega si din o fracţiune. Ca 
sa adunamu numere compuse de o parte intrega 
si o fracţiune, adunamu întregii în parte si frac¬ 
ţiunile in parte , si rcsnltatcle le unimn între sine. 

Fia, s. T(., urmatoricle trei fracţiuni însorite 
de întregi: 

4+ij) /o) 8 +!r 

Summa întregiloru este 4—(—3—f-8=15; suni 
nn fiactiunilofu este a+iV+i —prin ur 
mare vomu avea: 

(4+|)+(3-f4H(8-H)r:15+(l + ^), 

.eu (4-f-?)-f-(3-f T 7 ir )-}-(8-f-|)—16+|^. 

Observatiune. — In locu de a opera dupo 
cumu amu cietatu, s’aru putea 1 educe întregii în 
fracţiune i re ultatulu aiu fi acellu-asi. 
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Essemple. 


Sa se adune fracţiunile nrmatorie: 

3 _L_ 2. 51 fi • 1 1 I 31. , I I 2 I 3 I -I. 4 2 173 1 
4T3) -TTll ÎUT4!I ît3T4T5i 

5’ + 12f 


Essercitie. 


1. 0 funia grossa, lunga de 15 palme, can- 
taresce 19 oca; catu cantaresce o palma? 

It. I oca si A. 

1 O 

2 . O bucata de pînza de 8 coti se taia 
în 5 bucăţi de o potriva; catu este lungimea flă¬ 
cării bucăţi? R. 1 cotu si 

3. Cine-va a pusu de s'a topitu 1 oca si * 
sare în 100 oca si 5 de apa; catu cantare ce a- 
mestecatuia ace ta? R. 102 oca si , 5 2 . 

3 . 1-0 fontana a datu pe ora 7 ledre si >; 
alta a datu 8 a edre si 2 ; cata apa \oru da aceste 
fontani curgendu împreuna în o ord, în acellu-asf 
îesenatoru? R. 16-j- 3 s o . 

5. Care este cea mai mare din fracţiunile 

iV îs si 1 7 ? a treia 

6 . Cine-va a topitu împreuna 2 oca £ de 
plumbu, 7 oca * de cositoru si 8 oca jj de rin cu; 
care este greutatea amestecat orei. R. 19 oca^„ 3 0 . 

7. Unu orologiu în diua anteia a mersu îna¬ 
inte 2 minute si f, diua a doua 2 minute 8 , a 
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treia 2 minute T \. Cu catu a mersu înainte orolo- 
giulu presto totu? R. 7 minute si 

VII. Scăderea fVactiuniloru ordinarie. 

ISC Scăderea, îngeneralu, este o operaţiu¬ 
ne care are de scopit a scadea dintr’unu nimerit 
data tote unimile si partite ele unime cuprinse în 
cdlu doailea numeri* datu. 

Resultatulu operatiunei se chiama restu, es- 
cesu seu âifferintia. 

Iu privintia acestei operaţiuni s’a observaţii 
la numerele întregi, ca deca se va aduna restulu 
cu cellu mai micu din numerele date va resulta 
colin mai mare. De acea se si pote dicc ca: 

Scăderea are de scopu, ca dandu-se summa 
a doue par ti si una din aceste parti , sa se affle 
cea-alta parte. 

Scăderea mai este o operaţiune inversa adu¬ 
nării. 

132. Scăderea a doue fracţiuni. — 1 . Ca sa 
scademu clone fracţiuni de acellu-asi numitorii, sca¬ 
denta numeratorii, danda resultatului de numitorii 
n umitorulu comm un u. 

Sa presuppunemu s. e., ca avemu a scadea pe 
T 3 ;i din ‘f.ţ. Dupo definitiuue, trebne a scadea pe 
din operaţiunea ne va da 8—3 si vonui 
avea: 

8 _ 3 _— Ji 

T;? 13 — 1 V: 
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u2s, tf \Ga î sft Mademtti-.firacHu^ de muriitori , dif 
feriţi, le <xdţl'iicemu\iMr,ac^hCr^srinmmtoru^i ; cipe» 
ramu dupo cmnu amu aretatu mai susa 

’ mv - ^ srt natefi «■ftp^tedisu. 

.ţmiefvaidmitdimi com- 

v , ^ nvVi n pypM -,\, , m yţm , M . 

ft - v '« Vţf ^ ^S'" si mm u\ n \, 

T- ^53-j^vsv w>\ino\) m\P. 

~ ?A «• re diMHin(luyj)ei^ i tJa .„mai j t&iiapJa>.>{$pres- 
siune, se face: 

«.te-mado k* fiitnirmj «l 

jiji! ] ^< >l;o .)>i î ; 5 $fiadei'ea i(i: 4lou,e numeai, cimipn^o. i d$ 
fliigwrfe iffitrfigu si<~deuQi fracţiune^, f Cu ,s« scmkmu 

doue-.mme mmm^de^pMte mtnegâm d'â .o 

&«$«*%*-. \mfotms îM^mi rin yparfay siyfriictiu- 
nifas in parţe^,\si eeUe, doue diffmniierie însiimr, 
mamu. , 

•SViWţ. J^rt-ţm 

-h!m: imoase 4te i9rf JMfferintia 

intregiloru este 9-5=4; a fracţiunile™ 
te ^^ er ^^ a .' fiautaf & este«4nf^y. si ■. >v 0 jnu. yjypa: 

wwV«J34- 

tregu. ^ Ca sa se scada o fraetinud. o din\ ţ unu , wu- 
•WfWI 0 

vfm-^wn. ş« ( dwnsfmmdwm,mresşim<h\frm- 
tmmw tmtiuma, M 

apoi se effectuedia operaţiunea. ‘ . r . j '.', ‘ 

Fin spre es^mpte^ a_jsoadea din 10 pre4 
Li www.dacoromânica.ro ’’ 


dela acestu numeru 10 se va lua o unime care se 
va transforma în -I;°‘$i?r ? Ş' s sl va scadea i, si la 


inuineruluji 10 i(.niioai,OKitu{.cii i te'HHPiwe, M ieţclec^ la 9 
seuvaiiadauge ,difteriiitiai^,nşjnasia ic 

Observatiunea I. —Se pote infîm$la sciui&iW'r 
tikulea/. scadetoiia* isanfiai.ipai,. îpaiie .dţ^iţu cea diu 
care ^di-,scade^îp»; as^<mea>- qasifc „regul^^dqipa? 
susu nu mai pote fi applicata; ci ca,şaj ri^icamu 
(lifficultatea aveumijpnu ^pdju-^-ocpvfofiilci prig care 
reducemu) unit îptrqgu, în fiiaqţiiw^, rr> 

Fia s. o., arpp Made^j&^fiidw 
.orjn-^t tlĂP ârfJn-jiV.i Î^epptq^-îtei^ca^ef îrpaera- 
fcotjii fcictiiynloru^, reclp/ţeipu ,fri .$ 9 ,.$ ; 12 j^piţjyftii 
celle O. /pnimi, aJtejll?eM«i-r 

sia se pote scadea 5-f-yV din si rpstulu 

fi $-kr% acţefa 

îtfâfbjssi« sîicl^Wk 1 ; jp 
T 2 la im nMfiiplfti efiliv^#qfii,i s 9i($cgf, 
(9+A)-(5+|)=3+| 1 
■Qps(ft ( ptwwa , i/.-r- Şederea t frag ţppiiloţy u in- 
spşitjŞij(deulpţregi jse j^ter e^<jyp, (( si, reduceudu. în¬ 
tregii în fracţiune, si differiutiţw va. ti .ucea-su 

Essempie 


Sa se faca i SGadq^e uniigtorie. 

2- 2 i_„i s.‘ .i._, r, . r>, i.. i rj i_ 

33 stas oâ(Ji ai ti; #T cin f.shi 




* 
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Essercitie. 

1. Din o bucata de stofa care are 3 coti 

si .1 s’a taiatu 1 cotu si *]. Cata materia mai 
remane? R. 1*. 

2 . Unu corpu ar căutări 132 oca si 1, insa 
î lipsescu 3 oca si Catu cantaresce ellu? 

R. 148*. 

3. Unu vassu gollu cantaresce 1 oca si 2 . 

Plinu cu apa cantaresce 5 oca si Catu can¬ 

taresce apa dintr’ensulu ? R. 4 2 7 0 

4. Unu calletoru face 4 leglic m 2 ore; 

altulu face 3 leghe în 4 ore. Se întreba cu catu 
unulu face mai multu deeatu altulu pe ora? 

R. - 

5. Unu basiuu a primitu 15 galeţi si 7 de 
apa, si au cursu afora prin o gura 8 galeţi si J; 
cate galeţi de apa mai remanu în basinu? 

«• 7 +A- 

G. Cine-va a fertu 8 oca si 1 apa, prin e- 
laporatiune sa perdutu 1 oca si J; cata apa re¬ 
nume? R. G oca si 1 7 0 . 

7. Unu currieru are sa faca 7 miile si ’, 
ellu a facutu numai 4 miile si J; cate î m&i re- 
mânu de facutu? R. 2 miile si j.ţ. 

8 . O foutana da 14 galeţi in 3 ore, alta 
2*3 galeţi iu 5 ore. Se întreba care da mai multu ? 
R. prima da Wwi^.cîMbri8tt{liîiica.ro 


VIII. Multiplicatiunea fractiuniloru ordinarie. 

133. A multiplica unu num fi ru ore-care prin 
altulu de acellu-asi felu, va sa dica a face smirna 
cellui d’anteiu de atatea ori cate unimi cuprinde 
ceUu de allu douilea. 

A multiplica unu numeru ore-cai epi in o frac¬ 
ţiune, revine a divide acesta numeru in atatea 
2 arti ecuali cate unimi sunt in numitorulu frac- 
tiunei, si sa se iea din aceste parti atatea cate u- 
n'mi sunt in mmeratorulu Seu. 

Fia s. e. 1. A multiplica pre ţ prin 4, este 
a repeţi pre \ <le 4 oii, adeea: 

?-H+?+?=?X4=Y- 

Fia ero: 2. A multiplica pre § priu *, va sa 
dica a forma uuu numeiu numitu produssu, care 
vi fia compusu cu |, în acellu-asi modu, precumu 
l este compusu cu unimea Dero 1 este compusu 
din de 4 ori a 5. parte a uuimei; îorau obtiue 
dero produssulu lui | piin * luaudu de 4 ori a 
5. parte a lui §. 

Resulta din definitiunile precediuti ca produs- 
sulu este mai mare, ecualc seu mai micu decatu 
multiplicandulu, dupo cuuiu nmltiplicatorulu este 
mai mare, ecuale seu mai micu decatu unimea. 

136. Multiplicatiunea unei fracţiuni prin u iu 
intregu, Ca sa se multiplice o fracţiune prin ti ’itnu 
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mm Fîa , T'T ' muitipliea V« 4 kin.'^iva sa 
dica a affla nil® 'ntrmera ? de>\4 mrii>lhai> rtareVdfe. 

, 'f> se' face'muitiplicandu * numeratomlu 

iractiunei prin 4; resultatulu dero»dst@4\» ^ , 

'‘'MnMpmtMiea'sM 4ntregw\pr>m.- o 
framunei^G^sa 'se )mMiptie»wrtuArifaegu> prin o 
f>ud M , <Ma 'M-wmMpIm ^Mtreguh prmm1 
meratorulu fractmnd, dânduA-mdtaMui \de~ mmm 
i'oni prd 1 Uliu ;fraietiumi i pmjni.sk. A .•> , ; ; f 

I«ia s. c. a multiplica pre 4 prfin%.Yş saxjim a 

i U i 4 d x C t .° ir a urmare 
— tS si ca sa-; se iea a.se^tea, :sa, sei'Oivida 
nuffleratondu icu tfyicare.' daf smresultatdlu.sa.se 
iea de o on. Cu modulu /aceştia vanresulta.ipro- 


dnssulu cautatp.: 


ij(J 


wmi,,,oy ** 

T — 7 X&an) , x (?j; ,c eaf ca,ium l /y^itti ^ de T 
moM'stramm ulmaul ' „h (f ,, , 

;; Mli/feaiijo-ur oi i 

Observatiune. Dupo celle-ec i.rimu .yediutu 
mai--susuy » produssulu ^nmr^lpmimAUn ■£> 
multipiieatui cti.i4; i prin urmare ; .fracţiunile,,4-Xf -si 

U8j ' MulUphmtwne&i a dorn 4mctkmk-p-A 
mtiiphw. doue fracţiuni mtre^e^im^a face 
prodmsuliv nwwratovilorwAparte sl alin ntmifar- 
nloru în parte. 
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JNi se propune s. e. fracţiunea i sa se multi*- 
plice cu £; va sa dica revine :a j lua de 4 ori a 9. 
parte a fr. -f. Prin .urmare-a,'^parte din f este 
o fracţiune de ;9 o;i mai - mica x 4ecatu 5, adeca: 

Y> 77 <^ ^ cumu > ca pa^fflaum; produssulu cautatu. 
sr sg iea acesta ifractiune do— 4: cca-ee sc face 

multiplicaudu mimeratorulu prin 4‘ si ne va da: 
fi n/n icm oil‘r> r,| jv - f; -, 

)> KlrrpcaufRjUnţUi^-Qiţip^s^.^euipustramu,. , , 

0bsery^ti,Mne,ŢŢ7 r ^’pf|uşşulu amjmjoru f^tiupj 
*9r fii^cplkirj^^m-aarQ dia elle_s’ar tot ide mul- 

7^!) -Yxg 


4 ^_4xă. r s eu 5X4—4X5; si 7X9=9‘X7. 
»nwjy{fffŞ3jştiji I ufn?j;4 —.!î santi ifevhsedQ 


ni 


j - B 8 -" ur {SV-l 98 CU 

X f; .< £timiloru..îyşpQiffî ! tfe 

htiregi^A^udţjplfai. ffazthmi hisqcite \U .mtmji 
şe liffll-ufflifciftyffţi foi fisp {i m m.oflnlit, ^ccştu-a 

mvhte^im^KMtâ^muha wC. *J ]!u~m 

si dupo cea-ce amu dissu: . , 

4 _j_3—s_i i , ' r/ri0ff;7 »^q 

oT:, adeca: (4-}-3)x f $ 4--;!)— 3 1 ><76 — 2356 

8L^iâ4fl a_6jp mu .'inuiîâa <!?[!? n iTu r* V a ‘îhî Hti um t a; ’ 

->-ihii s !> . fiu,, produssy, 

" «*> * Iv- ;n j „,( 

mw n!V^fl9?KŞ^unea, ,,l .—-^^11 din,.|ui;ma : < c^sr se 

i) se p..tli., W l-ra Mn-fclu: . „ ^ 2 

- >»\\ sv'v v. n?, w^w.daGQ'ramaMea'.to f j j 
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3 

7 

7 

') 

I 2 

0 3 


4+f 

8+3 

8X4— 32 

8X7—V— 3 
3x4=y 5 n 1 

3 y 1 — 

7 ^ !l- 

37 +U 

Ca sa adunamu îucepemu de la cellu mai micu 
felu adeca de la fracţiuni, dero mai înainte cata a 
le adduce la acellu-asi numitorii, adeca: 

*+3-+it= 27 tl ,a =8l =1 +25. si ve - 

dcrnu ca amu adjunsu totu la resultatulu de mai 
înainte. 

Observatiunea II.—Casulu 1 allu multiplica- 
tiunei se pote opera si în altu modu, s. e.: j?X3 

= V = V> (lero 3—si X3~X + — 5 6 1 4 a 

“Ş”, dividindu ambii termeni ai fractiunei prin 4 
ne da 1 C 5 , adeca primulu resultatu j?X3—seu 
multiplicandu ambii termeni cu 4 fracţiunea nu si 
perde valorea 5 . 3 ‘ 

Intrebuintiarea mulitiplicatiunii fractiuniloru. 


140. Multiplicatiunca fractiuniloru se între- 
buintiedia Î 11 tote cestiunile cari conducu a lua o 
parte din unu numeru ore-care, seu îngeneralu unu 
nurneru de parti espressu prin altu numeru, cea-ce 
va sa dica: a lua fracţiuni din fracţiuni. 

141. dm ff+fa ni^effro™ se iea frac- 
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tiuni din mu numeru ore-care de alte fracţiuni, 
se multiplica toti numeratorii între sine, si pre 
mia toii numitorii intre sine. 

Lssemplidu I. Fia a lua celle 1 1 din va sa 
dica sa se multiplice £ prin f Asia, da si su- 
primendu factorele 3, communu la numeratoru si 
la numitoru, cea-ce revine a divide aceşti doui ter¬ 
meni prin 3, si dai 

Essemphdu II. Sa se iea celle \ din 1. 
Celle | din i seu 

Celle | din Acesta fracţiune vorn fi: jj ţX. 

-S— 1X2X8 —64 
» 5X3X9 135 

Esmnpluhi III. Sa se iea celle * din f din 
J .i clin 36; celle din 36 sunt 36XH-* Vi 11 
Celle 8 din aceătn d'anteiu vesultatu sunt: 

3 0 1 ls^Ş —3 6 11X8 


.12 


1 2X9 


Si înfine celle | clin acestu alin douilea re- 
sultatu voru li: - 6 { X 2 l x - 9 X x 8 4 ~ 3 —22, 

Suprimendu factorii 36 si 12, communi la 
numeratoru si la numitoru, se aflla de resulta- 
tu 22. 


Essemple. 

Sa se multiplice fracţiunile tirmatorie: 


|X^6; |X9j |X-f; 


*X- 5 




I v* 

îA _ 


6 


Ş X|; 


7||X8r.v 5|X9 tV 
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Essercitie. 

1. Unu lucra toni face \ din unu lucru; al- 
tulu face celle \ din restu; allu treilea face cel¬ 
le f- din restulu precedinte. Catn remane sa se 
faca preste totu? R. 

2. Care este pretiulu a 4 coti l, cate 15 
lei cotulu? R. 71J. 

3. Care este pretiulu a 10 oca \ de zaliaru, 
cate 5 lei si \ ocaua? R. 60 1 , 15 p> 

4. Unu lucru se cumpără cu 28 lei. Care 
este pretiulu celloru $ din acestu lucru? R. 16. 

5. Unu omu pleca sa palletoresca 11 anni, 
din acestu timpu treime sa [ etreca §• în Italia; 
catu timpu va sta ellu acolo? R. 7^. 

6. O bucata de arama cantaresce 6 oca, se 
ieau dintr’ensa celle 4; care î va fi greutatea? 

R. 4°“* 

7. Unu orologiu înainti “'ia cu din minutu 
pre ora; cu catu va înainta îi\ f din ora? 

R. cu t 9 6 din minutu. 

8. O trassura face 2 ml le si \ pe ora; ca¬ 
te miile va face în 5 ore si £ din ora? 

R. 12 mU1 ° f 

9. O vergea de ferru de o palma cantares¬ 
ce 1 litra si catu va cantari o vergea de 6 
palme si £? R. 9 1Itrc f. 
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10. Unei persoane i s’au datu * din 720 lei; 
cati lei î s’au datu? R. 450. 

IX. Divisiunea fractiuniloru ordinarie, 

142. Divisiunea, maeneralu, este o operaţiune 
care are de scopu, ca dandu-se produssulu a doui 
factori si unulu din aceşti factori, sa se affle cellu- 
altu factore. 

Produssulu datu se numesce dividendu, facto- 
rele se numesce divisoru, si factorele cautatu se 
chiama cuotu. 

Dupo definitiunea ce amu datu divisiunei, este 
învederatu ca divisiunea este o operaţiune inversa 
a multiplicatiunei. 

143. Divisiunea numereloru întregi.—Cuotulu 
divisiunei a doue numere întregi este ecuale cu o 
fracţiune care are de numeratoru pre dividendu 
si de numitoru pre divisoru. 

Spre esspmplu, cuotulu divisiunei lui 15 prin 
4 este ecuale cu îj 5 . 

In adeveru, produssulu lui prin 4 este e- 
cuale cu 15 4 ~ 15; asia 45 este chiaru numerulu 

*4 * 

prin care cata a multiplica pre divisorulu 4 ca sa 
reproducă pre dividendulu 15; deci * 4 3 este cuotulu 
lui 15 prin 4, 

Si estragendu mtregulu cuprinsu m ' 4 5 se af- 
fla cuotulu 3 si restulu 3; prin urmare: 15:4~3 

13 P . 

‘ i' www.dacoromanica.ro 
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144. Divisiunea unei fracţiuni printr’unu 
întregu.—A divide o fracţiune printr’unu întregu, 
revine a multiplica niynitorulu fractiunei prin în¬ 
tregu. 

Eia a se, divide prin 4, adeca a affla unu 
numeru allu cărui produssu prin 4 sa fia ecuale 
cu ' y 5 ; prin unu are cuotulu este de 4 ori mai mi cu 
decatu y; si vomu affla cuotulu facendu fracţiu¬ 
nea y ţie 4 ori mai mica, cea-ce se face multi- 
pjjcandu npmitorulu seu prin 4. 

Asia da: 


Observatiune.— Deca numeratorulu fractiunei 
este unu multiplu allu întregului prin care cata a 
se divide fracţiunea, se va obţine cuotulu dividindu 
numeîatornlu fractiunei prin întregu. 

Fia a se divide y pin 4. Fiendu-ca, dupo 
definitiunea de mai susu, numeratorulu fractiunei 
y este unu multiplu allu întregului 4, cuotulu se 
va obţine facendu fracţiunea y de 4 ori mai mi¬ 
ca, dividindu-i numeratorulu prin 4. s. e.: 


y:4=i} 8 «=f 

143. Divisiunea unui întregu prin ofra Hu¬ 
ne.—A divide unu întregu prin o fracţiune, r vine 
a multiplica întregulu prin inversulu fractiunei di- 
visoria. 

Fia a se divide 12 prin Divisorulu este 

fortoatu din de 7 ori a 9. „parte a unimei: diviso- 
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rulu, ca si dividendulu 12 este ecnale cu de 7 
ori a 9. parte a cuotului cautatu. Si luandu a 7. 
parte a lui 12, va resulta y, si a 9. parte a cuo¬ 
tului cautatu, se va obţine, luandu de 9 ori pe y, 
cea-ce se face multiplicandu numeratorulu prin 9. 
EffeCtuandu calcululu, va resulta: 

9X12-J08 

? — t • 
si scotindu întregii. 

t — 

Observainu ca a lua a 7. parte a lui 12 si 
a multiplica resultatulu cu 9, revine a multiplica 
pre 12 prin adeca a multiplica întregulu prin 
* inversulu numeratorului fractiunei divisoria. 

146. Diviziunea a doue fracţiuni.—A divide 
doue fracţiuni una cm alta, revine a multiplica 
fracţiunea ăividenda prin fracţiunea divisoria res- 
turnata. 

Fia a se divide ^ prin Sa se affle unu 
numeru allu cui produssu priu | sa fia ecuale cu 
asia îu catu celle £ alle cuotului sa pretiuesca 
£; deci £ parte a cuotului este o fracţiune de 3 
ori mai mica decatu Ş; si pre care o vomu afila 
multiplicandu numitorulu fractiunei Ş prin 3. 

| parte a cuotului fiendu ecuale cu 7 5 3 , se 
voru obţine celle patru parti alle cuotului seu cuo 
tulu lnsusi, facendu fracţiunea de 4 ori mai 
mica seu multiplicandu-* numeratorulu cu 4. Si 
vomu avea: 
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5;S — 5 4. 

"î T 7 3’ 

Dero dupo regula multiplicatiimei fractiuniloru, 
® * este produssulu a doue fractiunei | si prin 
urmare: 

147. Divisiunea fractiuniloru însocite de în¬ 
tregi se effectuedia , reducendu întregii în fracţiu¬ 
ne, si operaţiunea vine la casulu, candu se divide 
fracţiune prin fracţiune. 

Fia a se divide 24-f-1 prin 5+y^; von i a- 

vea: 

24+* = ^, 5+*=it 
prin urmare (24+f):(5+ 1 7 î J= 1 g B :îî=i J 5 (i J 2 , 
dividindu cu 4 factorii 8 si 12 care se aflii la 
numitoiulu si la numeratorulu resultatului, 

(24+*):(5+ /a) — V 5 b 7 « = r3T = 4+T3T- 

Observatiune —Candu se întîmpla ca n mi- 
torulu unei fracţiuni din celle date a se divid », sa 
fia unu multiplu allu Cellui-altu, atunci cu a stu 
numitorii multiplu se multiplica toti termenii frac¬ 
tiuniloru. 

Fia a se divide fracţiunile urmatorie: 

5+f:2+§ = y: , 6 , = yxA=yj ! =§= 2 . 

Numitoiulu 6 fiendu multiplulu lui 3, va mul¬ 
tiplica ambele fracţiuni însocite de întregi si îcsul- 
tatulu va fi ca mai susu; 

s. e.: (5+|)X6=(5X6)+(iX6=¥=4)=30+ 
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(2-)-|)X6=(2X6)+(tX6=V= 5 )= 12 + 5 = 17 

= 34:17“ 2. 


Generalisarea theoriei Fractiuniloru. 

148. S’a vediutu ca cuotulu a doue numere 
întregi se pote represinta prin o fracţiune care are 
de numeratoru pre dividendu, si de numitoru pre 
diusoru. Totu acea-si notatiune se întrebuintiedia 
si pentru a represinta cuotulu a doue numere fra- 
ctionarie. Asia cuotulu fractiunei prin | se re- 

(*) 

prcsinta fora distinctiune prin si ,L. La as- 

V.V 

semeni cuoturi se da cliiaru denumirea de frac¬ 
ţiune, Pre lînga acesta, o fracţiune de acestu 
felu este totu-de-una reductibile la o fracţiune cu 
termeni întregi. 

(|) 

Spre essemplu, ^z=fXi=|f 


Observatiuni assupra fractiuniloru. 

149. Ca sa se ridice o fracţiune la o putere, 
cata sa se ridice la acesta putere cei doui termeni 
ai soi. 

Essemplu.: tf) = *X?=ft ($)*=«X 7 5 X? = ? 

(Ş)'=ŞXfX:|X$ = f., etc 
Yeri-ce putere a unei fracţiuni irreductibile 
este ea însasi irreductibile. Asia, fracţiunea | fi- 

endu irreductibile. a treia putere a sea V seu -A- 
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este assemenea; ca-ci multiplicatiunea acestei frac¬ 
ţiuni prin sine însusi nu introduce' neci unu fac- 
tore conmuna h cei do .i tameni 

Exemplu: p 7 si 9 fiendu piime între 

sme, 7 4 si 9 4 sunt assemenea prime între sine; 
prin urmare este irreductibile. 

Candu se multiplica unimea prin o fracţiune, se 
obţine de produssu totu acesta fracţiune. Candu 
se divide unimea prin o fracţiune se obţine de 
cuotu acesta fracţiune resturnata. 

In tote calculele assupra fractiuniloru, opera¬ 
ţiunea nu trebue sa se considere ca terminata 
decatu candu resultatulu, deca este fractionaru, 
s’a redussu la cea mai simpla espressiune a sea, si- 
i s’au scossu întregii. 


Essemple. 


2 - 

V 


Sa se divida fracţiunile urmatorie: 

a. a. A. 7 • 910 1 19- 1 • ft- 2 . 9S. 5. 6. 6. 
°J 7- Hî 1 /iu î 00 • 1 ’ 1 - TT> 


2. 1. 2. R3. 72 
î- z> a- 3> 'î- 


Essercitie. 


1. Deca l din unu stînjinu a costatu 15 vi- 
cenari; catu costa stînjinulu? R. 22 *. 

2. Deca 4 stînjini ^ au costatu 48 vicenari; 
catu costa stînjinulu? R. IOj 2 ^. 

3. Sa se taia o bucata de pînza de 24 co- 
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turi, în bucăţi de f din cotu. Cate bucăţi voru 
fi? R. 32. 

4. Unu lucratoru face f din lucrulu seu în 
3 dille. Cate dille i voru trebui ca sa lu faca? 

R. 10i. 

5. Unu lucratoru a facutu celle TT din lu- 
ci'ulu seu în | din di. Cate dille î va trebui sa 
lu faca? R. 2J. 

6. In 5 ore f o rota face 11500 învîrtituri; 
cate învîrtituri face acesta vota în 1 ora? 

R. 2000. 

7. O societate de barbati si femeie a chel- 
tuitu o summa ore-care, din care barbatii singuri 
au platitu celle | si au datu 42 lei; catu a fostu 
cheltuiala totale? R. 63. 

8. Unu lucratoru a primitu 110 lei pen¬ 
tru 27^ de dille; care este pretiulu dillei? 

R. 4. 

9. Unu lucratoru se însarcinasse sa faca unu 
lucru, însă a fostu silitu a lu întrerumpe dupo 
ce a facutu dintr’ensulu celle -ff, si primesce 60 
lei; cu catu trebue sa se platesca lucrulu în- 
tregu? R. 72. 

10. Unu orologiu a mersu înainte din unu 
minutu în f din ora; cu catu va merge înainte în 

O Ora? R. CU |din minutu. 

11. O trassura a mersu 13 miile si ^ în 5 

ore si 1; catu a mersu pe ora? R. 2“ ille si 
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12. Circimferintia cuprinde de 2 7 2 ori a 
septea parte a diametrului; se întreba care este 
lărgimea unui avuzu cercularu care este de 48 
stînjini împregiuru ? R. 15 t- si .jv seu 15^. 

CAPITULULU Y. 


I. Despre fracţiunile decimali. 


150. Fracţiuni decimali, eu numer e decimali 
se chiama fracţiunile seu numerele fractioncme cari 
au de numitorii o putere a lui 10, adeca ^ , seu 
unimea urmata de unu numeni ore caie de nulle, 


precumu: f 0 , , 8 ™ 3 

Deca se applica cantitatiloru mai mici decatu 
unimea sistema de nmneratiune întrebuintiata pen¬ 
tru numerele întregi, se pote suprime numitorulu 
fractiuniloru decimali, si li se da acea-si forma ca 
si numereloru întregi. Pentru acesta se pune o 
virguli la drepta cifrei unimiloiu, si si face con- 
ventiune ca, prima cirfa dela drepta virgulei va 
fi din dtce, secunda din o suta, a treia din o iniia, 
si asia mai departe. Veri-ce specia de unime li- 
psesce se înloca prin o nulla (0). 

Asia, spre essemplu, numerulu fractionaru f 
se pote descompune precumu urmedia: 

8 7 6 3 — 8 0 00 I 700 160 1 3 

1000 — 10 U 0 i ToOTTj i ntoU I lUOO> 

seu în 8 unhni, 

si se va scrie 8,763. 
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Fracţiunea 1 ^§ ll se pote descompune în w 
si l0 5 00 , seu în j 7 si 10 5 0îr , si se scrie 0,075, 
fiendu-ca nu se affla neci unimi neci decimi. 

Ca o fracţiune decimale sen unu numeru de¬ 
cimale sa se pota pune sub forma unui numeru 
întregu, este destullu a scrie uumeratorulu seu, si 
de a sepaia de la drepta sea prin o rirgula, ata- 
tea cifre cate nulle sunt la numitorii. Pentru a- 
cesta, deca este necessariu, se adaugu nulle la stingă 
numeratorului. 

Essemple: t j* |* 0 se scrie 0,049, si se citesce 
nulla întregi si 49 din o miia. Totu assemenea 
îuul se sci ’i e 6,358; 37,3214; 5,007, etc. 

Cifrele puse la stînga urgulei formedia par¬ 
tea întrega , acelle cari suiit la drepta vigulei 
formedia partea decimale. Cifrele cari compunu 
partea decimale se numescu cifre decimali seu fi¬ 
guri decimali, seu simplu decimali. 

Ca sa se scrie unu numeru decimale sub for¬ 
ma fractionaria, trebue sa se iea de numeratoru 
acestu numeru decimale, neconsiderandu virgula, si 
de numitorii unimea urmata de atatea nulle cate 
figuri sunt. Ess.: ’Wo'V • 

Ca sa se enuntie unu numeru decimale, se 
enuntia mai anteiu, parta întrega, dupo acea partea 
decimale, ca cuniu ea ar fi sub forma de fracţiune 
ordinaria. Asia: 5,76 se enuntia 5 întregi si 76 

din o miia. , 
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151. Unu numeru decimale nu si schimba 
valorea candu se punu nulle la drepta sea; ca-ci 
aceste nulle n’au neci o valore absoluta, si elle nu 
schimba valorea relativa a celloru-alte cifre, fiendu- 
ca elle nu depindu decatu de rîndulu acestora ci¬ 
fre în raportu cu virgula. Acestu casu ne servesce 
a adduce fracţiunile decimali la acellu-asi numitoru; 
cea-ce va sa dica a complini numeralu decimali- 
loru cari lipsescu cu nulle. Asia: 5,42~5,42000; 

po_pî 5 4 2 5 4 2 0 0 0 

Cd U —TTT0XFOO* 

152. Unu numeru decimale se multiplica prin 
10, 100, 1000, etc., înaintandu virgula cu una, 
doue, trei, trepte spre drepta. Se divide prin 10 
100, 1000, etc,, înaintandu virgula cu una, doue? 
trei, etc., trepte spre stînga. In adeverii, valorea 
relativa a fia-carii cifre nu depinde decatu de rîn¬ 
dulu ce occupa plecandu de la virgula: devine din 
10 în 10 ori mai mare seu mai mica cu catu se 
înaintedia virgula cu o trepta spre drepta seu spre 
stînga. Suprimendu virgula, unu numeru decimale 
se multiplica prin unimea urmata de atatea nulle 
cate sunt figuri decimali. Unu numeru întregu se 
divide prin unimea urmata de una, doue, trei, etc. 
nulle, separandu dela drepta sea una, doue, trei, 
etc., cifre decimali. 

153. Valorea unui numeru decimale sta în 
cifra semnificativa care începe îndata dupo virgula, 

ero nu în numeralu cifrelora selle, 
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Asia: 53,639 este mai mare decatu 53,25674 

II. Adunarea numereloru decimali. 

154. Adunarea numereloru decimali se face 
ca si a numereloru întregi , se scriu tote numerele 
unele sub altele, asia încatu unimile de area-si 
ordine sa fia in acea-si colona verticale, si tote 
virgulele decimali sa si correspunda. 

Virgula decimale trebue sa se affle în acea si 
colona la resultatu. 

Se propune a aduna numerele urmatorie: 


3,25; 42,348;- 748,4; 29,32. 


Assediarea calculului: 


3,25 

42,348 

748,4 

29,32 


Puindu Ia o parte numerulu 3,2u 

Proba. 42,348 


748,4 

29,32 

820,068 


823,318 


3.25 

823,318 


Iu adeveru, summa se compune din tote uni 
mile numereloru propuse, si prin urmare din tote u 
niinile sub-îndecite alle cellei mai mici specie. 

Nu este necessariu de a complecta prii nuli 
numerulu cifrelor i în numerele cari au ma' puci 
ne, fiendu ca in adunare, nu se tine socotcla de a- 
ceste nul e. 
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numere întregi neînsocite de fracţiuni decimali, 
s’aru scrie totu assemenea, puindu unimile simple 
la rîndulu loru. 


Essemple. 

Sa se faca adunările turnatorie: 

0,5+0,3+0,6+0,8. 4,35+0,40+2,60+3,29+5,32+ 
0,75+7,80. 0,457+2,43+8,756+0,76+8,25+1,7C5+ 
2,458.-437,25+72,48+45,378+173,8+18,139. 
3,3397+0,2574+13,75+183,52+438,7+67,29+75. 


Essercitie. 


1. O per son a are 1 metiu 346 milliii dre 
da înălţime; alta are 115 millimetre mai multu. 
Ce înălţime are secunda persona? R. 1 , 461. 

2. Se cumpără cinci obiecte cari cantarescu, 
primulu 3,24 chilogr.; secundulu 5,275; allu ticilea 
10,08; allu patrulea 0,865, si allu cincilea 1,019. 
Se cere greutatea totale. R. 20 *•, 479. 

3. O bucata de metalu dupo ce a pilitu 
cantaresce 43,45 gramrne, si pilitura cantaresce 
2,21 gramme. Caie este greutatea totale a bu¬ 
căţii? R. 45,66 ramin • 

4. Sciendu ca unu leu cantaresce 5 gramme, 
se cere greutatea totale a unei bucăţi de 5 lei, a 
unei bucăţi de 2 lei, a alteia de 1 leu, a alteia 
de 50 bani, si a alteia de 20 bani. 

R., 43 , 5. 
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5. O casa este ridicata de 25 centimetre 
deassupra pa\ elei sti adei; catulu anteiu are 3 me- 
tre 5 decimetre de înălţime; catulu allu douilea 
are 2 metre 5 decimetre, catulu allu treilea are 
2 metre 9 decimetre; catulu allu patrulea 3 me¬ 
tre 4 decimetre. Scândurile (pardoselele) formedia 
impieuna o grossime de 1 metili 8 decimetre Care 

ste maltimea ca ei pene la acoperişul 

R. 14 *, 35. 

6. Din o ticla a cossu 1,346 cliilogr. de 
mercuiiu, apoi 1,067, si 0,905, inca 0,560 si mai 
remane 1 260. Catu mercuriu se affla in acesta 
sticla? R. 5, 138 cliilogi. 

7. Luând u greutatea Pameiitului dreptu uni- 
me se scie ca Mercuru cantaresce 0,175, VeneTea 
0,883, Marte 0,132 Joue 338, Saturau 101, Uranu 
15, Neplunu 25. Pre lingă aceştia mai sunt 36 
planeţi mici i 19 luni, cari tot! împreuna canta- 
rescu apprope catu Pamentulu. Care este greutatea 
mtregei sisteme plantaria? R. 482,19. 

III. Scad rea numereloru întregi. 

155. Ca sa se scada doue numere decimali 
umilii din altuia, se scrie cellu mai micu sub cellu 
mai mare, a i mcatu cifrele de acellu-asi rîndu 
în raporta cu virgula se punu la drepta unimiloru 
differintiei. 

Deca celle doue numere n’au atatea cifre de 
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cimali, acellu care are ifiai pucine se supplinesce 
prin nulle, fiendu-ca veri cate nulle se voru scrie 
la drepta unui numeru decimalii nu se schimba va- 
lorea numeralui. 

Sa se scada numerele urmatorie: 

965,72 si 89,8654. 

Operaţiunea se dispune asia: 

965,7200 

89,8654 

875,8546 

965,7200 

Essemple. 

Sa se faca scăderile urmatone: 

3,7—1,4; 4,9—2,5; 8^9- 2,7: 9,8—4,3; 42,4—13,2; 
71,8—27,4. 0,8—0,4; 0,45—0,27; 0,428 — 0,236; 
0,4395—0,2485: 135,0—75,24; 248,15—129,18. 

Essercitie. 

1. Lipsescu 46 gramme 548 milligramme u- 
nui corpu ca sa cantaresca 1 chilogr. seu 1000 
gramme. Care este greutatea sea? R. 953 gr- , 452. 

2. Unu lucratoru cere 4 lei 15 bani pentru 
unu lucru pre care altu lucratorii lu face cu 3 lei 
83 bani. Care este differintia pretiuriloru cerute 
de aceşti doiţi lucratori? R. 30 b. 

3 Unu corpu udu, care cantaiesce 4,56 
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gramme, dupo ce s’a îiscatu cantaresce 3,97 gram- 
me. Care este cantitatea de apa evaporata? 

R. 0 59 centigranime. 

4. Unu corpu cantaresce 1,459 kilogr. în a- 
eru si 0,844 kilogr. în apa. Catu perde ellu, seu 
mai bine care este greutatea apei delaturata? 

R. 0 er -, 615 milligramme. 

5. Minutanilu unui orologiu a facutu 3 în- 
yîrtiri 86 din o suta, apoi s’a datu înapoi cu 2 
învîrtiri 17 din o suta, Cu catu a înaintatu oro- 
logiulu preste totu? R. 1.69. 

6. O linia de ferru, la temperatura gliiacei 
topinde, este de 1,4567 metre. La temperatura 
apei în ferbere, acesta lungime este de 1,4585 
metre. Cu catu s’a dilatatu ea dela o temperatura 
la cea-alta? R. 0 m ‘, 0018, seu 1,8 millimetru. 

7. Unu litru de mercuriu, la temperatura nulla, 
cantaresce 13,353 kilogr. La temperatura apei în 
ferbere cantaresce 13,598. Cu catu s’a dilatatu? 

R. 0 UL , 245, seu 243 gramme. 

8. 6Unu păru de 1 metru, 45 are 93 centi- 
metre afora din pamentu. -Catu este ellu bagatu 
în pamentu? R. 0,50 centimetre. 

IV. Multiplicatiunea numereloru decimali. 

156. Ca sa se multiplice doue numere de* 
chnali , se operedia produssulu loru neconsiderandu 

virgula în fia-care din elle, si dela drepta acestui 

www.dacoromanica.ro i c 


— 146 — 

produssu se separa atatea decimali cate sunt in 
cei doui factori. 

Essemple. Fia a se multiplica între elle ur- 
matoriele numere decimali: 


54,38 28,34 0,0034 

7 4,3 0,57 

380,66 8,502 238 

113,36 170 

121,862 0,001938 


Dela drepta primului produssu s’au separatu 
2 cifre decimali, dela drepta secundului 3, si dela 
allu treilea 6. 

Observaţiune. Se pote întîmpla ca în pro- 
dussulu afflatu, înainte de a pune virgula, sa nu 
fia atatea cifre cate trebue sa se separe dupo re¬ 
gula. In acestu casu, acestu numeru de cifre se 
complectedia puindu o nulla seu doue la stingă 
produssidui, apoi o virgula, i la stînga virgulei o 
nulla, ca sa tie loculu pârtii întregi care lipsesce. 

Demonstratiune. Numeiele decimali se potu 
considera ca numere fractionarie ordinarie si sa li 
se applice regulele multiplicatiunei fraetiuniloru. 

EssempMuI. 5 4,3 8 X 7 =z X 7 = 5 7 

—38066 
— IM ■ 

Se multiplica 5438 prin 7 si dela produssu 
se separa doue cifre decimali despre drepta, si se 
face 380,66. 
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JSssemplulu II. 28,34X4,3—^^Xî 3 — 

2834X43_2 834X43 

100 10 — 1000 ■ 

Trebue sa se multiplice 2834 prin 43, fora a 
considera virgulele, dupo acea sa se separe dela 
drepta produssului trei cifre decimali. 

Essemple. 

Sa se faca multiplicatiunile urmatorie: 
34,5X9; 16,72X45; 172X3,2; 459X0,003; 
4,5X6,4; 31,8X14,5; 0,561X0,6981 ; 3,45X 
0,07504; 8,9637X35,208. 

Essercitie. 

1. Se cumpără 24 kilogr. de marfa cu 3 
lei 25 bani kilogrammulu. Care este pretiulu to¬ 
tale? R. 78 lei. 

2. Care este pretiubf a 148 metre 355 mii- 
limetre de firu de auru, cate 15 lei 80 bani me- 
trulu? R. 2344 lei, 01 banu. 

3. Se cumpără 12 metre 15 centimetre de 
stofa cate 5 lei 30 bani metrulu; apoi 12 metre 
3 decimetre cate 7 lei metrulu; Infine 9 metre 
cate 3 lei 15 bani metrulu. Care este cheltuela 
totale? R. 178 le 4*3 b. 

4. Unu siurupu înaintedia cu 3 millimetre 
258 a. o miia din millimetru pe învertitura. De 
cate ori va înainta ellu în 8 invertituri? 

R. 26,064 millim. 
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5. Aerulu cantaresce de 770 ori maipucinu 
decatu apa, mercuriulu de 13,598 ori mai multu 
decatu apa. De cate ori mercuriulu cantaresce mai 
multu decatu aerulu? R. 10470 ori lasandu de- 
cimalile 0,46. 

6. Unu litm de apa cantaresce 1 kilogr., 
catu cantaresce unu litru de mercuriu? 

R. 13 kil. 598 gram. 

7. Densitatea apei fiendu luata dreptu uni- 
me, a apei de mare este 1,026. Care este dero 
greutatea a 5 litri de apa de mare? 

R. 5 kil. 130 gram ine. 

8. Densitatea uleiului (untu de lemnu) de 
olivu fiendu 0,915, luandu pe a apei dreptu uni- 
me. Se cere greutatea a 5 litri de uleiu? 

R. 4 kil. 575 gramme. 

9. Gradulu thermometrului Reaumur pretiu- 
esce 1,25 gradu din thermometrulu centigradu. Sa 
se reducă 17 grade Reaumur în grade centigrade 

R. 21,25 gr. cent. 

10. Gradulu thermometrului centigradu pre- 
tiuesce 0,8 gradu din thermometrulu Reaumur. Sa 
se reducă 23 grade centigrade in grade de alle lui 
Reaumur. R. 18,4. 

V. Divisiunea numereioru decimali. 

157. Se suprime virgula dela divisoru, si 

se înaintedia cea dela dividendu cu atatea- trepte 
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spre drepta cate cifre decimali au fostu în divi- 
soru (adaugendu la necessitate nulle la dividendul 
Dupo acea se face divisiunea dupo regula nume- 
feloru întregi, oprindu-ne la finele pârtii întregi a 
dividendului, deca nu voimu a calcula decatu par¬ 
tea întrega a cuotului. 

Essemplulu I. Sa se divida 496,24 prin 

2,58. 

Se suprime virgula dela divisoni si se înain- 
tedia cea dela dividendu cu doue trepte. Asia se 
obţinu doue numere întregi 49624 si 258, cari se 
dividu unulu prin altulu. 

49624 258 
2382 192 
604 
88 

192 este partea întrega a cuotului lui 496,24 prin 
2,58. 

Demonstratiune. In adeveru, suprimendu vir¬ 
gula dela dividendu si divisoni, s’au multiplicaţii a- 
ceste doue numere prin acellu-asi numeru 100; 
cea-ce nu vatema cuotulu. Cuotulu divisiunei lui 
496,24 prin 2,58 este acellu-asi ca si allu lui 
49624 prin 258. 

Essemplulu II. Sa se divida 496,24 prin 
2,5832. 

Se suprime virgula dela divisoru, si ca sa se 
pota înainta virg^^^yyţ^cgiţ-jiatru trepte, 
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6e complectedia mai anteiu acestu-a cu patru de¬ 
cimali, adaugendu-i doue nulle (496,2400), apoi se 
suprime virgula; asia se obţinu celle doue numere 
întregi 4962400 si 25832, cari se dividu unulu 
prin altulu. 

4962400 25832 
237920 192 
54320 
2645 

192 este partea întrega a cuotului lui 496,24 
prin 2,5832. 

Demonstratiune. In adeveru, tlivrdendulu nu 
se schimba complectandu-lu cu patru decimali. Du- 
po acea suprimendu virgula dela dividendu si pre 
cea dela divisoru, aceste doue numere se multi¬ 
plica prin 10000; cea-ce nu vatema cuotulu. Cu- 
otulu lui 496,24 prin 2,5832 este acellu-asi ca si 
allu lui 4962400 prin 25832. 

Essemplulu III. Sa se divida 496,2432 prin 

2,58. 

Se suprime virgula -dela divisoru, si se înain- 
tedia cea dela dividendu cu doue trepte spre drepta. 
Asia se obţinu celle doue numere 49627,32 si 258, 
cari se dividu unulu prin altulu, dupo regula dri 
visiunei numereloru întregi. Ne oprimu la finele 
pârtii întregi a dividendului, deca nu voimu a cal¬ 
cula decatu partea întrega a cuotului. 

www.dacoromanica.ro 




— 151 — 


49624,32 258 
2382 192 

604 
88 

192 este partea întrega a cuotului lui 496,2432 
prin 2,58. 

Demonstratiune. —Inaintandu virgula cu doue 
trepte spre drepta, în dividendu si în divisoru, s’au 
multiplicatu prin 100; cea-ce nu vatema cuotulu. 

192 este partea întrega a dividendului, fiendu- 
ca restulu 88,32 nu mai cuprinde o data pre di¬ 
visoru. 

Essemplulu IV. Sa se divida 49624,32 prin 

258. 

Divisorulu fieudu întregu, se procede îndata 
la divisiune oprindu-ne la finele pârtii întregi a 
dividendului, deca nu voimu a calcula decatu par¬ 
tea întrega a cuotului. 

49624,32 258 
2382 192 

604 
88 

Dupo acesta regula, divisorulu este totu-de- 
una unu numeru întregu, Divisorulu fiendu întregu, 
operaţiunea se esplica tocmai ca divisiunea a doue 
numere întregi. 
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Essemple. 

Sa se^fasa divisiuiiile nnnatorie: 

48,3:2; 43,29:16; 0,5:32*; 17,1:0,19; 0,4629:125, 
8,973:1,30; 0,28:0,?; 269,39:0,341 ; 57,88:1,447; 

Essercitie. 

1. Pentru 12 kilogramme de marfa s’au pla- 
titu 46 lei 20 bani. Cu catu vine kilogrammulu ? 

R. 3 lei 85 bani. 

2. Dela polu la ecuatoru se calculedia 10000000 
metre, si acesta distantia se divide în 90 grade de 
latitudine. Cate metre sunt pe gradu? 

R. 111111,11_ metre pe gradu. 

3. Cate metre sunt pe minutu, sciendu ca 
60 formedia unu gradu terrestru? 

R. 1851,85_met. 

4. Fiendu-ca leghea communa se cuprinde 
de 25 oii in unu gradu terrestru, cate metre cu¬ 
prinde acesta leghe? R. 4444,44... metre. 

5. Cate metre dc stofa vomu avea pentru 
300 lei, cate 13 lei 75 bani metrulu? 

R. 21“, 82. 

6. Sunt 282 lei 60 bani in bucăţi de aura 
de 23 lei 55 bani. Cate bucăţi sunt de acestea? 

R. 12. 

7. Catu costa kilogrammulu de zacharu, deca 

26,875 kil. ? 
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R. 1 leu, 52. 

8. Fiendu-ca argintulu monetatu conţine a 
decea parte din greutatea sea arama, catu argintu 
curatu se affla în 36,45 gramme de acestu aliagiu? 

R. 32^, 805. 

9. Se topescu împreuna 7 gramme de auru, 
8 gramme de argintu si 3 gramme de arama, 
vremu sa scimu greutatea fia-carui din aceste me¬ 
tale cuprinse în 1 kilogr. din aliagiulu loru. 

R. 1). 389 gr. auru; 2). 444 gr. argintu; 
3). 167 arama. 

10. Toţi planeţii luaţi împreuna cantarescu 
de 482,19 ori mai multu decatu pamentulu, si so¬ 
lele de 354936 ori. Cu catu cantaresce sorele 
mai multu decatu toti planeţii? R. cu 736 ori. 

VI. Evaluarea unui cuotu în decimali. 

158. Adese ori se pretiuesce în decimali, 
eellu pucinu pene la unimile decimali de o ordine 
data, cuotulu divisiunei a doue numere întregi seu 
decimali} candu acestu cuotu nu este întregu, adeca 
candu se affla unu restu dupo partea întrega a 
cuotului afflatu. 

Regula. Ca sa se pretiuesca în decimali cno- 
tulu a doue numere întregi seu decimali, se ap~ 
plică mai anteiu regula ordinaria pentru a affla 
partea întrega a cuotului. Se pune o virgida la 
drepta acestei ^(wţ^^re^^kite^ coborindu suc - 
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cessivu cifrele decimali alle dividendului , seu în 
lipsa acestoru cifre decimali , adaugendu o nulla 
la fia-care restu pene nu se mai affla restu, seu 
ca se affla la cuotu atatea c'fre decimali cate vo- 
imu. 

Applicatiune. Acesta regula se applica la 
celle doue essemple d’anteiu, spre a affla cuotulu 
cu mai pucinu decatu una din o miia. Adecă se 
dau numerele decimali 496,24:2,58; si 496,24: 
2,5832. 

49624 258 

2382 192,341 

604 
880 
1060 
280 
22 

Afflandu partea întrega 192 a cuotului, ap- 
plicandu regula ordinaria. s’a pusu o virgula la 
drepta, apoi s’a urmatu divisiunea adaugendu mai 
anteiu o nulla la restulu 88, apoi la fia-care restu 
urmatoru pene ce au datu trei cifre decimali (din 
o miia) la cuotu. 

Rationamentu. Dhisoiulu facendu-se întregu, 
retionamentulu se urmedia ca mai înainte. Adjun- 
gendu la restulu 88 se urmedia asia: remanu 88 
unimi cari pretiuescu 880 din dece, din cari tre- 
www.dacoromanica.ro 


4962400 25832 

237920 129,102 

54320 
26560 
72800 
21136 
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bue sa se iea a 258 parte. Se divide 880 prin 
258; cuotulu este 3 si restulu 106. 

880 din dece~258 de ori 3 din dece-f-106 
din dece. A 258 parte din 258 de ori 3 din 10 
este 3 din dece care se scrie la cuotu. 

Remane 106 din 10 care pretiuesce 1060 din 
100, din cari trebue sa se iea a 258 parte. Se 
divide 1060 prin 258, si asia se urmedia mai de¬ 
parte. 

Rationamentulu este totu acellu-a si pentru 
allu douilea cssemplu. 

Acumu se applica regula la allu treilea es- 
semplu spre a affla cuotulu cu 0,0001 apprope: 
adeca 496,2432:2,58. 

49624,32 258 

2382 192,3423 

604 
883 
1092 
600 
840 
66 

Regula se urmedia ca la operaţiunile prece- 
dinti. Dupo ce s’a afflatu partea întrega 192 a 
cuotului, se pune o virgula la drepta, si se con¬ 
tinue divisiunea pene la din dece-miie, coborindu 
successivu celle doue cifre decimali dela divideudu, 
apoi adaugendu o nulla la fia-care din celle doue 

resturi din urma 60,si 84. 
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Rationamentu. Divisorulu facendu-se întregii, 
rationamentulu se urmedia ca la essemplele prece- 
dinti. Adjungendu la restulu 88, se urmedia asia: 
remanu 88 unimi, cari pretiuescu 880 din 10, si 
mai departe la dividendu 3 din 10, preste totu 
883 din 10, din cari trebue sa se iea a 258 parte. 
Se divide 883 prin 258; cuotulu este 3 si res¬ 
tulu 109: 

883 din 10~258 de ori 3 din 10—|—109 
din 10. 

A 258 parte din 258 de ori 3 din 10 este 
3 din 10 care se scrie la cuotu. 

Remane 109 din 10 cari pretiuescu 1090 
din 100 si mai departe 2 din o suta, preste totu 
1092 din o suta din cari trebue sa se iea o 258 
parte. Se divide 1092 prin 258, etc. 

159. Casulu candu divklendulu este mai mica 
de catu divisorulu. 

Divisorulu fiendu întregu seu facendu-se în- 
tregu, se pote întîmpla Ca partea intrega a divi¬ 
dendului sa fia mai mica decatu divisorulu. 

Essemplu. Sa se divida 54 prin 87. 

Regula. Cuotulu este atunci mai micu de¬ 
catu 1 si trefoie sa se pretiuesca în decimali. Se 
pune la cuotu o nulla, dupo acea o virgula , pen¬ 
tru a înloca partea întrega care lipsesce. La 
partea întrega a dividendului se adauge numai 
prima cifra iM rfetfo e cifre deci- 
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moli, o nulla, si se divide prin divisoru neconsi- 
derandu virgula dela dividendu. Deca acesta di- 
visiune se pote face, n’avemu decatu a continua 
urmandu regula generale spre a affla celle-alte ci¬ 
fre decimali alle cuotului. Deca acestu d’anteiu 
dividendu parţiale nu mprinde pre divisoru, se 
pune O la motu, si la acestu dividendu se adauge 
a doua cifre decimale seu a doua nulla, si se di¬ 
vide. Asia se urmedia pene ce se affla la cuotu 
numerulu de cifre decimali cautatu. 

Essemplulu I. Sa se affle cu una din dece 
miie apprope cuotulu lui 54 prin 87. 

540 87 

180 0,6206 
600 
78 

54 este mai micu decatu 87; se pune la cuotu 
o 0 si o virgula. Se adauge o 0 la 54 si se di¬ 
vide; divisiunea se pote face. Se continua divi- 
siunea ca de ordinariu pene ce la cuotu se affla 
cifre din dece miie. 

Operaţiunea se espliea asia: a 87 parte din 
54 este mai mica decatu 1; se pune la cuotu o 
nulla si o virgula spre a înloca partea întrega 
care lipsesce. 54 de unimi pretiuescu 540 din 10; 
se divide 540 prin 87; cuotulu este 6 si res- 
tulu 18: 
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540 din dece “87 de ori 6 din 10+18 din 

dece. 

A 87 parte din 87 de ori 6 din 10 este 6 
dece- «are se scrie la cuotu. 

Remanu 18 din dece, cari pretiuescu 180 din 
o suta, din cari trebue sa se iea a 87 parte. Se 
divide 180 prin 87, si asia se urmedia mai departe 
ca in caşurile precedinti. 

Essemplulu II. Sa se affle cu mai pucinu 
decatu una fyn dece miie cuotulu lui 54 prin 
876. 


5400 876 

1440 0,0616 
5640 
384 

Rationamentu. Este sa se affle a 876 parte 
din 54 care este învederatu mai mica decatu 1. 
Se pune o 0 si o virgula la cuotu. 54 unimi 
pretiuescu 540 din dece. A 876 parte din 540 
din 10 nu pretiuesce 1 din dece; cuotulu nu con¬ 
ţine pre celle din dece; se pune o nulla dupo vir¬ 
gula. 540 din dece pretiuescu 5400 din o suta; se 
divide 5400 prin 876, si asia se urmedia ca în 
casulu precedinte. 
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VII. Evaluarea unui produssu, seu unui 
cuotu cu mai pucinu decatu o unime decimale 
de o ordine dala. 

160. A calcula unu resultatu cu mai pucinu 
decatu o unime decimale de o ordine data, va sa 
dica a affla o valoie appropiata, care differesce de 
valorea essacta cu mai pucinu decatu o unime a 
acestei ordine. Candu aoimu a avea o valore ap- 
propiata a unui produssu seu a unui cuotu, se potu 
întrebuintia methode mai espeditive decatu acelle 
cari s’au espusu pene aci. 

Multiplicatiunea prescurtata. 

161. Se propune de a calcula prin metlio- 

dulu lui Oughtred, cu una din dece apprope, pro- 
dussulu lui 564.271729... prin 23,864786_ 

Se ciie multipli ca torulu sub multiplicandu, 
resturnandu-lu, si puindu cifra 3 a unimiloiu sub 
cifia 1 a maltiplicandului, care esprime unimi de 
100 ori mai mici decatu acelle ce \oimu a con¬ 
serva la produssu; în acestu casu, acesta va fi sub 
cifra 1 a celloru din dece; apoi se suprimu cifrele 
multiplicandului cari trecu preste drepta multipli¬ 
catorului, si cifrele multiplicatorului caii trec» preste 
stînga multiplicandului; asia da: 
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564,2717 

87468,32 

11285434 

1692813 

451416 

33852 

2255 

392 

40 

13466,203 

Acumu se multiplica multiplieandulu prin fia- 
care cifra a multiplicatorului, încependu fia-care mul- 
tiplicatiune parţiale cu cifra pusa desupra cellei a 
multiplicatorului ce se considera; adeca se multi¬ 
plica 5642717 prin 2, apoi 564271 prin 3, apoi 
56427 prin 8; si asia mai departe. 

Se assedia tote produssele parţiali unele sub 
altele ca numerele cari esprimu unimi de acea-si 
specia. Se face summa; se separa dela drepta sea 
doue decimali mai multu decatu voimu a avea la 
resultatu, adeca trei în casulu de facia; apoi se 
suprimu celle doue din urma decimali; cea-ce da 
pentru produssulu cerutu 13466,2. 

162. Iu adeverii, se observa mai anteiu ca 
tote produssele parţiali obţinute esprimu unimi de 
acea-si specia, în essemplulu nostru de miie. Că¬ 
ci se multiplica successivu celle din dece miie prin 
decimi, celle din miie prin unimi, celle din o suta 

prin celle din dece, etc. 
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Ca sa se apretiedie errorea comissa, se ob¬ 
serva ca suprimendu la fia-care multiplicatiune par¬ 
ţiale cifrele multiplicandului assediate la drepta a- 
celleia prin care se începe acesta raultiplicatinne 
parţiale, se laşa afora o ca ititate mai mica decatu 
o unime de ordinea cifrei conservate; errorea at- 
tribuita acestei simplificatiuni este dero mai mica 
decatu acesta unime multip icata prin cifra multi¬ 
plicatorului ce se consicera. Asia, errorea primu¬ 
lui produssu parţiale este mai mica decatu 20 din 
dece miie seu 2 din o mii x; errorea se 'undului 
este mai mica decatu 3 d' o miia; eirorea ter- 
tiului este mai mica decatu 0,01X0,8 seu 8 din 
o miia, si a ia mai depart ; c a-ce face o erroie 
totale mai mica decatu 2+3-{-8-{-6-{-4-{-7-j-8 
seu 38 din o miia. 

De alta parte, cifiele 1 sa e la tinga mult- 
plicatorului formedia mai p icinu decatu unu i î 
o suta miie, si multiplicând u este mai micu 1 - 
catu 6 şutim'; errorea prove indu din aceste cifre 
lasate este dcio mai mica decatu 600 din o suta 
miie seu decatu 8 din o mi’ . Eirorea finale este 
dero inferiore lui 38-f-6 seu 44 din o m ia, canti¬ 
tate mai mica decatu una din dece. 

163. Deca summa cifreloru multiplicatorului 
ar fi superiore lui 100, ar trebui sa se pue uni- 
mile selle sub cifra mult’plicandului care esprime 
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unimi de o miia de ori mai mici 'decatu acelle ce 
voimu a avea la produssu, 

Deca, dupo ce s’a scrissu multiplicatorulu res- 
turnatu sub multiplicandu, cifrele multiplicatorului 
aru trece peste drepta multiplicandului, va trebui 
sa se complectedia acestu din urma prin nulle puse 
la drepta sea. 

Divisiunea prescurtata. 

164. S^ propune a affla, cu una din dece 
apprope, cuotulu lui 15466,21387 prin 64,271795. 

Se multiplica mai anteiu multiplicandulu prin 
unimea urmata de atatea nulle cate decinali vo¬ 
imu a avea la cuotu; în acestu essemplu, va fi prin 
10; cuotulu lui 154662,1387 prin divisoru, fiendu 
calculatu cu mai pucinu decatu o miia, nu vomu 
avea decatu a lu divide prin 10 pentru a avea 
cuotulu cerutu. Pe urma se cauta de cate cifre 
se va compune partea întrega a cuotului lui 
154662,1387 prin 64,271795; se recunnosce cu 
facilitate ca aces u cuotu se va cuprinde între 
1000 si 10000, si prin urmare va avea 4 cifie. 
Se ieau dela stîn a dhisorului 4+1 cifre, si se 
suprimu celle-alte, c a-ce lu î educe la 64,2717. 
Se ieau dela stingă dh idendului d stulle cifre pen¬ 
tru a foima unu num u are cup i d pr acestu 
divisoru restrmsu cellu pucinu o data si mai pu¬ 
cinu de 10, se suprimu celle-alte cifre, cea-ce lu 
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reclucu la 154662,1. Operaţiunea se asseclia cumu 
nrmedia: 

154662,1164,2717 
1285434 |2406- 

261187 

257084 

4103 

3852 

251 

Se divide 1546621 prin 642717, fora a con¬ 
sidera virgulele; se affla de cuotu 2, si de restu 
261187. Se suprime o cifra dela drepta diviso- 
rului, si se divide 261187 prin 64271; se affla 
de cuotu 4, si de restu 4103. Se suprime o noua 
cifra dela drepta divisorului, si se divide 4103 prin 
6427; cuotulu este 0, si restulu 4103. Se supri¬ 
me încă o cifra dela drepta divisorului, si se di¬ 
vide 4103 prin 642; se affla de cuotu 6, si de 
restu 251. Cifrele 2, 4, 0, 6, asia obţinute, for- 
media numerulu 2406, care este cuotulu, cu mai 
pucinu decatu o unime, aflu lui 154662,1387 prin 
64,271795. Dividindu-lu prin 10, se obţine 240,6 
de cuotu cu una din dece apprope, aflu lui 
15466,213S7 prin acestu divisorucliia.ru 64,271795. 

165. In adeveru, produssele 1235434, 257084, 

385?, sunt produssele parţiali cari se obţinu mul- 

tiplicandu pre 64,271795 prin 2406, dupo regu- 

lele multiplicatiunei prescurtate, cifra 6 a unimiloru 
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multiplicatorului fiendu pusa sub cifra 2 a celloru 
din dece a multiplicandului. Acestu produssu este 
în adeveru infeiiore cu ore-care cantitate pre care 
o însemnamu prin e (iniţiala dicerii errore). Res¬ 
tul u obtinutu este 251 din dece seu 25.1; restulu 
complectu, adeca considerandu cifrele dividendului 
cari n’au fostu întrebuintiate, va fi dero 25,1387. 
Prin urmare, în virtutea operatiunei effectuate se 
affla: 

154662,1387=64,271795X2406 — e+25,1387, 
de unde dividindu prin 64,271795, 

1 54 6 6 ^,1 3 S7—2400125,1 387 * 

G 4,2 7 1 7 9 5 1 G 4,2 7 1 7 9 5* 

Dero, 1. dupo operaţiune, restulu 251 este 
mai micu decatu divisorulu prescurtatu 642; deci 
25,1 este mai micu decatu 64,2; si, fiendu-ca a- 
ceste numere differescu cu mai pucinu decatu una 
din dece, nu se va strica ordinea loru de mărime 
adaugendu la fia-care din elle o cantitate mai mica 
decatu una din dece; asia 25,1387 este mai micu 
decatu 64,271795. 

2. Errorea e, attribuita multiplicatiunei pres¬ 
curtate, este mai mica decatu 6-}-0 —seu 12 
unimi din ordinea celloru din dece, si a fortiori, 
mai mica decatu 100 unimi din acesta ordine. De¬ 
ro divisorulu are cellu pucinu 100 unimi totu din 
acesta ordine, ca-ci ellu are doue cifre mai multu 
decatu partea întrega a cuotului, si piin minare 

doue cifre la stingă celloru din dece, fiendu-ca în 
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multiplicatiunea prescurtata de care se vorbesce, 
cifra unimiloru multiplicatorului resturnatu este pusa 
sub celle din dece; deci errorea e este mai mica 
decatu multiplicatorulu. 

De aci urmedia ca cantitatile 25,1387, si e 
sunt, fia-care în parte, mai mici decatu divisorulu; 
totu assemenea este, cu atatu mai multu, si cu dif- 
ferintia loru. Asia ultimulu termenii din ecualita- 
tea de mai susu este o fracţiune; pre lînga acesta 
primulu membru esprime cuotulu essactu allu lui 
154662,1387 prin 64,271795; acestu cuotu este 
ecuale cu 2406 plus o fracţiune, adeca 2406 
este cuotulu cu mai pucinu de catu o unime. Prin 
urmare, 240,6 este cuotulu cu mai pucinu decatu 
una din dece allu multiplicandului datu 15466,21387 
prin acellu-asi multiplicatorii 64,271795. 

166. Se pote întîmpla ca unu dividendu par¬ 
ţiale sa cuprindă de 10 ori pre divisorulu pres- 
curtatu care î correspunde. Deca, spre essemplu, 
se cauta cuotulu cu mai pucinu decatu o unime 
allu lui 192814,934614 prin 64.271795, se affla 
ca cuotulu trebue sa aiba 4 cifre, si applicandu 
metbodulu de mai susu, trebue sa se divida 1928149 
prin 642717, care da de cuotu pre 2, si de restu 
pre 642715; acestu restu cnpiinde de 10 ori pre 
divisorulu prescurtatu 64271, care î correspunde. 
In acestu casu, nu se merge cu divisiunea mai 
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departe: cuotulu trebue sa se complectedie prin 9, 
si se obţine 2999. 

In adeveru, fia e errorea attribuita multipli- 
catiunei divisorului restrînsu prin 2000, se va affla: 

19 2814,934614" 64,27179 5X2000—e-f- 
64271,534614, 

puindu la drepta restului obtinutu cifrele omisse 
mai înainte la dividendu. Acestu ie tu, asia com- 
plectatu, nu cuprinde de 1000 oii pre divisoru, 
ca-ci cuotulu co iplectu este mai micu decatu 3000. 
Dero aces u restu cupiinde p e divi oru de 999 
ori. Ca-ci deca din 1000 ori dhisorulu s scote 
1 data totu acestu divisoru, 

64271,795000 

64,271795 

64207,523205 

fiendu-ca divisorulu re t însu are 6 cifre, celle trei 
din urma dela drepta îoru fi de adjunsu si mic- 
siorate prin scădere; si differ'ntia obtinuta va fi 
mai mica decatu restulu 64271,534614; cea-ce e 
si întîmpla în adeieru. Resulta de aci ca acestu 
restu cuprinde de 100 de oii ninus 1, seu de 
999 ori pre di isoru. Se va conchide de aci, ca 
mai su u, ca cuotulu es actu se compune din 2000, 
plus 999, plus o fractiun , si ca prin urmare, cuo¬ 
tulu, cu o unime appr pe, este 2999. 

Acestu raţionament i este basatu, precumu se 
vede, pre aceavifiiwfecâVtjrdăiisomrcpresciu-tatu are 
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2 cifre mai multu decatu partea cuotului care re- 
mane sa se determine. 

CAPITULULU YI. 

I. Reducerea unei fracţiuni ordinaria în de¬ 
cimali. 

167. Fracţiunile decimali fiendu celle mai 
simple si prin urmare celle mai întrebuinţate, s’au 
afflatu utile de a înloca o fracţiune ordinaria prin 
o fracţiune decimale ecuivalinte, seu care se ap- 
propia pre catu voimu. 

A reduce, spre essemplu, fracţiunea -i-g- în 
decimali, revine a pretiui în decimali cuotulu lui 
19 prin 80. In acestu casu dividendulu si diviso- 
rulu fiendu totu-de-una numere întregi, avemu sa 
repetimu regula generale marginindu-o la acestu 
casu speciale. 

Regula pentru a reduce o fracţiune ordinaria în 
fracţiune decimale. 

168. Se operedia divisiunea numeratorului 

prin numitoru, deca prin ulu este mai micu decatu 
secundulu, se pune la cuotu o nulla, urmata de o 
virgula, dupo acea se adauge o nulla la numera- 
toru si se divide prin numitoru. Facendu acesta 
se adauge o nulla la restu, si se mai divide. Asia 
se urmedia nulla de 
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vestii, seu se affla la cuotu atatea cifre decimali 
cate voimu. 

Beca numeratorulu este mai mare decatu nu- 
mitorulu, divisiunea se face dup o regida nimere- 
loru întregi. Afflandu partea întrega a cuotului, 
se pune o virgula la drepta sea, si se adauge o 
nalta la restu pentru a continua divisiunea. 

169. Applicatiune. Sa se reducă if, în 
fracţiune decimale. 

190 80 

300 o,2375 

600 
400 
00 

Applicatiunea regulei se urmedia cu facilitate. 

Demonstratiune. —este a optu-decea parte 
a lui 19; acesta a 80 parte este învederatu mai 
mica dccatu 1, trebue dero sa se pretiuesca în de¬ 
cimali. La cuotu se pune o nulla urmata de o 
virgula. 19 uuimi pretinescu 190 din dece. Ca 
sa se affle a 80 parte a lui 190 din dece, se di¬ 
vide 190 prin 80; cuotulu este 2 si restulu 30; 
190 din 10~80 de ori 2 din dece+SO din dece. 
A optu-decea parte este 2 din dece piuă a 80 
parte a lui 30 din dece. 30 din dece pretiuescu 
300. din o suta. Se divide 300 prin 80, cuotulu 
este 3 si restulu 60; 300 din 100~80 de ori 3 

din 1004-60 din o .suta. A optu-decea parte este 
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3 din o suta, plus a 80 parte a lui 60 din o suta. 
60 din o suta pretiuescu 600 din 1000. Se di¬ 
vide 600 prin 80, si asia se urmedia mai departe. 

170. Candu se applica acesta regula la o 
fracţiune susceptibile de a fi redussa essadu în 
fracţiune decimale, se va affla la cuotu acesta frac- 
t'une decimale, si dupo acea va da la lestu nulla. 

In adeveru, dupo rationamentu, calcululu da 
successivu numerulu celloru din dece, din o suta, 
etc., cuprinsu m valorea fractiunei ordinaria pro- 
1 usa, adeca tote cifrele fractiunei decimale ecui- 
alinte; dupo ce s’a scrissu acesta cu totulu la 
cuotu, este învederatu ca ne mai trebuindu a con¬ 
tinua, trebue sa avemu restu nulla. 

171. Candu adjungemu la restulu nulla, frac¬ 
ţiunea decimale scrissa atunci la cuotu este essadu 
ccuale cu fracţiunea ordinaria propusa. Acesta 
îesulta din rationamentu. In essemplplu de mai 
înainte, dupo a treia divisiune, spre a complecta 
cuotulu remane sa se iea a optu-decea parte a lui 
400 din dece miie essactu. Cuotulu complectu este 
dero 0,2375. 

172. Dero nu se potu reduce tote fracţiu¬ 
nile ordinarie essactu în fracţiuni decimali ca 
pentru acesta este o conditiune care urmedia mai 
josu: 

Principiu. Ca o fracţiune oi dinana sa sepotcţ 
reduce essactu s * es ^ 
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destullu ca numitorulu acestei fracţiuni , redussa la 
cea mai simpla espressiune a sea, sa nu cuprindă 
alţi factori primi decatu pe 2 si 5. 

Sa consideramu în adeveru o fracţiune ire¬ 
ductibile. Dupo regula care se applica totu-de- 
una, ca o fracţiune sa se pota reduce essactu în 
fracţiune decimale, trebue ca numeratorulu urmatu 
de unu numeru ore-care de nulle, adeca multipli- 
catu prin o putere ore-care a lui 10, sa se pota 
divide essactu prin numitoru. (Ca-ci a adauge nulle 
la resturile successive, revine a le adauge în urma 
una cate una). 

Dero pentru ca numeratorulu multiplicaţii 
prin o putere a lui 10, sa se divida prin numitoru, 
trebue ca factorii primi ai numitorului, din cari 
neci unulu nu se affla în numeratoru, sa se affle 
toti în puterea lui 10, în 10 m . Dero acesta pu¬ 
tere a lui 10 nu cuprinde decatu factorii primi 2 
si 5, numitorulu nu trebue dero sa cuprindă de¬ 
catu factorii primi 2 si 5. Conditiunea aretata 
este dero necessaria. 

Ea este pre lingă acesta indestullatoria. In 
adeveru, luandu spre essemplu fractiu ea £§, allu 
carii numitoru 80~2 4 X5, împlinesce acesta con- 
ditiune. Se vede cu facilitate ca dupo ce s’au a- 
•daussu patru nulle una cate una la 19 si la restu- 
ile successive, vomu da de unu restu nulla. In 
adeveru acestawM4MCffOiîMa4capiig 190000 seu 
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19X10000 prin 80; dero 19X10000nl9X2 4 X 
5 4 este învederatu ca se divide prin 80“2 4 X5. 
^ se pote dero reduce essactu în o fracţiune de¬ 
cimale, avendu patru cifre decimali. 

173. Observatiune.—Se pote dice îngene- 
ralu, dupo cea-ce s’a tratatu mai înainte: canclu o 
fracţiune ordinaria irreductibile se pote reduce es¬ 
sactu în fracţiune decimale, numerulu cifreloru de¬ 
cimali alle acestei din urma fracţiuni este ecuale 

u cellu mai mare d'n espunintii lui 2 si lui 5 în 
i umitorulu frec iun i propuse. 

174. Candu o fracţiune ordinaria data nu 
este susceptibile de a se reduce essactu în frac¬ 
ţiune decimale, divisiunea numeratorului prin nu¬ 
mi oru, făcută dupo regula, se continua catu de 
multu vomu voi, însă nu va da neci-o-data restulu 
nulla; dero ea va da valorea fractiunei ordinaria, 
în fracţiune decimale, cu mai pucinu decatu o u- 
nime decimale de o ordine însemnata ore-care. 

In tote caşurile deca ne oprimu la o cifra 
l cimale ore-care a cuotului, si la unu restu dif- 
feritu de nulla, fracţiunea decimale obtinuta espri- 
i ie valor a fra tiu i i ordinaria propu a, cu mai 
lucinu decatu o un'me decimal de ordinea cifrei 
la care ne amu opritu. 

Fia spre essemplu, fracţiunea allu carii 
numitoru 28~2 2 X7. Sa î applicamu regula re 
ductiunei, www.dacoromanica.ro 
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190 28 

220 0,6785... 

240 

160 

20 

Deca ne oprirau la cifra celloru din o suta, 
resulta din rationamentulu de mai înainte, ca va- 
lorea fractiunei se compune din 0,67 plus a 
28 parte a lui 24 din 100, care este mai mica 
decatu una din o suta. 

Deca voimu a avea valorea unei fracţiuni or- 
dinaria, cu mai pucinu decatu o unime decimale 
de a n l8a ordine, este destullu a î applica regu¬ 
la, pene candu s’au obţinu tu n cifre decimali la 
cuotu. 

II. Despre fracţiunile decimali periodice. 

175. Definitiune. Fracţiune decimale perio¬ 
dica se chiama o fracţiune decimale de unu nu- 
meru illimitatu de cifre decimali, în cari unele ci¬ 
fre se reproducu nemarginitu si în acea-si ordine, 
plecandu dela unu rîndu ore-care , 

împreunarea cifreloru cari se reproducu ast- 
felu nemarginitu se numesce periodu. 

O fracţiune decimale se dice periodica simpla, 
candu primulu periodu începe îndata dupo virgula. 

Ea este periodica mista în caşul i contrariu, 

gi atunci cifrele decimali cari prece Iu primulu 
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periodu constitueseu partea neperiodica. Ess.: 
0,367367367.... este o fracţiune periodica simpla, 
allu carii periodu este 367. 

0,58367367367... este o fracţiune periodica 
mista, allu carii periodu este 367, si partea nepe¬ 
riodica 58. 

176. Principiu. Candu o fracţiune ordinaria 
nu se pote reduce essactu în fracţiune decimale, 
ea se reduce în o fracţiune decimale periodica. 

Fia spre esseraplu, fracţiunea , 2 19 7 . 

Deca se applica nemarginitu acestei fracţiuni 
regula divisiunei, neci o data nu vomu da de res- 
tulu nulla. Resturile successive se voru cuprinde 

tote în siivi i numereloru 1, 2, 3_27 mai mici 

decatu divi orulu; prin urmare, se voru affla cellu 
multu 27 resturi differite unele de altele. Deca 
dero, acellr asi restu nu s’a afflatu cellu pucinu de 
doue ori, îti celle 27 d’anteiu divisiuni, este înve- 
deratu ca i -.tulu din a 28 divisiune va fi ecuale 
cu unulu din resturile precedinti; altraminte s’aru 
fi afflatu 28 resturi differite, cea-ce este impossi- 
bile. 

Fiendu-ca în o assemenaa divisiune unulu din 
resturi trebue sa se repetiesca totu-de-una, sa ve- 
demu pre acellu-a care se va reproduce anteiu in 
sseemplulu luatu. 
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190 28 

220 0.67857142 ... 

240 

160 

200 

40 

120 

80 

240 

Kestulu este 24. Adaugendu o nulla la drepta 
lui 24, ne afflamu totu la casulu candu acestui 
restu 24 i s’a adaussu o nulla; se affla ac llu-asi 
dividendu 240, si acellu-asi divisoru 28, trebue sa 
se operedie erosi în acellu-asi modu; totu ce s’a 
facutu dela primulu restu 24, se va reproduce es- 
sactu. Se va affla la cuotu acellu-asi siru de ci¬ 
fre 857142, si acelle-asi resturi obţinute dela 24 
la 24. Afflandu din nou pre 24 dupo sesse di- 
vi iuni noui, se va îicepe din nou acea- i opera¬ 
ţiune; se va scrie la cuotu mea acellu- si periodu 
857142, si asia mai departe, catu vomuvoi. Trac¬ 
ţiunea decimale scrissa dero la cuotu va fi p rio- 
l'ca. 

177. Deca în fracţiunea decimale peri dica 
se iea 1, 2, 3...n decimali, se obţine valorea 
fradiunei ord'naria propusa cu mai puchu decatu 
iV> i<ht> iuVo>”-- iV; ngener lu, cuma pucinu 
d ca u o mim decimal d ord'n a la care ne o- 
primu. 
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178. Errorea comissa luandu successivu pre 
fia-care din aceste fracţiuni decimali terminate, în 
loculu fractiunei ordinari a propusa, micsiorandu-se 
din ce in ce mai multu, si putendu deveni mai 
mica decatu ori-ce numeru determinatu, se dice ca 
fracţiunea ordinaria, care este totu-de-una superi- 
ore fia-carii fracţiuni decimale terminata, este li¬ 
mita cotra care tinde fracţiunea decimale periodica 
candu se i a unu numeru de cifre decimali din ce 
în ce mai mare. 

Essemplulu urmatoru correspunde cu sensulu 
celloru espuse în regula. 

0,67857142857142. 

Defin't' ne. Candu valorile unei cantit ti va¬ 
riabil se a} ropia nemărginiţii d unu numeru de- 
t rminatu, ă'fferintia putendu deveni veri-catu de 
mica vomu voi, acestu numeru determinatu se chia- 
ma limita cantitatii variabile. 

Fractimea ordinaria se eh'ama si fracţiune 
nascatona a fractiunei decimale periodica. 

III. Transformarea unei fracţiuni decimale 
periodica în fracţiune ordinaria. 

179. e da o fracţiune decimale periodica 
sa se affle f'acţiunea ord'naria nascatoria. 

Casulu |. Fract'unea p riodica data este s'm- 

pla. 

Ess.: 0.282828.... 
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Fracţiunea ordinaria nascatoria cautata este 
limita cotra care trebue sa tinda sirulu perio- 
dicu datu, dupo ce mai anteiu s’a limitatu, pre 
urma se iea dela stingă spre drepta unu numeru 
de cifre decimali din ce în ce mai mare. Ince- 
pemu operaţiunea si luamu unu numeru limitatu 
de periode, spre essemplu 4; fracţiunea decimale 
terminata fiendu obtinuta se însemnedia prin f. 
f— 0,28282R28 
100/=28,282828; 

Dupo comparatiune se pote scrie: 

f—0, 282828+28 din o suta millione. 

Scotindu f din 100 f parte cu parte, se ya 

affla: 

99/= 28—28 din o suta millione; 

de unde înfine /=j*8— a 99 parte a lui 28 
din o suta milliono. A 99 parte a lui 28 din o 
suta millione este mai mica decatu 1 din o suta 
millione. 

Fracţiunea decimale limitata 0,28282828 es¬ 
te inferiore fractiunei ordinaria jj §, cu maipucinu 
decatu o unime decimale de ordin a sea din urma. 

Acestu rationamentu este generalii si nu de¬ 
pinde decatu de numerulu periodeloru ce s’au lu- 
atu; couclussiunea subsista mvederatu, ori-catu de 
mare va fi numerulu acestoru periode. Candu de- 
ro acestu numeru de periode cresce nemarginitu, 

differintia între gg si fracţiunea decimale devine 
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mai mica decatu o unime decimale ore-care, atatu 
de mica catu se pote imagina; deci la limita 
0,28282828... .rzjg. 

Asia-dero, este fracţiunea nascatoria a frac- 
tiunei decimale periodice 0,282828.... 

Principiu. Fracţiunea nascatoria a unei frac¬ 
ţiuni periodica simpla, fora parte întrega, are de 
numeratoru periodulu, si de numitoru unu nu- 
meru formatu de atati 9 cate cifre sunt in peri- 
riodu. 

180. Casulu 2, Fracţiunea periodica data 
este mista. 

Ess,: 0,37284284284284. 

Fracţiunea ordinaria cantata este limita cotra 
care trebue sa tinda sirulu periodicu propusu, dupo 
ce mai anteiu s’a limitatu; se iea apoi dela stînga 
spre drepta unu numeru de cifre decimali din ce 
în ce mai mare. Se iea dero unu numeru limi¬ 
tatu de periode, spre essemplu 3. Fracţiunea de¬ 
cimale terminata obtinuta se însemnedia prin f. 
f— 0,37284284284 
100/rz37,284284284 
100000/rz3 7284,284284 

Dupo comparatiune, se pote scrie: 

100/zr37,284284-{-284 din unu billionu. 

Scadiudu 100/ 1 din t00000f, parte cu parte, 
se va affla: 
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100000—100 seu 99900/ , =37284—37—284 
din 1 billionu. 

De unde f~ 3 7 , 2 y 8 i> trf 3 7 — a 99900 parte din 
284 din 1 billionu; acesta a 99900 parte este mai 
mica decatu 1 din o suta billione; ca-ci 2 84 9 'g n 9 l „"| ,onn 

—ILlV* 1 dln * bllliatm —_ 2 8 4 _ 

- yau^ 100 999 din 100 billione" 

Fracţiunea decimale terminata 0,37284284284, 
differe dero de fracţiunea ordinaria 3 7 y V u Vff 7 m 
mai pucinu decatu o unime decimale de ordinea 
sea din urma. 

Acestu rationamentu este generalu si nu de¬ 
pinde neci-de-cuinu de numerulu periodeloru ce 
s’au luatu; conclussiunea subsiste învederatu, fia 
veri-catu de mare numerulu acestora periode; candu 
dero acestu numeru de periode cresce nemarginitu, 
differintia între fracţiunea decimale si fracţiunea 
ordinaria 3 VAiru 7 devine mai mica decatu o u- 
nime decimale ore-care, asia de mica catu se pote 
imagina. Prin urmare la limita. 

0,37284284284.r= 3 7 . 

Cu alte cuvinte, 3 7 9 2 y S y 4 () 0 3 7 este fracţiunea nas- 
catoria a fractiunei decimale periodica mista 

0,37284284284.... 

Principiu. Fracţiunea ordinaria nascatoria a 
unei fracţiuni decimale periodica mista, fora parte 
ţntrega, are de numeratoru numerulu formatu prin 
împreunarea pwrtii neperiodice si a periodului, mic- 

sioratu cu partea neperiodica, si de numitoru unu 
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numeru formatu de atati 9 cate cifre sunt în pe- 
riodu, urmatu de atatea nulle cate cifre sunt în 
partea neperiodica. 

Acesta fracţiune ordinaria se reduce la cea 
mai simpla espressiune a sea, deca se pote. Se 
pote demonstra cu facilitate ca numeratorulu frac¬ 
ţiune' ordinaria produssu de principiulu precedin- 
te nu este divisibile neci-o-data prin 10 . 

181. Deca o fracţiune decimale periodica 
est precessa de o parte înti ga, se obţine unu nu¬ 
meru fractionaru ecuivalinte cu numerulu decimale 
datu, scriendu în urma paitii întregi fracţiunea or¬ 
dinai ia ecuivalinte cu fracţiunea periodica care ur¬ 
ni edia dupo viigula. Acesta fracţiune ordinaria se 
obţine dupo una din reguleîe precedinti. 

Dssnplulu I. 19,367367.... r^l9-|-^ g 

19 1000 1 3 67 — 1 9 3 6 7 I <1 

Âlemplulu 2. 19°48367367...— 1 l 3 fi 7 

—1 94 167 1 948 

9 J 9 00 

In amendoue aceste essemple se pote retrage 
mai anteiu virgula cu doue trepte; cea-ce produce 
o frac iune periodica fora parte întrega; apoi sa 
se ti ns o medie acesta în fracţiune ordinaria, si 
acesta fracţiune ordinaria sa se faca de 100 de 
ori mai maro. 

182. Principiu. Veri-ce fracţiune periodica 
allu an' p rioău este unu 9 se pote înloca prin 

unu num ru întregu seu decimale, care se obţine 
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suprimendu partea periodica, si marindu cu o u- 
nime cifra care o precede immediatu. 

Essemplulu 1 . 57,999.=58. 

In adeveru, oprindu-ne la o cifra decimale o- 
re-care, se affla o fracţiune decimale terminata 
care differe de 58, cu mai pucinu decatu o unime 
decimale de ordinea sea din urma. Fracţiunea de¬ 
cimale continuandu-se nemarginitu, acesta differin- 
tia devine mai mica decatu veri-ce numeru datu, 
fia catu de micu. 

Essemplulu 2. N=57,429999... 

100N=5742,9999.... =5743; 
de unde N= 5 1 7 0 V=57,43. 

183. Dandu-se unu numeru decimale care 
cuprinde unu numeru de cifre decimali limitatu 
seu nelimitatu, deca se suprimu tote cifrele deci¬ 
mali puse la drepta unei cifre veri-cari, errorea 
comissa este mai mica decatu o unime de ordinea 
acestei din urma cifre conservata. 

Fia spre essemplu: 57,4328451. 

Sa se suprime tote cifrele decimali cari ur- 
media pre a treia; se va obţine 57,432. Asia se 
va affla: 

57,432<57,4328451<57,4329999.... 
seu 57,432<57,4328451 <57,433. 

Numerulu propussu fiendu cuprinsu între doue 
numere, 57,432 si 57,433 cari differu între elle 
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cu 0,001, differe de fia-care din elle cu mai pu-' 
cinu decatu 0,001. 

De aci resulta ca deca unu numeru este e- 
cuivalinte cu unu siru de decimali cunnoscutu, 
seu care se pote affla, compusa de unu numeru de 
cifre decimali limitata seu nelimitatu, se va affla 
valorea acestui numeru cu apprope, scriendu 
celle d’anteiu n cifre decimali alle espressiunei 
selle. 

Yalorea numerului datu cu mai pucinu decatu 
* unime decimale de ordinea n, se obţine mai multu 
seu mai pucinu în modulu urmatoru: 

Applicandu regula precedinte, cifra decimale 
de ordinea n se laşa precumu este, deca cifra su- 
pressa urmatoria este mai mica decatu 5. Se ma- 
resce ultima cifra conservata cu o unime deca ci¬ 
fra supressa urmatoria este 5 seu mai mare de¬ 
catu 5. Asia în essemplulu precedinte, 57,433 este 
valorea numerului propusu 57,4328451 cu ^ din 
o miia apprope prin escessu. 

Observandu se vede cu facilitate ca se aduna 
0,001, si se scade 0,0008451—0,0001549. 

CAPITULULU VII. 

I. Despre sistema metrica. 

184. Unimea fundamentale a sistemei me¬ 
trice de greutaW' ftleWulu, dupo e- 
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talonulu prototipu allu Franciei, care este a 10 
milliunea parte din cuartulu meridianului pamen- 
fului. 


Greutăţile si mesurele sistemei metrice sunt 
divise în cinci categorie, precumu se areta aci 
la litierele a, b, c, d si e. 


a.) 


Metru 


b.) 


Aru 


Mesure de lun¬ 
gime. 

Miria-metru. . 
Kilometru . . 
Ectometru . , 

Decametru. . 


Decimetru. . 

Centimetru . . 

Millimetru. . 

Mesure agrarie. 
Ectaru . . . 


Centiaru. . . 

www.dacoron 


Dece-miie metre. 

Una miia metre. 

Una suta metre. 

Dece metre. 

Unimea fundamentale a 
greutatiloru si mesu- 
reloru. 

A decea parte din me¬ 
tru. 

parte din me- 


A suta 
tru. 
A miia 
tru. 


parte din me- 


Una suta ari. 

Una suta metre pătra¬ 
te seu unu patratu 
de 10 metre in lă¬ 
ture. 

A . suta parte din aru 
an ^e& r( dnu m tru pa¬ 
tratu. 
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c ) 


Litru. 


d.) 


Mesure de ca¬ 
pacitate. 

Kilolitru. . 
Ectolitru . . 
Decalitru . 


Decalitru 
Centilitru . . 


Una miia litri. 

Una suta litri. 

Dece litri 

Unu decimetru cubu seu 
unu cubu, avendu fia- 
care lăture de unu 
decimetru. 

A decea parte din u- 
nu litru. 

A suta parte din unu 
litru. 


Mesure de soli¬ 
ditate. 


Steni. 


Decasteru . 


Decisteru . . 


Dece metre cubice. 

Unu metru cubu seu 
unu cubu, avendu 
lătur ea de unu me¬ 
tru. 

A decea parte din unu 
steru. 


e.) 


Greutati sau 
ponduri. 


Tonela 


Una miia Killogramme 
seu greutatea unui 
metru cubu de apa., 






Kilogrammu 


Grammu . 


Ectogrammu . 
Decagraramu 


Decigrammu 
Centigrammu . 


Una miia gramme, seu 
greutatea unui litru 
de apa destilata la 
temperatura —}—4 °, 1 
cenţi.; cantarirea li¬ 
trului de apa pentru 
greutatea unui Kilo¬ 
grammu se socotesce 
făcută în gollu. 

Una suta gramme. 

Dece gramme. 

Greutatea unui centi¬ 
metru cubu de apa 
la temperatura de -j- 
4°, 1 ct. 

A decea parte din gram¬ 
mu. 

A suta parte din gram¬ 
mu. 


Milligrammu 


A miia parte din gram¬ 
mu. 


Unimile de rnesure cuprinse în categoria lite¬ 
rei c si e, dela articululu precedinte, si anume: 
Litrulu si Grammulu, cu multiplii si sub-multiplii 
loru, voru putea fi întrebuintiati si dubli seu în 
jumatati. 
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II. Esplicarea sistemei metrice. 

Transformarea mesureloru noue în celle vechie si vice-versa; se face pe basele 
stabilite în tabellele urmatorie: 


I-a Categoria. 

Transformarea metrului, multipliloru si sub-multipliloru sei în stînjini. 

Numirea sistematica 

Val ore a în 
metre 

Valorea în stînjini] 
palme" degete şi linie 
Serban-Voda 

Valorea în stînjini 
palme] palmace şi linie 
d n Moldavia 

Observatinni. 

Metru 

Decametru 

Hectometru 

Kilometru 

Miriametru 

Decimetru 

Centimetru 

Millimetru 

1 

10 

too 

1000 

ioooo 

0,1 

o,ot 

0,001 

stinj. 

0 

5 

50 

508 

5085 

0 

0 

0 

pal- 

4 

0 

6 

4 

1 

0 

0 

0 

deg 

0 

6 

8 

1 

4 

4 

0 

0 

linie 

6,81 

8.14 
1,41 

4.14 
1,37 
0,68 
4,07 
0,41 

stinj. pal- 

0 3 
4 3 
44 6 
448 3 
4484 2 
0 0 
0 0 
0 o 

pal- 

4 
6 

5 
3 
3 
2 
0 
Ol 

linie 

8,40 

11,95 

11,46 

6,62 

6,19 

10,44 

3,44 

0,34 

Stlnjinulu Serbanu-Vodn se 
divide tn 8 palme; acesta In 
10 degete; si ace«ta In 10 li¬ 
nie. 

Stlnjinulu din Moldavia se 
divide In 8 palme. Aces a In 

8 palmace, si acesta tn 12 li¬ 
nie. 


www.dacoromanica.ro 


185 

















Transformarea metrului si sub-multipliloru sei în coti. 


Numirea i tema ica 

Yftlore 
in metre 

Valore^in coti de 
Terra romane ca 

Valorea in coti d Moldavia. 

Obscrvatiuni. 



Coti 

rupi 

refl 


Cotulu 

Halepnlu 







C tu 

u i 

fi 

Cotu 

rupi 

refl 

Cotulu se divide In 8 rupi 

Metru. 

1 

l 

4 

0^90 

l 

4-1 

1,12 

l 

3 

1,25 

si acestu-a In 2 greii In am- 

Decimetru 

0,1 

0 

1 

0,41 

0 

1 

0,51 

0 

1 

0,33 

j In Moldavia sunt 2 coti si 

Centimetru. 

0,01 

0 

0 

0,24 

0 

0 

0,25 

0 

0 

0,23 

anume: cotulu si halepulu. 


2—a. Categoria. 


Transformarea Aiului multipliloru si sub-multipliloru sei în Pogone de Terra roma- 
nesca si în Falcie de Moldavia. 


xr . . .. Valore 

Num r i tem tl a m ^ ri 

An 

Valore in pogo e i 
tiu’ini patr ti de 
r l rr r c 

V Iore in Tal ie 
i tin'i i p tr ti din 
Mold via 

Observ utiuni. 

p ne ‘n’inip trati 

0 25,8590 

1 1289,9022 
0 

1 al io |&t i patr ti 

Pogonulu din Roinania este de 72 

stînjini lungime si 18 Intime seu 1296 
stlnjini patrati Serbanu-Voda. 

Falcia din Moldavia este de 240 st. 
tatţgime si 12 latu, seu 2880 st. patrati. 

Arulu 

Hectarulu 

Centiaru . 

O M. 

O o 
o 

0 

0 

dacft 

28,1090 

2010,8992 

rorft 2( ?M 
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3—a Categoria. 

Transformarea litrului, multipliloru si sub-multipliloru sei în vedre, ocale si litre, 
încatu privesce mesuratorea licuideloru. 

Numirea sistematica. 

Valo- 
rea în 
Litri 

Valorea în vedre, 
orale, litre si dra¬ 
muri din Itoinania 

Valorea în vedre, 
ocale, litre si dra¬ 
muri din Moi- 
davin 

Obscrvatiuiii. 

Litru. 

Decalitru 
Dublu-decalitru. 
Decilitru 

Centilitru . 

Litri 

oca 

Litre 

Dramuri 

oca 

Litre 

Dramuri 

Vedra cuprinde 10 oca, acesta 
4 litre, acesta 100 dramuri, atatu 
în Romania catu si în Moldavia. 

1 

10 

20 

0,1 

0,01 

0 

7 

14 

0 

0 

3 

3 

6 

0 

0 

10,56 
.5,59 
11, 1H 
31,056 
3,106 

0 

6 

13 

0 

0 

2 

2 

0 

0 

0 

63.15 
31,58 

63.16 
26,32 

2,63 
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Transformarea litrului si multipliloru sei în chile si banitie pentru mesuratoria materie- 

loru uscate. 

Valo- 

Namirea sistematica re » * n 

litri 

Valorea în chile 
i banitie din 
Romania 

Valorea în chile si 
banitie de Moldavia 

Observationi. 

Litru.... 
Dulilu-litru 

Deralilru . 

Dublu-decalitru. 

Hectolitru . 

Kilolitru 

Litri 

1 

2 

10 

2CT 

100 

1000 

Chile 

0 

0 

0 

0 

0 

1 

Banitie 

0,0294 

0,0589 

0.2944 

0,5889 

2,9443 

9,4434 

Chile 

0 

0 

0 

0 

0 

2 

Banitie 

0,046 >12 
0,093024 
0,46512 
0,93024 
4,6512 
6,512 

Chila cuprinde 20 banitie atatiţ In 
Romania catu ai In Moldavia. 

Mertia în Moldavia este 10 ban tie. 


4-a Categoria. 

Transformarea Sterului cu multiplii si sub-multiplii sei în stînjini. 

**C 

Numirea iste- 2 £ 
maţi ca •§ 20 

>2 

Valorea în stînjini, palme, 
degete si linie in Ro 
mania 

Valorea în stînjini, palme, 
palmacc si linie din 
Moldavia 

Obsprvntiuni' 

Sterulu . . 

Decasterulu 

Decisternlu 

1 

10 

0,1 

[Stînjinijpahnoj Degete 

0 1 0 

1 2 5 

0 0 | 1 

Li ale 

5,198 

1,982 

0,520 

Stînjini Pelme P *J“ j Linte 

Stinjiaulu cubl a atatu io Romanţa cată 1 in~£fo!davla 
cuprinde 8 palme, avendu fla-care uan U patratu de ba a, 
i o palma înălţime, fla-rare palma coprinde în Bomaoia 

10 degete i în Moldavia B palm ce, aveodo unu st. patrato 
do bua i ano degetu eu palma o înălţime’ fla-care degetn 
în Romania coprinde 10 linie i fla-care palma u în Molda¬ 
via cuprinde 13 linie, arendo totu nan it* patr. de bua* In 
Moldavi e mai aflla i co lulu care cuprinde 8 t. cubici. 

0 0 5 9,254 

0 7 1 8,541 

0 0 0 6,925 
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5-a Categoria. 

Transformarea Gramnuilui cu multiplii si sub-multiplii sei în ocale, litre 

si dramuri. 

Numirea sistematica 

Valorea 
iu grnmmc 

Killograme 

Valorea in oca, litre 
si dramuri din Ro¬ 
mânia 

Valorea iu oca, litre 
si dramuri din Moi— 
davia 

Observaiiuni. 

Grammulu 
Decagramulu 
Hectogrammulu 
Killogrammulu . 
Cantarulu 

Tonela 

Decigrammulu 
Centigrammulu . 
Milligrammulu 

Gramme i 

killogramme 

l gr - 

10 

100 

1000 

100 k - 

1000 

0 ,1^- 

0,01 

0,001 

Oca 

titre 

Dramuri 

Oca 

litre 

Dramuri 

Atatu în Romania 
catu si în Moldavia 
ocaua cuprinde 4 li¬ 
tre, litra 100 dra¬ 
muri. 

0 0 
0 0 
0 0 
0 3 
78 2 
786 1 
0 0 
0 0 
0 0 

0,3145 

3,145 

31,45 

14,50 

50,00 

0,00 

0,0315 

0,0031 

0,0003 

0 

0 

0 

0 

77 

774 

0 

0 

0 

0 0,31 

0 3,098 

0 30,98 

3 9,84 

1 83,73 

2 37,34 

0 0,031 

0 0,0031 
0 0,0003 
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Transformarea greutatiloru si mesur loru v chie în alle sistemei metrice se 
face pe laşele n ai josu ar etate. 

l-a, Categoria. 

Tra sfot a ea ti jinului si a cotului cu 1 ui ipl'i si sub-multiplii loru în Metre. 

u im ea m 

i _ , • De oinania 

u I ru î h * 

iq metre 

De Moldovia 
1 q ine re 

Observatiuni 

St j u 

1,96 

2,23 

Pre bnga cotulu ordmariu, în 

Palm 

0,2458 

0,27 75 

Moldtvia e întrebuinti dia în corn- 

Pi m culu . 

• • • • % • • • 

0,034 

merciu si cotulu Hdepu, a catul 

De n etulu 

0,0245 


valore în metre e te precumu se 

Li • 

. 0,00246 

0, 290 

0 637 

are a mai josu. 

Cotulu . 

0,664 

0,68 11 

Rupulu 

0,083 

0,07963 

0,086 > Co ulu Holepu. 

Giefulu . 

0,0415 

,03 

0,0 3 J 
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Transformarea pogonului si 

3-a Categoria. 

a falciei cu sub-multiplii loru, în inesure metrice de suprafacie 

Numirea mcsurcloru vechie. ^. e 

tari, 

Hectaru 

Pogonulu .... 0 

Falcia .... . . 

Stlnjinulu patratu . 0 

h ii 
kri si 

Aru 

50 

0 

i In Hec- De Mo dai in in Hcc- 

Centiari tari. Ari i Cent.ari Observatului. 

Centiaru H ru A Centiaru 

11,79 . . ,| . . . Centiatulu este unu metru pa- 

3,«67 0 0 4,9729 


3-a Categoria. 

Transformarea vedrei si a chilei cu sub-multiplii loru în litri si hectolitri. 


N 'r a me ur 1 ru lechio 

De Ruinania 

In 

hectolitri si litri 

De Moldnvin 

tn 

hectol tri si l'tri 

Obscnatiuni. 


He toi 

L tri 

H ctol. 

Ut i 


Vedra 

0 

12,8 

0 

15,200 


Oca 

0 

1,288 

0 

i,o20 


Litra. 

0 

0,322 

0 

0.3 


Dr mi 1 1 . 

0 

00 2 

0 

0, 38 


Ki la. 

0 

79,268 

4 

30,000 


Bani ia . 

0 

33,963 

0 

21,50 
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4-a Categoria 

Transformarea stînjinulul cubicu cu sub-multiplii sei în metre cubice. 


De Kouiunia 

De Moldavia 

Numirea mesureloru vechie 

In metre cu¬ 
bice 

In metre cu- Obacrvatinni. 

bice 

Stînjinulu 

. 7,6046967 

11,08957 

Palma 

0,95058 

1,386196 

Palmaculu 

0,173274 

Degetulu 

0,095095 

Linia 

. 0,009506 

0,014440 


5—a Categoria. 

Transformarea ocalei cu sub-multiplii sei în Kilogramme si Gramme. 

Numirea mesureloru vechie. 

De Romania iu 

Kilogramme ai 
Gramme 

De Motdavia In 

Kilogramme si 
Gramme 

Obscrvniiuiii. 

Oca. 

Litra 

Dramulu 

Kilogr. | Gramme 

1 271,86 

0 317,97 
0 3,18 

wv 

Lllogr. 

1 

0 

0 

w.da 

Grammo 

291 

322,75 

3,23 

:oroma 

iica.ro - - 
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I. Despre numerele complesse. 


185. Pre lînga unimile de mesura cari com- 
punu sistema metrii a, se îutrebuii)tiedia in Româ¬ 
nia si alte unimi cari n’au de basa acesta siste¬ 
ma, adeca: 


E 

C 


Lungime nV'lTupu P “ ^ 1 dCK ~ 10 " ni9 

r,t> l f, Mt*rinn 44 ora. 

u 1 \ Vrură 10 ne 1 ora 4 1 re, I lltra_tOO dramuri 

df * IQjilhjnnlu 14 vie nari. 1 vi- Oo pai ale 

F \l eulu* =4i paiaie, 1 p ra 1 bani eu t le cnl 

T ISerulilu lOu de anni, 1 annu \ lini *»eu H»5 dille, 1 1 _30 
l lfn P u { 8 eu 31 dille, i di=24 or , 1 ura—CiF, l r 60" 

186. Nuineru complessu se thiama unu nu- 
meru compusu din doue seu mai multe numere în¬ 
tregi, i eportate la unimi cai i sunt subdiviziuni ne 
decimali unele altora, si prin urmare alle acelli-asi 
unimi principali. 

Asia, 23 dille, 3 oie, 36 minute este unu 
numeru complessu. 


(I. Adunarea numereloru complesse. 

187. Numerele complesse propuse de adu- 
natu, se scriu unele sub altele, asia ca numerele 
parţiali alle unhniloru de acea-si specia sa fia în 
acea-si colona verticale. Adunarea se începe dela 


Unitatea monetnrin romana s’a reformata dupo sistema decimale, 
si este feiifu nou «-«re are o valorc cu totalii deosebita de 
leului vechili, hllu este diiisn In 1 00 porţi emuli num te bani, 
si are o vulure 'denlira cu un tulea inonelaria Iraures. frnnrulu, 
care sie divisu tn 10) centime, seu 2 lei \echi si 28 parale 
inoneta vechia romauesca. Deci leuiu nu ni .i este unitate fic¬ 
tiva, ci reale. 
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catimi'e celle mai mici despre drepta. Dcca sum- 
ma este superiore unimiloru din prima coloua, se 
scriu sub acesta coloua numai uuimile de unu fclu 
cu d’ensa, ero celle superiore se adaugu la coloua 
urmatoria. Contmuandu asia pene la fine, se af- 
fla, resultatulu totale 


Essemple de adunare. 


St. 

P. 

D. 

L. 

Lei. 

Par. 

Bani. 

154 

3 

7 

9.1 

324 

25 ' 

2 

23 

2 

8 

IU 

89 

15 

1 

132 

5 

10 


8 

32 

0 

0 

2 

7 

1 

0 

H 

2 

310 

7 

^ 4 


423 

1 

2 

Y. 

Oca 

Litre 

Dr. 

Dille 

Ore 

Min. 

70 

7 

3 

75 

23 

3 

17-L 

84 

5 

1 

37 

15 

11 

53| 

17 

2 

2 

89 

40 

21 

49;] 

48 

3 

0 

04 

2 

15 

8 

26 

9 

0 

65 

82 

4 

8i 7 2 


IM. Scăderea numereloru complesse. 

188. La scădere, numerele se assedia ca si 
la adunare. însă puiudii pre cellu mai micu mi¬ 
nierii sub cellu mai mare. Operaţiunea se începe 
dda colin mai micu felin dospi e drepta, se st-,du 
mai anteiu uuimile celle mai mici unele din altele, 

dupo acea se continua operaţiunea in acillu-asi 
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modu dela drepta spre stingă, pene candu se affla 
resultatulu totale. 

Essemple de scădere. 


St. 

Pal. 

Deg. 

Linie. 

Lei 

Par 

Bani. 

487 

0 

0 

0 

349 

35 

1 

319 

4 

3 

9 

127 

8 

2 

167 

3 

6 

1 

222 

26 

2 

V. 

Oca. 

Litre. 

Dr. 

Pille. 

Ore. 

Min. 

95 

5 

2 

44 

49 

3 

12 g 

47 

3 

3 

12 

17 

11 

8* 

48 

1 

3 

32 

31 

16 

Q 1 3 

l 

bservatiune.— 

-Deea in 

cursuln operat'unei, se 


intim] la ea cifra scadiatoi îului sa fia mai mare de- 
catu a dcscadiutuliii, atunci se iea o unime de spe¬ 
cia ce urmedia in di ta in cilona despre stingă, se 
reduce în unimi de acea-si specia cu unimile din 
caii este a se scadea. Si cu modulu acestu-a se 
effectuedia scăderea. 

IV. Multiplicatiunea numereloru ccmplesse. 

189. La multiplicafiune se presinta doue ca¬ 
şuri: 1) candu multiplicandulu este complessu. si 
niultiplicatonilu este unu nu meni întregii. 2) Candu 
si inultip'icandulu si niultiplicatorulu sunt com- 
plessi. 

Multiplicatiunea, in asnln anteiu, se face ? in- 
cepcnJu dela or^MfffiaPfic«Pi> ti l ,lica ^ u t0 ‘ 
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te părţile multiplicandului prin multiplicatorii, pro- 
dussulu se scrie la loculu reservatu. 


Essemple de multiplicatiune. 

190. |. Casu. Problema .—Sa se affle pretiulu 

unei stofe de 17 coti si |, cate 45 lei, 12 parale 
si 2 bani cotulu. 

Este învedeiatu, ca trebue sa se adauge a 
cestu numeru de 17 oii si încatu multiplicato- 
rulu 17 3 încetedia de a mai areta coti, ci se face 
unu numeru abstractu. 


Lei. Par. 
45 U 

17j _ 

315 

45 

4 10 
0, 34 
0, 11, l h 
15, 4, % 

15, 4, \ 

800, 23, 1| 


B. 

2 


|45 lei. 

} 10 perale 
}2 parale 
}2 bani. 

u 

I 3 


be multiplica mai anteiu, 45 prin 17 si se 
affla produssulu parţiale 765. Pentru partea 12, 
se descompune în parti alicuote, adeca 12 = 10-}- 
i+i; io este a 4. parte a i nui leu, si prin ur¬ 
mare a lui 17, fiendu-ca unu leu adaussu de 17 

ori da 17 lei, 10 parale, trebue sa dea a 4. par- 
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te din 17 lei;—2 parale sunt a 5. parte din 10, 
pentru pretiulu loru, se iea dero a 5. parte din 
pretiulu a 10 parale. 

Fiendu-ca 2 bani, pretiuescu doue parti din 
trei din pretiulu unei parale, se îeau dero, pentru 
pretiulu a 2 bani doue parti d n pretiulu unei pa¬ 
rale. Infine se iea \ din multiplicandulu intregu, 
si apoi se affla resultatulu totale. 

Problema. Unu lucru s’a termuiatu m 36 
dille, 1 9 ore, 17 minute si *, de 148 lucratori. 
Sa se affle, cate dille s’au pusu pi este totu? 


Dille. Ore. Min. 

36, "Î9T 17» 

14 s 


288 
144 . 
36 . 


36 Dille. 


74 . 12 0r 

37. 6 


6, 4. . . 1 

1, 0, 40. 10 

0, 12, 20. 5 
0, 4, 56. 2 

0, 1, 14. | 

0, 0, 37. i 


19 Ore. 


17 Minute. 


a 

i 


&446' i -,23 0 -,47 m 


Incependu operaţiunea despre stingă, se mul¬ 
tiplica 36 prin 148 si produssele parţiali nu se 
aduna. 
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Ca sa se multiplice 19 ore prin 148, se des¬ 
compune 19 in parti al'cuote, adeca submultiple 
unele altoru-a, si prima este 24. Asia 19“ 12+ 
6+1, 12 ore fiendu jumătate din o di, se obser¬ 
va ca deca s’ar multiplica 1 di cu 14^, produs- 
sulu ar fi 148 dille; prin minare \ de di multi¬ 
pli ta prin 148 va da jumătate diu 48, cea-ce 
da 7 care se scrie sub produssele parţiali deja 
obţinu c 

Pentru 6 ore, se iea jumătate din produssulu 
ce au datu 12 ore, si se affla 37 dille. 

Peutru 1 ora, se iea a sessea parte din 37. 
care este 6 pentru 36; remane 1 di care are 24 
ore, din care a sessea parte este 4 care se sciie 
sub orele multiplicandului. 

Assemenea se descompunu 17 minute in parti 
alicuote, subordinate primei care este 60, si celle- 
alte unele altoru-a; 17zil( —{-5-j-2. 

Pentru 10 minute, se iei a sessea parte din 
produssulu ce a datu 1 ora, dicendu: a sessea 
parte a lui 6 este 1, a sess a parte a lui 4 e^te 
0, si rema ie 4 cate pretinesce de 4 ori 60=:240, 
din care a sessea parte este 40, care se sciie sub 
minutele multiplicandului. 

Pentru 5 minute se ea jumătate din produs¬ 
sulu prece linto, pentru 2 minute, a cin ia totu din 
produssulu ce au datu 10 minute. 

Totu assemenea se ub divide \ în £ si j. 
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Pentru |rrî, se iea a patra parte din pro- 
dussulu celloru 2 minute, si pentru jumătate din 
acestu ultiuiu prodnssu. 

Observatiune. Deca multiplicandulu este com- 
plcssu si multiplicatorulu are numai o cifra, ope¬ 
raţiunea este mai facile, ca la adunare. 

In essemplulu următorii se va putea dice: 
de 7 ori 2.') dr.nl 75 dr.nl litra si 75 dr. Se 
punu 75 dr. si se tine 1 litra. Assemenea se 
affla 22 litre seu 5 oca si 2 litre, cari se scriu 
la loculu loru, si se ţinu 5, si asia se urmcdia 
mai departe. 

V. 0^ Dr. 

57, 5, 3, 25 

7 

403, 0, 2, 75 

191. 2. Casu. Problema.— Sa se affle pretiulu 

a 36 oca, 3 litre, 8 dramuri, de arginta, cate 75i 
lei, ÎS parale si 2 hani ocaua. 

Mai anteiu se voru lua 754 lei, 18 par. si 2 
bani de 36 ori, si pre unna de atatea ori cate 3 
litre si 8 dr. se cnprindu în oca Multiplicatorulu 
devine abstracta si încetedin de a mai arcta oca. 

Asia se multiplica, mai aut-iu, 754 lei, 18 pa¬ 
rale si 2 bani numai prin 36, dnpo cumu s’a a- 
retatu; dupo acea prin fracţiunea 3 litre si 8 dra¬ 
muri: luaudu, mai anteiu, pentru 2 litre jumătate 
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din multiplicandulu intregu 754 lei, 18 parale, 2 
bani, etc. 


Lei. P. B. 

754; Tb7 ~2~ 

36°“- 3" 8 dr - 


4524 

°262 


9 



101 

4, 

20, 


5 18» 

2, 

28, 


31 

o, 

24, 


2}2 b - 

377, 

9, 

1 

% 

188, 

24, 

2 

1) 

7, 

21, 

0 9 
Z ‘î5 

4|odr. 

7, 

21, 

2 9 
‘■1 5 

4|° 

27741, 

29, 

1 1 £ 

1 a a- 



Problema. O trassura de drumu de ferruper- 
curge 21 kilom ', 75 în 1 ora; cate kilometre va per 
curge ea m 12 ore, 18 minute, 40 secunde.? 

Este mvederatu ca va percurge de 12 on 
21 wiom., 75 , pj us ce || e ^ 8 <jj n drumuln ce va per¬ 
curge in 1 ora, plus celle ££ din drumulu ce per¬ 
curge m unu minutu. 
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21 

12 ° 


kftom. 

J 


75 

18 ” 


40'- 


43,50 

217,5 


3,622 

- 1 

-‘2 

10 

1,81 

i 

T 

5 

0,*2 

1 

O 

2 

0,36 

î 

■a 

1 

0,18 

i 

s 


0,06 

i 

UT 

10 

267,76 

O 

.î 



18” 


40'- 


Se multiplica, dupo regu’a, 21 klIom ,75 prin 12 
dero produssele parţiali nu se aduna. 

Dupo acea se descompunu 18 minute m 10 
—|—5 -f- 2 -J-1 . Fieudu-ca trassura perrurge 21 kiom , 
75 in 1 ora, în 10 minute seu Jţ din ora va per- 
curge a sessea parte din acestu numeru, adeca 
3 klm, ,62.1 care se scrie sub produssele parţiali, ca 
pentru adunare. 

Pentru 5 minute, se iea jnmatate din pro 
lussu; pentru 2 minute a cincia din aceliu pro 
lussu; pentru 1 minutu, jumătate din nltimulu 
irodussu. 

Totu assemenea se descompunu 40 secunde 
n 30-}-10; pentru 30 secunde, se iea jumătate 
din prodnssulu ce a datu 1 minutu; pentru 10 
secunde, a treia parte din produssulu a 30 se 
runde 
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Se aduna fote aceste produsse parţiali, si se 
affla de produsei totale 2 7 kl0 "\*i>j. 

însemnare. Totu artifi inlu de calculu sta în 
a d.-scoinpune fia-care fniitiune în alţii 1 , cari au 
uniinoa de nmneratoru (elle se numescu fracţiuni 
alicuote). Acesta revine a desparţi nuineratorulu 
în factori ai nuniitorului. 

Asia 19 p.uale seu -ţ-ţ din unu leu, se 
descompune în i;;=i, T ^ 0 -L s i T *o = t'o7 cata 
dero sa se iea 2-, -i- si ,' (7 , din întregulu multipli¬ 
catorii, calculându-sc ca cumu aru fi lei. Totu 
assemcnea se pote lua si de doue 

ori ^= 2 ^. Assemenea pentru £ se va lua .Jir 
1 -t—^ si JL 

4-S 31 S' 

V. Divisiunea numsreloru complesse. 

192. La divisinne sunt assemenea doue ca¬ 
şuri: 1) candu dividendulu este comp’essu, si di- 
visorulu este unu nurncru întregii. 2) Candu si 
dividendulu si divisorulu sunt complessi. 

Essemple de divisiine. 

193. |. Casu. Condu divisorulu nu es*e com- 
plcssu, atunci cu d’ensulu se operedia asMipra flă¬ 
cării pnrti in parte din unimile dividendului, îuce- 
pcndu dela cea mai mare. 

Problema. K'wf i persone cari au âreptu a 
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divide, în parii ecuali, între sine, smnma de 234tt, 
15 lei, 7 parale. Catu se cuvine fia-cariu? 
Operaţiunea se a sertia prenunu urniedia: 

ţţ Lei. l'ar. 

234, 13, ~ 7 ~ 4P° rsono - 

34 48», 1‘J 1 , 213. 

2 

31,20 

03 

15 

78 

38 

2 

40 

87 

3 

Problema. Unu lucratc.ru, pentru 42 dille de 
picru, a lua tu 151 lei, 14 parale, si 2 hani. Sa 
se afjle catu a castigntu elin pre fia-care di. 

_Lei. I\ 14 

151,' 14, 2 52 

_ P_ 3 loi , 24 p ', 

1000 

14 

1014 

174 

6 

.18 

2 


20 
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194. 2 Casu. Problema. — S’au cumparatu 42 

sthnj'ni, 5 palme, 6 degete, de pamentu cu 554 
lei, 2 5 parale, 1 banu, sa se affle pretiulu unui 
stînjinu. 

Fiendu-ca divisorulu este complessu, se consi¬ 
dera ca abstractu, si se face sa dispara fracţiunile, 
multiplicandu pre dividendu si pre divisoru prin 
numerulu care areta de cate ori cellu mai micu 
feliu de unimi alle divisorulni se cuprindu în cellu 
mai mare feliu. Fiendu-ca fia-care feliu de unimi 
alle divisorulni va produce unimi întregi, se voru 
reduce în întregi. Acesta operaţiune nu schimba 
cuotulu. Asia unu degetu se cuprinde de 80 ori 
îutr’unu stînjinu; trebue dero sa e multiplice a 
mendoue numerele propuse cu numerulu 80 
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Lei. P K Pţ. I\ D. 
554, 25, 1, 42, 5, 6 

_80 80 

44320 3410 

40 
10 


0, 26, 2 


44370, 26, 2 
10210 
3378 

40 


3416 


12 1- 3<)p- —i i 

14, O J , 1 3 4 | - 0 f- 


135 40 
32666 
1922 
3 


5768 

2352 


Problema. S’au cumparatu 42 stînjini 5pal¬ 
me si 4 d jete de pamentu , cu 554 galbini 13 
sfanţi si leu, care este pretiulu fia-carui stînjinu? 
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Operaţiunea se face prccumu urmedia: 


_n_ sf. 

55-1, 13, 
20 

11080 
10 . . 

8 , 8 

0,13 


Len. 

"TT 


3 ) 


7 l b f 

(,p 

I •’ a 


St. P. 
42, 5, 
20 
840 
10 . . 
1 . . 
851 


D. 

4 


5 

4 


11099, 7 \ 
2389 
36 
14 


851 

13* 0 9f ' 33 p ' 


144 

307 


511J 

Fimdu-ca 4 degete seu ? din palma se cu¬ 
prinde de 20 oii intr'unu stinjinu, trebue sa mul- 
tiplicamu amendoue numerele propuse pn î 20. 
Cererea se va adduce precumu unnedia - ca 851 
Stmjini s’an cumpaiatu cu 11099 gallnni 7 sfanţi, 
si \ din sfantiu, caie este pretinlu unui stinjinu? 
Divisiunea va da 13 gaibini si 53 parale. 

Assemenea ca sa se divida 806 lei, 25 pa¬ 
rale, 2 bani, prin 17^, treime sa se multiplice prin 
3, si apoi sa se divida 2419 lei, 37 parale piin 
53. 

Obsarva^iunea I. O fracţiune se reduce in 
numeiu conjlessu, dmdindu pre n\ u eratoru piin 

numitoru. Asia ca, sa se affle 4 din leu, se di- 
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vidit 5 lei seu 200 parale prin 8 si se affla 25 
parale. Assemenea -Ş din oca, se divid» 5 oca 
seu 20 litre prin 7 si da 2 litre, 85 dramuri. 

Observatiunea II. Din contra, ca sa se con- 
vertesca unu numeru complessu în o fracţiune de 
doui termeni, trebue a lu reduce la cellu mai mieu 
felin uliu seu de unimi. Asia 2 litre, 85 dr. si 
| pretiuescu catu 285 dr. si 2~ 2,, 7 00 dramuri, si 
fiendu-ca ocaua are 400 dr., se divide prin 400, 
si se ai'tla {{,'! —7 din oca. 

195. Ca sa se pretiuesca fracţiunea decimale 
0,715 din leu. în parale si bani, se multiplica prin 
4 ' si da 28, 6 parale. Assemenea multiplicandu 
si pe 0,6 prin 3, da 1,8 bani. Asia-dero: 0,715“ 
28 par 1,8 bani. 

Unu numeai complessu se pote reduce în de¬ 
cimali reduceudu-lu mai anteiu în fracţiune de doui 
termeni. 


CAPITULULU VIII. 

I. Theoria radecinei patrate. 

196. Pa*r£tu!u seu a diua pti'ere a urnii 
minierii se chia.na produssidu a eslni numeru prin 
sine hmtsi de denie ori ca factore. 

Asia, pătratul» lui 7 este 7 J “7X7“49. 

Puterile :-c aieta prin o cifra mica pusa ce¬ 
va mai susu la drepta numeruluL si care iea nu- 
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mel$ de espuninte. Asia ca sa se arete a doua 
putere a lui 7 se scrie T\ care se enuntia 7 la 
a doua putere, seu pătratulu Iul 7. 

197. Radecina patrata a unui numeru se 
cliiama numerulu care ridicatu la patratu repro¬ 
duce numerulu propusu. 

Asia, radecina patrata a lui 49 este 7. 

Din aceste defiuiliuni urinedia. ca 
A'rAxA si AzzVTxVT, 

fia veri-care numerulu Insemnatu prin A. De 
aci se deduce ca patratulu lui VX, represiutatu 
prin (Va) î , este A, ca-ci 

(KĂ) 5 =rAxn=A, 

Ca sa se arete patratulu unei cantitati, se pune 
cantitatea în parentesa, si se pune cifra 2 la dre- 
pta parentesei si ce-va mai susu. 

Asia, (£) 2 represinta patratulu fr. fia-care 
din espressiunih* (3*) 2 , (3+->) 2 , areta patratulu 
summei ‘Y‘, a nuniereloru 3}. Ingeneralu, espres- 
siunea (a-f-b) ^ înseinnedia patratulu summei uu- 
mereloru a, b. 

Ca sa se arete radecina patrata a unei can¬ 
titati, se pune sub semnulu , seu simplul. A- 
sia, fia-care din espressiunile \VI, \ r j., înseinnedia 
radecina patrata a fr. 

198. C'andu radecina patrata a unui numeru 
întregu A cade între doue numere întregi conse- 
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cutive, acesta radedna essiste neaparatn; derâ nu 
se pote esprime essactu prin neci mu numeru. 

In adeveru, deca unu numeru ar putea sa 
esprime essactu Va, ellu ar fi decimale seu frac- 
tionaru, si reducendu-lu în fracţiune irreductibile, 
patratulu acestei fracţiuni irreductibile ar cata sa 
fia ecuale cu numerulu intregu A; cea-ce nu se 
pote, Principiulu este dero demonstratu. 

Numerulu 5 spre essemplu, fiendu cuprinsu în¬ 
tre patratale 4 si 9, alle numerele 2 si 3, rade- 
cina patrata a lui 5 este neaparatu cuprinsa între 
2 si 3; acesta radecina nu este dero unu numeru 
întregu. Deca dero acesta radecina s’ar putea es¬ 
prime essactu prin unu numeru, acestu numeru ar 
fi fractionaru; sa presuppunemu dero ca radecina 
patrata a lui 5 se pote esprime prin unu numeru 
fractionaru y] reducendu pro -y la cea mai sim¬ 
pla espressiune a sea u, ar trebui sa fia ecuale 
cu numerulu întregu 5, cea-ce este impossibile. A- 
sia-dero radecina patrata a lui 5 nu se pote es¬ 
prime prin neci unu numeru. 

Se vede ca se affla cantitati cari nu sunt 
susceptibili de a se esprime 'essactu prin numere. 
Acesta vine de aci, ca o cantitate pote cresce catu 
de multu, pre candu numerele. nu se bucura de a- 
cesta proprietate. 

Numerele întregi, si fracţiunile avendu o com- 

muna mesura cu unimea se dicu commensv/rabili; 
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si prin oppositiune, cantitatile cari n’au communa 
mesura cu unimea se dicu necommensur abili. 

Spre essemplu, \ este commensurabile, ca-ci 
1- se cuprinde essactu de 7 ori în \ si de 5 ori 
în unime. Radecina patrata a lui 5 este necom- 
mensurabile, fiendu-ca neputendu-se esprime prin 
neci unu numeru, resulta de aci ca deca se pre- 
suppune unimea divisa în unu numeru asia de ma¬ 
re de parti ecuali catu vomu voi, una din aceste 
parti nu va fi neci o data asia de mica ca sa se 
Cuprindă de unu numeru essactu de ori în rade¬ 
cina patrata a lui 5 si în unime. 

II. Despre radecina patrata a numereloru 
întregi. 

199. Pătratele numereloru t, 10, 100, 1000, etc., 

fiendu 1, 100, 1000, 1000000, etc., 
numerele cuprinse între 1 si 100, îi tre 100 si 
10000, între 10000 si ldOOOOO, etc., au radecii - 
le loru 2 atrate cuprinse între 1 si 10, între 10 si 
100, îi ti e 100 si 1000, etc. 

Prin urmare, candu unu numeru întregu n’are 
mai inultu de doue cifre, partea întrega a rade- 
cinei selle patrate n’are decatu o singura cifra; 
candu unu numeru are trei seu patru cifre, par¬ 
tea întrega a radecinei selle patrate are doue ci¬ 
fre; candu unu numeru are cinci seu sesse cifre, 
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partea întrega a raăecinei selle patrate are trei ci¬ 
fre; si asia mai departe. 

200. Pătratele numereloru de o singura ci¬ 

fra fiendu mai mici decatu 10 J seu decatu 100, 
dela aceste patrate ne întorcemu la radecinele loru 
patrate, întrebuintiandu tabella umatoria: 
Padecine, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10. 

Patrate, 1 , 4, 9, 16, 25, 36, 49, 64, 81, 100. 

Acesta tabella pote servi si spre a determina 
radecina patrata a cellui mai mare pair atu cu¬ 
prinşii în unu numeru mai micu decatu 100. 

Spre essemplu, ca sa se affle radecina patrata 
a cellui mai mare patratu enprinsu în 38, se cău¬ 
tă în a doua linia a tabellei, celle doue patrate 
consecutive cari cuprindu pie 38; se vede ca 38 
este cuprinsu între pătratele 36, 49, alle numere¬ 
loru 6 si 7; radecina patrata a lui 38 cade dero 
între 6 si 7; dupo acestu ratioîiamentu se dice, 
ca cellu mai mare patratu cuprinşii în 38 este 36, 
si radecina patrata a cellui mai mare patratu cu¬ 
prinsu în 38 este 6. Asia-dero partea întrega seu 
cea mai mica valore întrega appropiata de V 38 
esta 6. 

201. Ca sa se descopere procederea care 
servesce a estrage radecina patrata a unui numeru 
întregu N mai mare decatu 100, cautamu mai an- 
teiu cumu întră părţile radecinei în compunerea 
pătratului. 
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Dero, veri-care sa fia radecina patrata a lui 
N, ea se presuppune descompusa în doue parti a, 
b, adeca, Vjy:r:a-|-b. Patratulu N allu lui a-\~b, 
aretatu prin ( a-\-b ), se va obţine multiplicandu pe 
a-j-b prin a-f-b. 

Operaţiunea se dispune precumu urmedia: 

a+b 

a+b 

a 2 +ab 

+ab+b 2 

a*+2ab+b 2 

Adeca (or+J) 2 ~a 2 -f-2ab—b 2 . 

Acesta demonstredia ca patratulu unei summe, 
formatu din doue parti, este compusu din patra¬ 
tulu primei parti, lin indouitulu primei parti mul¬ 
tiplicata prin secunda, si din patratulu secundei 
parti. 

Assemenea: (a+l) 2 zza 2 +2a+l, 
de unde (a+1) 2 —a 2 zr2a+l. 

Prin urmare, candu unu numeru cresce cu 1, 
patratulu seu ere, ce cu induoitulu acestui nimeni, 
plus 1. 

202. Din principiulu demonstratu mai susu 
se deduce, ca patratulu unui numeru întregu, com¬ 
pusu de decimi si unimi, conţine trei parti, adeca: 
patratulu decimiloru, indouitulu decimiloru multi- 
plicatu prin unimi, si patratulu unimiloru. 

Aceste trei produsse espiimu respectivu, su- 
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timi, decimi si unimi; ca-ci patratulu unei decimi 
iiendu o sutime, patratulu lui a decimi este a 2 su¬ 
timi; si decimi multiplicate prin unimi dau neapa- 
ratu decimi. 

Ess.: 64 2 =(60+4) î =60 2 +2x60X4+4 î 
=3600+480-fl6—4096. 

203. Principiele demonstrate mai înainte ne 
dau mediu-loculu de a calcula radecina patrata B 
a unui numeru ore-care întregu N. 

EbSemplulu I. Sa se eşti aga radecina pa- 
trata a lui 4096. 

Operaţiunea se assedia în modulu urmatoriu: 

40,96 64 
36 124 

49,6 4 

496 496 
0 

Numerulu 4096 avendu patru cifre, partea 
îiitrega a V 4096 i a avea doue cifre a, b, cari vom 
represinta în parte decimi si unimi. 

Ca sa se determine a, se observa ca radecina 
cautata R a lui 4096 fiendu compusa din a de¬ 
cimi, plus o cantitate r mai mica decatu 10, ur- 
media ca patratulu 4096 allu lui R va fi formatu 
din patratulu lui a decimi, din îndouitulu produssu 
allu lui a decimi prin r si din patratulu lui r; 
Dero, patratulu lui a decimi esprimendu sutimi, nu 
se ia affla dec^^ygi^o^jfg^balle lui 4096. 
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aceste sutimi se separa prin o virgula pusa la 
drepta loru; asia încatu 4096 este divisu în doue 
despărţiri 40 si 96. 

Avemu sa demonstramu ca radecina patrataa 
cellui mai mare patratu cuprinsu în prima despăr¬ 
ţire dela stînga 40 (care represinta sutimi), espri- 
me cifra a a decimiloru lui R. In adeveru, se vede 
cu adjutorulu tabellei, ca prima despărţire 40 ca¬ 
de intre pătratele 36, 49, alle numereloru 6 si 7; 
40 sutimi seu 4000 se cuprinde dero neaparatu 
între 6^ sutimi si 7 2 sutimi. Dero 4000 fiendn 
mai mare decatu 6 2 sutimi, 4096 este 1 a fortiori 
mai mare decatu 6 2 sutimi. Apoi, fiendu-ca 40 
sutimi si 7 2 sutimi differeseu cellu pucinu cu o su¬ 
time, numerulu 4096 este neaparatu mai micu de¬ 
catu 7 2 sutimi. Numerulu 4096 se cuprinde dero 
între 6 2 sutimi si 7 2 sutimi, adeca între pătratele 
lui 6 decimi si lui 7 decimi; radecina patrata a lui 
4096 este dero cuprinsa între 6 si 7 decimi; ea 
este dero compusa din 6 decimi, plus o cantitatea 
mai mica decatu 10. Asia-dero se va obţine ci¬ 
fra decimiloru lui V 4096 luandu îadecina patrata 
6 a cellui mai mare patratu 36 cuprinsu în nu¬ 
merulu 40 de sutimi alle lui 4096. 

Cunnoscendu cifra 6 a decimiloru lui R, ca sa 
se affle cifra l a unimiloru lui R, se observa ca 
R fiendu ecuale cu 6 decimi-j-r, urmedia ca pa- 
tratulu 4096 ^W.'Sa^i^infOilWSu: din patra- 
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tulu celloru 6 decimi care pretiuesce 36 sutimi, 
din îndouitulu celloru 6 decimi multiplicatu prim r, 
si din patratulu lui r Prin urmare, deca se scotu 
36 sutimi din 4096, restulu 496 nu va mai con¬ 
ţine decatu pe îndouitulu 12 decimi allu celloru 6 
decimi alle lui R multiplicatu prin r, si pe patra¬ 
tulu lui r 

Asia încatu da: 

496“12 decimiXr-f-r 2 , 

Mecanismulu calculului care a condussu la re¬ 
stulu 496 se reduce la a scote pe 36 din prima 
despărţire 40, si sa se pue a doua despărţire 96 
la drepta resultatului 4 allu acestei scăderi. 

Dero, a doua parte r a radecinei, 6 decimi 
-| -r, nu va putea fi mai mica decatu cifra b a u- 
nimiloru lui R; celle 49 decimi alle lui 496 nu 
sunt dero neci o data mai mici decatu 12 decimi 
Asia, dividindu numerulu 49 de decimi alle 
lui 496, prin numerulu 12 îndouitulu lui 6 decimi 
alle lui R, celle 4 unimi alle cuotului nu voru fi 
neci o data mai mici decatu b ; aceste 4 unimi alle 
cuotului voru esprime dero cifra b a unimiloru lui 
R, seu o cifra prea mare, insa neci o data prea 
mica 

Ca sa se probedie cifra 4, se va putea scote 
64* din 4096; restulu nulla va areta ca 4096 este 
patratulu lui 64. 

Essiste tm^WfecWttrîfflPjifeaproba cifra 
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4. In adeveru, patratulu lui 64 seu lui 6 decimi 
jplus 4 unimi, este compusu: din patratulu 36 su¬ 
timi allu celloru 6 decimi alle lui 64, din îndou- 
itulu 12 decimi allu celloru 6 decimi alle lui 64 
multiplicatu prin celle 4 unimi alle lui 64, si din 
patratulu 16 allu acestoru 4 unimi. Dero, s’a af- 
ftatu primulu restu 496 scotindu 36 sutimi din 
4096, si se va obţine escessulu lui 4096 assupra 
lui 6 4*, scotindu din 496 summa 12 decimiX44~ 
4 2 a celloru doue ultime parti alle pătratului 
lui 64. Ca sa se formedie acesta summa, este des- 
tullu a pune cifra 4 a unimiloru lui 64 la drepta 
îndouitului 12 allu numerului 6 allu decimiloru ra- 
decinei, si resultatulu 124 sa se multiplice prin 4, 
Asia. în locu de a scote 64* din 4096, care ar 
da restu nulla, este totu una de a pune cifra 4 
a unimiloru lui 64 la drepta îndouitului 12 allu ci¬ 
frei 6 a decimiloru lui 64, care da 124, si din pri- 
mulu restu 496 sa se scota produssulu lui 124 
prin cifra 4 a unimiloru lui R. 

204. Regula. Ca sa se estraga radecina pă¬ 
trata a unui numeru întregu, se desparte in des¬ 
părţiri de doue cifre, plecandu dela drepta spre 
stingă, asia încatu ultima despărţire dela stingă 
pote avea numai o cifra. Numerulu despartiriloru 
obţinute areta numeruhl cifreloru radednei. Prima 
cifra a radednei se obţine estragendu radecina pa- 

trata a cellui mai mare patrajtu întregii cuprinşii 
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în ultima despărţire clela stingă. Se scote patra- 
tulu acestei cifre totu din acesta despărţire, si lin¬ 
gă restu se colora despărţirea tu rnatoria; se se¬ 
para decimile dela numerulu obtinutu. Divklindu 
aceste decimi prin îndouitulu primei cifre dela ra¬ 
decina, se affla a doua, cifra dela radecina seu o 
cifra prea mare. Ca sa se probedie, se scrie lin¬ 
gă îndouitulu primei cifre a raăecinei, si resulta- 
tulu oltimdu se multiplica prin cifra probata. I)eca 
produssulu se pote scadea din întrunirea primului 
restu cu secunda despărţire, cifra probata' este es- 
sacta; deca nu, se micsioredia cu. o unime, si pro¬ 
ba se începe din nou. Lînga allu douilea restu, 
se cobora a treia despărţire; din numerulu obti¬ 
nutu se separa decimile, se dividu prin îndouitulu 
pârtii scrissa la radecina, si da a treia cifra a 
radecinei seu o cifra prea mare, care se probedia 
ca mai înainte. Asia se urmedia mai departe pe¬ 
ne canclu se cobora ultima despărţire, care da ul¬ 
tima cifra la radecina si restulii operatiunei. 

205. Essemplulu 11. Sa se estraga rade¬ 

cina patrata a lui 4123. 

Raţionamentele întrebuintiate în primulu es- 
semplu conducu la calculele unnatorie: 
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41,23 64 

36 124 

52,3 4 

496 496 
27 

Se affla ca partea întrega a Iui V r 4i23 este 
64. Secundulu si ultimulu restu 27 esprime es- 
cessulu lui 4123 assupra pătratului lui 64, ca-ci 
amu adjunsu la acestu restu dupo ce s’a micsio- 
ratu 4123 cu părţile cari compunu patratulu lui 
60—j—4 seu 64. 

Observatiune.— Se vede ca numerulu 64, 
obtinutu la radecina, esprime radecina patrata a 
cellui mai mare patratu cuprinsu în numerulu datu 
4123, adeca ca 4123 cade între 64 2 si 65 2 . 

206. Essemplulu III. Sa se determine ra¬ 
decina patrata R a Iui 412164. 

Calcululu se effectuedia m modulu urmatoriu: 

41,21,64 642 

36 124 1282 

52,1 4 2 

496 496 2564. 

256,4 

2564 

0 

Numerulu 412164 avendu sesse cifre, partea 
întrega a V" 412164 ia avea trei cifre a, b, c, cari 
1 ora reprcsmtwvreipcdiiounautiing'odecimi si unimi. 
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Se pote presuppune dero ca acesta parte îutrega 
este descompusa în unu numeru de decimi espressu 
prin celle d’anteiu doue cifre a, b, alle Mi2 )t plus 
in unu numeru c de unimi mai micu decatu 10. 

Ca sa se calculedie decimile, se observa ca 
patratulu decimiloru fiendu sutimi, nu se pote af- 
fla decatu în celle 4121 sutimi alle lui 412164, 
aceste sutimi se separa puindu o virgula la drepta 
loru; si radecina patrata a cellui mai mare patratu 
cuprinsu în 4121 va esprime decimi. Se va ob¬ 
ţine dero numerulu decimiloru lui V 412164, calcu- 
landu radecina patrata a cellui mai mare patratu 
cuprinsu în unu numeru 4121 care cuprinde doue 
cifre mai pucinu decatu numerulu propusu 412164. 

Acumu privindu numerulu 4121 ca unimi sim¬ 
ple, patratulu cifrei a allu decimiloru lui V~4121 
se va affla în celle 41 sutimi alle lui 4121, se- 
parandu aceste 41 sutimi puindu o virgula la drepta 
loru, asia încatu numerulu datu 412164 va fi des- 
compu u în trei despărţiri 41,21,64. Eadecina pa¬ 
trata 6 a cellui mai mare patratu 36 cuprinsu m 
41 va fi cifra a a decimiloru radecinei. 

Ca sa se affle cifra b a unimiloru lui Y 4121, 
se scote 6 2 seu 36 din prima despărţire 41, si la 
drepta restului 5, se cobora a doua despărţire 21; 
resultatulu 521 esprime restulu ce se obţine sco- 
tindu 60 2 din numerulu 4121 formatu de celle 
doue prime de^Wvfră aU $îna Separa celle 52 
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decimi alle primului restu 521 puindu o virgula 
la drepta loru; se divide 52 prin îndouitulu 12 
allu primei cifre 6 obtinuta la radecina; celle 4 u- 
nimi alle cuotului esprimu a doua cifra a radeci- 
nei seu o cifra prea mare, însă neci o data o ci¬ 
fra prea mica. Ca sa se probedie cifra 4, se pu¬ 
ne la drepta îndouitului 12 allu primei cifre 6 a lui 
R, si se multiplica resultatulu 124 prin 4, care da 
496; acestu ultimu numeru care esprime summa 
celloru doue ultime parti alle pătratului lui 60—)— 
4 seu lui 64 fiendu mai micu decatu primulu restu 
521, este adeveratu ca a doua cifra b a radecinei 
este 4, 

Asia-dero 64 este radecina patiata a cellui 
mai mare patra tu cuprinsu în 4121, adeca ca 4121 
cade între 64 a si 65 2 . In adeveiu primulu restu 
521 fiendu ecuale cu 4121 micsioralu cu patra- 
tulu celloru 6 decimi alle numerului 64 obtinutu 
la radecina, deca se scote din 521 produssulu 496 
allu lui 124 prin 4, restulu 25 a a fi ecuale cu 
4121—64 2 Asia, 4121 este mai mare decatu 
64 2 . Dero, 25 este mai micu decatu 64X2+*; 
4121 este prin urmare mai micu decatu 64 2 +64 
X2+1, seu decatu (64+1) 8 , seu decatu 65 2 . 

Kumerulu 4121 cade dero intre 64 2 si 65 2 . 

Radecina patrata R a lui 412164 este dero 
compusa din 64 decimi, plus din o cantitate r mai 
mica decatu i^ww.dacoromanica.ro 
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Cunnoscendu numerulu 64 allu decimiloru ra- 
decinei R, ca sa se affle cifra c a unimiloru lui 
R, se observa ca R fiendu ecuale cu 64 decimi-j- 
urmedia ca patratulu 412164 allu lui R este 
compusu: din patratulu celloru 64 decimi alle lui 
R, din îndouitulu acestora 64 decimi multiplicatu 
prin r, si din patratulu r" 1 allu lui r. 

Prin urmare, deca se scote din 412164 pa¬ 
tratulu lui 64 decimi, restulu 2564 nu ar mai con¬ 
ţine decatu pre celle-alte doue parti alle pătratu¬ 
lui lui 64 decimi-j-r. 

Dero, adjungemu niai simplu la allu douilea 
restu 2564, observandu ca dupo calcululu care a 
datu celle 64 decimi alle lui R, avemu: 

4121—64^25. 

Deci 4121 sutimi—64 5 sutimi~25 sutimi. 

Dero, 64* sutimi este patratulu lui 64 decimi 
seu lui 640. 

Prin urmare avemu: 

412100—640 a ~2500. 

Deca se adauge la ambele parti a treia si 
ultima despaitiie 64, vomu avea: 

412164—640*~2364. 

Asia, ca sa se obţină escessulu lui 412164 
assupra lui 640 8 , este destnllu a cobori a treia 
despărţire 64 la drepta restului 25, care s’a af- 
flatu calculandu celle 64 decimi alle lui R. 
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Resulta din calcululu precedinte ca allu doui- 
lea restu 2564 este compuşii din îndouitulu celloru 
64 decimi alle lui R multiplicatu prin r, plus din 
patratulu lui r; asia încatu 

2564~cu de 2 ori 64 deciinixH-»' 2 - 
Dero, secunda pai te r a lui R nu va putea 
fi mai mica decatu cifra cantata c a unimiloru lui 
R; celle 256 decimi alle secundului restu 2564 
nu sunt dero mai mici decatu produssulu lui de 
2 ori 64 decimi prin c. Prin urmare, deca se di¬ 
vide numerulu 256 allu decimiloru secundului restu 
2564, prin îndouitulu 128 allu minierului 64 allu 
decimiloru obţinute la radecina, celle doue uniîni 
alle cuotului voru esprime cifra c a unimiloru lui 
R seu o cifra mai mare, dero neci o data o cifra 
mai mica. 

S’ar putea proba cifra 2 scadindu 642 2 din 
412164, restulu nulla va areta ca 412164 este 
ecuale cu 642 2 ; asia încatu 642 este radecina ca- 
utata. 

Dero, essiste unu modu mai simplu de a pro¬ 
ba cifra 2. In adeveru, patratulu lui 642 este 
compusu: din patratulu celloru 64 decimi alle lui 
642, din îndouitulu acestoru 64 decimi multiplicatu 
prin celle 2 unimi alle lui 642, si din patratulu 
acestoru 2 unimi. Insa, s’a vediutu ca secundulu 
restu 2564 este ecuale cu 412164 micsioratu cu 

patratulu celloru 64 decimi alle lui 642. Se ^a 
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obţine dero escessulu lui 412164 assupra lui 642 2 , 
scotindu din 2564 summa celloru doue ultime parti 
alle pătratului lui 642. Ca sa se formedie acesta 
summa, este învederatu destullu a pune cifra 2 a 
unimiloru lui 642 la drepta îndouitului 128 allu 
numerului 64 allu decimiloru lui R, si a multiplica 
resultatulu 1282 prin 2. 

Prin urmare, în locu de a scote din 412164, 
patratulu lui 642, este totu una de a pune cifra 
2 ce se probedia, la drepta îndouitului 128 allu 
numerului 64 allu decimiloru lui R, cea-ce da 
1282; si de a scote din secundulu restu 2564, 
produssulu lui 1282 prin 2; restulu acestei ultime 
scăderi espriine escessulu lui 412164 assupra pă¬ 
tratului numerului 642 obtinutu laradecina; acestu 
restu fiendu nulla, numerulu datu 412164 este pa¬ 
tratulu lui 642; asia încatu 642 este radecina pa- 
trata essacta a lui 412164 

207. Regula. Ca sa se calculedie radecina 
jatrata R a niuneiului 412164, se divide în des¬ 
părţiri 41,21,64 de cate doue cifre plecandu dela 
drepta, puindu o virgula între fia-care despărţire; 
numerulu de trei despărţiri areta ca partea întrega 
a lui R va avea trei cifre, adeca ea va conţine 
sutimi, decimi si unimi. 

Ca sa se determine prima cifra dela stînga 
lui R, se cauta radecina patrata 6 a cellui mai 
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mare patratu 36 cnprinsu în prima despărţire 41; 
acesta radecina esprime prima cifra a lui R. 

Ca sa se affle secunda cifra a lui R, se scote 
din prima despărţire 41, patratulu 36 alin primei 
cifre 6 a lui R; la drepta resultatului 5, se cobora 
secunda despărţire 21 cea-ce da primulu restu 521: 
se separa celle 32 decimi alle lui 521, puindu o 
virgula la drepta loru: se divide 52 prin îndoui- 
tulu 12 allu primei cifre 6 a lui R; celle 4 unimi 
alle cuotului esprimu secunda cifra a lui R, seu o 
cifra prea mare, dero neci o data o cifra prea 
mica. 

Ca sa se probcdie cifra 4, se scrie 4 la dre¬ 
pta îndouitului 12 allu primei cifre 6 a lui R, si 
se multiplica resultatulu 124 prin 4; produssulu 
496 fiendu mai micu decatu 521, sunteinu şicuri 
ca secunda cifra a lui R este 4. 

Infine, ca sa se affle a treia cifra a lui R, 
se scote 124X4 seu 496 din 521; la drepta re¬ 
sultatului 25, se cobora a treia si ultima despăr¬ 
ţire 64, cea-ce da allu douilea restu 2564; se se¬ 
para celle 256 decimi alle lui 2564, puindu o vir¬ 
gula la drepta Ioni: se divide 256 prin îndouitulu 
128 allu numerului 64 obtinutu la radecina; celle 
2 imimi alle cuotului esprimu a treia cifra a lui 
R seu o cifra prea mare, însă neci o data o cifra 
prea mica. 

Ca sa la dre P‘ a 
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lui 128, si se multiplica resultatulu 1282 prin 2. 
Produssulu se scade din allu douilea restu 2564; 
allu treilea si ultimulu restu, produssu prin acesta 
scădere, esprime escessulu lui 412164 assupra pă¬ 
tratului minierului 642 obtinutu la radecina; acestu 
allu treilea restu fiendu nulla, a treia cifra a lui 
R este 2, si numerulu 642 obtinutu la radecina, 
este radecina patrata essacta a lui 412164. 

208. Essemplulu IV.—Sa se determine ra¬ 
decina B a lui 413256. 

Acelle-asi raţionamente cari s’au întrebuintiatu 
la essemplele precedinti, se applica si la calculele 
urmatorie: 


41,32,56 

642 

36 

124 

1282 

53,2 

4 

2 

496 

496 

2564. 


365,6 

2564 

1092 


Se affla ca partea întrega a V 413256 este 
642, si escessulu lui 413256 assupra pătratului 
lui 642 este 1092. 

Se vede ca 642 esprime radecina patrata a 
cellui mai mare patratu cuprinsu in 413256; ca-ci 
ultimulu restu 1092 fiendu ecuale cu 413256— 
642 a , suntemu şicuri ca 413256 întrece pre 642 2 ; 

si fiendu-ca 1092 este mai micu decatu 642X2 
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+1} se vede ca numerulu 413256 este mai micu 
decatu 642*+642X2+1, seu decatu (642+1)*, 
=643*. 

însemnare. Dupo calculele cari au condussu 
la allu treilea si ultimulu restu 1092, prima cifra 
6 dela stingă lui R esprime radecina patrata a 
cellui mai mare patratu 36 cuprinsu în prima des¬ 
părţire dela stingă 41; numerulu 64 formatu de 
celle doue d’anteiu cifre alle lui R, esprime rade¬ 
cina patrata a cellui mai mare patratu cuprinsu în 
numerulu 4132 formatu de celle doue d’anteiu des¬ 
părţiri 41,32; si înfine numerulu 642, formatu de 
celle trei d’anteiu cifre alle lui R, esprime radeci¬ 
na patrata a cellui mai mare patratu cuprinsu în 
numerulu 413256, formatu de celle trei despărţiri 
41,32,56, alle lui 413256. 

Ca sa se faca proba, se adauge la ultimulu 
restu 1092, patratulu celloru 642 unimi obţinute 
la radecina; summa fiendu ecuale cu 413256 că¬ 
rui s’a cautatu radecina patrata, este prea proba¬ 
bile ca nu s’au comissu errori de calculu. 

Observatiunea I.—Candu numerulu decimi- 
loru unuia din resturi este mai micu decatu îndou- 
itulu numerului obtinutu la radecina, partea între- 
ga a cuotului primului numeru prin allu douilea fi¬ 
endu nulla, cifra correspundetoria a radecinei este 
O nulla; ca-ci acesta parte întrega nu este neci o 
data mai mica decatu cifra correspundetoria a ra- 
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decinei. Candu acesta parte întrega trece preste 
9, nu trebue cu tdte acestea sa se probedie decatu 
cifra 9, care pote fi chiaru prea mare. 

Observatiunea 2. —Candu, dupo ce s’a co- 
borîtu ultima din despărţirile lui N, se va fi af- 
flatu cifra unimiloru lui VTf, ultimulu restu R ce 
se va obţine va fi ecuale cu escessulu lui N assu- 
pra pătratului numerului întregu E obtinutu la ra- 
decina. Prin urmare, candu R va fi nulla, nume- 
rulu E obtinutu la radecina va esprime radecina 
patrata essacta a lui N. Candu R nu va fi nulla, 
numerulu E obtinutu la radecina va esprime par¬ 
tea întrega a VN; acesta radecina va fi incom- 
mensurabile. 

Observatiunea 3. —Ca sa se faca proba, se 
adauge la ultimulu restu R patratulu numerului în¬ 
tregu E obtinutu la radecina; summa cata sa fia 
ecuale cu N. Pre lînga acesta, ca numerulu E sa 
fia radecina patrata a cellui mai mare patratu cu- 
prinsu în N, trebue ca ultimulu restu R sa fia mai 
micu decatu 2E-f-l. 

Considerandu aceste observatiuni, se va affla: 

^7817616=2796, ^492804=702, V 49112064 
=7008; 

se va vedea ca partea întrega a V 7817963 este 
2796, si a V 49115076 este 7008. 


www.dacoromanica.ro 


» 







— 228 — 


III. Despre patratulu si radecina patrata a 
fractiuniloru si a numereloru decimali. 

209. Patratulu unei fracţiuni se pote ol tine 
ridicandu în parte pe numeratoru si pe numitorii 
la patratu. 

A cin /J»\ 2 ?! 

ASla > f b J -bXb—bXb—b J * 

210. Ca sa se affle radecina patrata a unei 
fracţiuni, se pote estrage în parte radecina patra¬ 
ta a numeratorului si a numitorului. 

Cuotulu espressiunei VT prin V^b fiendu \ r ~£, 
resulta ca —bl, 

_ » b_ _ _ 

Asia: V"ie—biî — * vU»—b± 8 — 

Vîs — 5 ’ 25 — Vi!,— 5- 

Radecina patrata a lui 48 fiendu incommen- 
surabile, urmedia ca radecina patrata a | f este in- 
commensurabile. 

211. Cautarea radecinei patrate a unei frac¬ 
ţiuni se pote reduce la a calcula radecina patrata 
a unui singura numeru. 

Ca-ci vjl—vjîb—b*î—ibl 1 

Badccina patrata a unei fracţiuni este dero 
ecuale cu radecina patrata a produssului celloru 
doui termeni ai acestei fracţiuni, divisa prin nu¬ 
mitorii. 

Asia: '-ULL. 

Yalorea lui vjieT fiendu incommcnsurabilc, 
prin urinare si radecina patrata a --f este incommen- 
surabile. 
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212. Ca sa se calculedie radecina patrata a 
unui numeru compusu din unu întregu si din o 
fracţiune, se adauge mai anteiu întregulu la frac¬ 
ţiune, si pre urma se estrage radecina patrata a 
numerului fractionaru care resulta. 

Spre essemplu: VJ 5 Î—vjo— 

213. Ca sa se obţină patratulu unui numeru 
decimale N, este destullu a forma patratulu nume¬ 
ralul întregu care resulta din supressiunea virgulei 
în N, si de a separa pe urma dela drept a acestui 
patratu unu înclouitu numeru de decimali cuprinsa 
în N. 

Din acesta se deduce ca patratulu unui nu¬ 
meru decimale cuprinde totu-de-una unu numeru 
păru de decimali. 

Cu modulu acestu-a se affla, ca pătratele nu- 
mereloru 6,49 si 0,0649 sunt 42,1201 si 0,00421201. 

214. Spre a reveni dela patratulu N allu 
unui numeru decimale la radecina sea patrata, 
este destidlu a calcula radecina patrata a nume- 
ndui întregu care resulta din supressiunea virgu¬ 
lei în JV, si de a separa pre urma dela drepta 
acestei ultime radecine jumătate din numerulu de- 
cimaliloru lui N. 

In adeveru, se presuppune ca N este patra¬ 
tulu unui numeru decimale; N cuprinde dero unu 
numeru păru 2 “ de decimali; si desemnandu prin 
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a numerulu întregu care resulta din supressiunea 
virgulei în N, avemu: 

N~—1/V—1 / »" —SL 

1^0*11) 1 o*n ion" 

Dero, sJn este presuppusa commensurabile; 
vjă trebue dero sa fia commensurabile; dero ra- 
decina patrata a numerului întregu a nu va putea 
fi o fracţiune; l/ă va fi dero unu numeru întregu. 
Pre lingă acesta, se va obţine nJn dividindu 'slă 
prin 10 n , cea-ce revine a separa n decimali dela 
drepta vja. Acesta demonstredia principiulu e- 
nuntiatu. 

Essemplulu I. fia se calculedie radecina pa¬ 
trata a lui 42,1201. 

Se cauta mai anteiu radecina patrata a nume¬ 
rului întregu 421201, care se obţine suprimeudu 
virgula în numerulu datu; acesta radecina este 649. 
Patratulu datu 42,1201 avendu patru decimali, ra¬ 
decina sea trebue sa aiba doue; prin urmare se 
separa doue decimali dela drepta lui 649; resul- 
tatulu 6,49 este radecina patrata essacta a lui 
42,1201. 


Damu totu preste acellu-asi resultatu, tran- 
sformandu mai auteiu pe 42,1201 în fracţiune or- 
dinaria. 

Asia: 

- 6,49. 

Essemplulu II. Sa se calculedie radecina pa- 
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trata a lui 0,00421201. Acesta radecina se affla 
ca este 0,0649. 

IV. Methodulu de a calcula radecina patrata 
a unui numeru (fia întregu, fia decimale seu 
fractionaru) cu o approssimatiune data. 

215. Ca sa se determine cea mai mica va- 
lore întrega appropiata de radecina patrata a u- 
nui numeru ore-care N mai mare decatu unimea, 
este destullu a calcula cea mai mica valore întrega 
appropiata de radecina patrata a pârtii întregi cu¬ 
prinsa în N. 

Asia, ca sa se obţină cea mai mica valore 
întrega appropiata a 1/45,236, este destullu a lua 
partea întrega 6 a 1/45. In adeveru, fiendu-ca 6 
este partea întrega a 1/45, suntemu şicuri ca 45 
cade între 6 2 si 7 2 ; dero, 45 si 7 2 differescu cellu 
pucinu cu o unime; 45-f0,236 seu 45,236 este 
assemenea cuprinsu între 6 2 si 7 2 ; 1/45,236 cade 
dero între 6 si 7; cea mai mica valore întrega 
appropiata de 1/45^36 este dero 6. 

Prin unu assemenea cuventu, ca sa se affle 
cea mai mica valore întrega appropiata a 1/4 65 ^ 
se cauta partea întrega 423 a cuotului lui 4655 
prin 11; partea întrega a ^423, care este 20, es- 
prime cea mai mica valore întrega appropiata a 
radecinei cautate. 

216. Ca\MtW<deMwrrmi&mb patrata a u- 
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nui numeru ore-care N cu mai pucinu decatu j, 
este destullu a calcula cea mai mica valore întrega 
appropiata A de l/NF 1 , si de a divide pre A prin P. 

In adeveru, va sa dica a affla doue numere 
a caroru differintia sa fia ^ si cari sa cuprindă 
1/N. Dero, se vede cu facilitate caVNil V^lr— 
—,r : ; pre lingă acesta, cea mai mica valore întrega 
appropiata de VNP 2 fiendu A, suntemu şicuri ca 
YNP 1 cade între A si A-j-1; —seu Yn este 
dero cuprinsu între celle doue numere A, £± l , a 
caroru differintia este ij-A esprime dero Yn cu 
mai pucinu decatu A. 

Essemplulu I, Sa se calculedie radecina pă¬ 
trat a a lui 57 cu trei decimali , adeca cu mai pu¬ 
cinu decatu din unime. 

In acestu casu, Pzz 1000, NP 2 —57X1000 2 
~57000000. 

Se cauta mai anteiu cea mai mica valore în¬ 
trega appropiata a Y57000000 care este 7549; ra¬ 
decina cautata este 7,549. 

Se vede ca spre a calcula radecina patrata a 
unui numeru întregu E cu n decimali, adeca cu 
mai pucinu decatu j 1 ^, este destullu a pune 2n 
nulle la drepta lui E; de a calcula cea mai mica 
valore întrega appropiata A a radecinei patrate a 
numerului asia formatu, si de a separa n decimali 
dela drepta lui A. 

Essemplulu IE Sa se determine radecina pa- 
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trata a lui 2,5 cu doue decimali, adeca cu mai 
pucinu decatu din unime. 

Avemu: p“100, NP 2 “2,5X10000=25000. 

Se cauta cea mai mica valore întrega appro- 
piata a Y 25000 , care este 158; radecina cautata 
este 1,58. 

Essemplulu III. Sa se calculedie radecina 
pati ala a lui 0,0042853 cu trei decimali, adeca 
cu mai pucinu decatu ŢTy 1 Tyo din unime. 

Avemu: Pz=1000,NP 2 =0,0042853X.1000000 
“4285,3. 

Se cauta cea mai mica valore întrega appro- 
piata a V4285,3 care este 65; radecina cautata es¬ 
te 0,065. 

Ingeneralu, ca sa se calculedie radecina pa- 
trata a unui numeru decimale cu n decimali, a- 
deca cu mai pucinu decatu T \j n , se multiplica mai 
anteiu acestu numeru prin patratulu IO 2 " allu lui 
10 n ) pre urma se iea cea mai mica valore întrega 
appropiata A, a radecinei patrate a produssului, 
si se separa n decimali dela drepta lui A. 

Essemplulu IV. Sa se calculedie radecina pa- 
trata a cu trei decimali, adeca cu mai pucinu 
decatu j dxn unvtne. 

Avemu: PrrlOOO, KP 2 ~ 1 s o o eu» o o o _ 
16363636,3 etc. 

Se cauta cea mai mica valore întrega apprcn 
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piaţa a Y16363636 , care este 4045; radecina ce¬ 
ruta este 4,045. 

Ingeneralu, ca sa se calculedie radecina pa- 
trata a unei fracţiuni * cu n decimali, adeca cu 
mai pucinu decatu se multiplica mai antău 
numeratorulu a prin patratulu 10allu lui 10 n , 
cea-ce revine a pune 2n nulle la drepta lui a; se 
calculedia cea mai mica valore întrega appropiata 
A de V a 1 b ° 2n ; si separandu n decimali dela drepta 
lui A, resultatulu esprime radecina ceruta. 

Essemplulu V. Sa se calculedie radecina pa- 
trata a 1 4° cu mai pucinu decatu ■f l . 

Fracţiunea putendu fi considerata ca cuo- 
tulu divisiunei lui 1 prin y, avemu: 
p=y, Np*zr 1 4°X(y) 1l = 1 Vî O= 307,3 etc. 

Se cauta cea mai mica valore întrega appro¬ 
piata a Y307, care este 17; se divide 17 prin 
resultatulu esprime radecina ceruta. 

217. Spre a ne appropia jpre catu se pote 
de radecina patrata a unui numeru (întregu, frac- 
tionaru, seu decimale) ne conservandu decatu unu 
numeru determinatu de decimali, se calculedia o 
decimale mai multu la radecina, si pre urma se 
suprime acesta decimale. 

Asia, ca sa ne appropiamu pre catu se pote 
de Yo,421387, ne conservandu decatu doue decimali, 
se calculedia acesta radecina cu trei decimali, cea- 
ce da 0,649; w 4 v ^^g V ^ n ^^ş decimale, se 
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vede ca radecina cautata este 0,65 cu mai pucinu 
decatu una din o miia din unime. 

218. Sa aretamu cate-va proprietari alle pa- 
trateloru numereloru. 

1. Patratulu unui numeru întregu compusu 
din decimi si unimi fiendu formatu: din patratulu 
decimiloru (care esprime sutimi), din îndouitulu 
decimiloru multiplicatu prin unimi (care esprime 
decimi), si din patratulu cifrei unimiloru, resulta 
ca prima cifra dela drepta pătratului unui numeru 
întregu nu pote fi decatu una din cifrele 0, 1, 4, 
5, 6, 9, cari termina pătratele 1, 4, 9, 16, 25, 
36, 49, 64, 81, 100, alle numereloru 1, 2, 3, 4, 
5, 6, 7, 8, 9, 10. 

Prin urmare, numerele terminate la drepta prin 
una din cifrele 2, 3, 7, 8, nu sunt neci-o-data 
patrate. 

2. Candu cifra unimiloru unui numeru în¬ 
tregu N este 5, celle doue d’anteiu cifre dela dre¬ 
pta pătratului lui N pretiuescu 25. 

Ca-ci N fiendu formatu din a decimi +5 u- 
nimi, avemu NzzlOa+5, care da: 

N 2 rzl00a î +100a+25=(a 2 + a ) sutimi+25. 

3. Candu unu numeru este terminatu la 

drepta prin unu numeru ore-care de nulle seu de 
decimali, patratulu seu este terminatu prin îndoui¬ 
tulu acestui numeru de nulle seu de decimali. Prin 
urmare unu tmVffîJi a cM. M unu numeru 
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imparu de nulle seu de decimali, nu este neci-o- 
data unu patratu. 

Asia, de si 25 este unu patratu, numerele 
250, 25000, 2,5 si 0,025, nu sunt patrate. 

V. Methodulu prescurtaţii pentru estragerea 
radecinei patrate a unui numeru întregu. 

218. Tote caşurile ce presinta estragerea ra- 
decineloru patrate se reducu, precumu s’a vediutu, 
la estragerea radecinei patrate a unui numeru în¬ 
tregu. Acesta ultima operaţiune se pote essecuta 
prin unu methodu mai espeditivu decatu cellu-ce 
s’a aretatu mai înainte. 

Principiu.— Dupo ce s’au determinata mai multu 
de jumătate din cifrele radecinei patrate a unui 
numeru întregu, se potu affla celle-alte cifre prin 
o singura divisiune. 

Fia N unu numeru întregu. Sa presuppu- 
nemu ca partea întrega a Vn are 2n-\-l seu unu 
mai mare numeru de cifre, ca celle d’anteiu s’au 
determinatu prin metliodulu usitatu seu altu-feliu, 
si nu mai remanu decatu n cifre de afflatu. Fia 
a numerulu formatu de cifrele cunnoscute alle VN 
urm atu de n nulle, si x numerulu îngeneralu in- 
connnensurabile care trebue sa se adauge la a spre 
g avea valorea essacta a \N. Vomu avea: 

N=(a-)-\) 2 =a 2 -)-2av-|-x 2, 

deci ^Xw^w.cîhcoîomanica.ro 
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\umerulu a se presuppune cunnoscutu, pre¬ 
curmi si differintia N—a 2 pre care o vomu înse¬ 
mna prin R. 

Asia, da: 2ax-{-x 5 =R; 
de unde dividindu prin 2a , 

x +£=£ 

seu 

Fia q cuotulu si r restulu divisiunei lui R 
prin 2a\ ecualitatea precedinte devine: 

(1) x=q+;_£ 

Partea înti'ega a lui x neavendu decatu n ci¬ 
fre, x este mai micu decatu 10°, prin urmare, x~ 
este mai micu decatu 10 2n ; dero, dupo ipotesa, a 
conţine cellu pucinu 2n-\-l cifre, deci «X-2 este 
mai mare decatu 10 2n . De aci resulta ca fracţiu¬ 
nea 1 este mai mica decatu unimea: totu asseme- 

2a 1 

nea este si fracţiunea i; prin urmare, errorea com- 
missa luandu pe: 

X—q, 

deca essiste, va fi mai mica decatu o unime. 

Deca este x>q, ecualitatea (1) areta ca r>x?, 
si ca a fortiori, r>q-, 

Deca este x—q, ecualitatea (1) areta ca r= 
x 2 , si ca prin urmare, r—q\ 

Deca este x<q, ecualitatea (1) areta ca r< 
x 2 , si ca a fortiori, r-^q 2 . 

De aci urmedia ca: 
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1. Deca r>q 2 , a-f-q va fi valorea lui Vn, 
cu mai pucinu decatu^o uuime prin defectu; 

2. Deca r—q 2 a—{—q va fi valorea essacta 
a VN; 

3. Deca r<q®, a-f-q va fi valorea lui Yn, 
cu mai pucinu decatu o unime prin escessu; prin 
urmare a-f-q—1 va fi valorea cu mai pucinu de¬ 
catu o unime prin defectu. 

219. Se pote affla cu facilitate, în primulu 
si allu treilea casu, escessulq lui N assupra cellui 
mai mare patratu întregu care se cuprinde într’en- 
sulu. Avemu în adeveru: 

N—a’~2aq-f-r, 
seu 

(2) N~a*-J-2aq-f-r. 

Stabilindu acesta, fia mai anteiu r>q Q ; cellu 
mai mare patratu întregu cnprinsu în N este (a-f- 
q) 2 , si avemu: 

(a+q) 5 —a 2 —f-2aq—f-q 2 . 

Scadindu acesta ecualitate din ecualitatea (2), 
da: 

N— (a-f-q) 2 —r—q a . 

Sa presuppunemu, în secundulu casu, r<;q 3 ; 
cellu mai mare patratu întregu cuprinsu în N este 
a-f-q—1; si avemu: 

(a-f-q—1) s zz(a-)-q) 2 -—2(a—f-q)-f-1, 

=a 2 -f-2aq-f-q 2 —2(a-f-q)-f-l. 
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Scadindu acesta ecualitate din ecualitatea (1), 
da: 

N—(a-f-q—l) 2 =2(a-f-q)—(q 2 —r—1). 

220. Avendu de basa operaţiunile precedinti, 
spre a estrage radecina patrata a unui întregii N 
care are unu mare numeru de cifre, se voru de¬ 
termina celle trei d’anteiu cifre alle radecinei prin 
methodulu usitatu. Methodulu prescurtatu va face 
pre urma sa pe cunnosca celle doue urmatorie. 
Cunnoscendu cinci cifre, methodulu prescurtatu va 
face sa se cunnosca celle patru urmatorie, si asia 
mai departe. 

Essemplu. Se cere a calcula V 3 cu optu de¬ 
cimali. Trebue sa se estraga cu mai pucinu de- 
catu o unime radecina patrata a lui 3X10' 6 . Sa 
determinamu celle trei d’anteiu cifre alle acestei 
radecine: 

3 173 

200 27 343 

1100 
71 

Facendu pe N=300000000, a=17300, a- 
vemu: 

N—a'=710000 

Sa dividemu pre 710000 prin 2X17300= 
34600, 

710000 34600 
18000 20 
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vomu avea: 

qzs20 si r=18000, 

pe urma 

q 2 —400 si r—q 2 =17600; 
deci 17320 este radecina lui N cu mai pucinu de- 
catu o unime prin defectu, si escessulu lui N as- 
supra pătratului lui 17320 este 17600. 

Facendu pe N=30000000000000000, 
a—173200000, 

avemu: 

N—a 5 = 1760000000000. 

Sa dividemu acestu numeruprin 2X173200000 
—346400000, 

1760000000000 346400000 
2800000000 5080 
288000000 

Vomu avea încă: 

q=5080 si r=288000000, 

pe urma 

q , =25806400 si r—q—262193600; 
deci 173205080 este valorea lui V3X10 16 cu mai 
pucinu decatu o unime prin defectu, si restulu o- 
peratiunei usitate va fi 262193600. Asia-dero a- 
vemu, cu mai pucinu decatu j 1 ^., 

V3 =1,73205080. 
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CAPITULULU ]X. 

\, Theoria radecinei cubice. 

221. Cubulu Seu a treia putere a unuinu- 
meru se chiama produssulu acestui numeru prin 
sine însusi de trei ori ca fadore. 

Asia cubulu lui 7 este 7 3 =7X7X7=343. 

222 . Radecina cubica a unui numeru se chia¬ 
ma numerulu care ridicatu la cubw reproduce nu- 
merulu propusu. 

Asia, radecina cubica a lui 343 este 7. 

Ca sa se are te radecina cubica a unui nu¬ 
meru, se pune acestu numeru sub semnulu V- A- 
sia, W areta radecina cubica a lui 8; si espres- 
siunea V 5 areta radecina cubica a £r. f. 

7 * 

Din aceste definitiuni urmedia ca: 

AXAXA=A 3 , si ca VAXVĂXVĂ—A, 
fia veri-care numerulu însemnatu prin A. De aci 
se deduce ca cubulu lui Vă, represintatu prin 
(VĂ) 3 , este A, ca-ci: 

(Vă) 3 =Văx Va xVĂ=a. 

Ca sa se arete cubulu unei cantitati, acesta 
cantitate se pune în parentesa, si se pune cifra 3 
la drepta parentesei ce-va mai susu. 

Asia, (|) 3 represinta cubulu fr. £; fia-care din 
espressiunile (2f) 3 , (2-f-|) 3 , areta cubulu summei 
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Y allu nuraereloru 2,f. Ingeneralu, espressiunea 
(a-f-b) 3 însemnedia cubulu summei nuraereloru a, b, 

223. Candu se cunnosce patratulu a 3 allu 
unui numeru ore-care a, ca sa se deducă din tr’en- 
sulu cubulu a 3 allu lui a, este destullu a multi¬ 
plica pe a 1 prin a. 

II. Despre radecina cubica a numereloru 
întregi. 

224. Candu radecina cubica a unui numeru 
întregu cade între doue numere întregi consecutive , 
acesta radecina este necommensurabile. 

Acestu principiu se demonstredia dupo raţio¬ 
namentele applicate la estragerea radecineloru pă¬ 
trate. 

225. Cuburile numereloru 1, 10, 100, 1000, 
etc., fiendu 1,1000, 1000000, 1000000000, etc., nu¬ 
merele Cuprinse între 1 si 1000, între 1000 si 
1000000 , între 1000000 si 1000000000, etc., au 
radecinele loru cubice cuprinse între 1 si 10, în¬ 
tre 10 si 100, între 100 si 1000, etc. 

Prin urmare; candu unu numeru întregu nu 
are mai multu decatu trei cifre, partea intrega a 
radecinei selle cubice n’are decatu o singura cifra-, 
candu mu numeru are 4, 5 seu 6 cifre, partea 
întrega a radecinei selle cubice are doue cifre; candu 
unu numeru întregu -are 7, 8 seu 9 cifre , partea 
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tntrega a rădecinei selle cubice are trei cifre; si 
asia mai departe. 

226. Cuburile numereloru de o singura cifra 
fiendu mai mici decatu IO 3 seu decatu 1000, dela 
aceste cuburi revenimu la radeciuele loru cubice 
întrebuintiandu tabella urmatoria: 

Eadecine cubice , 1,2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10. 

Cuburi, 1,8, 27, 64,125, 216,343, 512, 729,1000. 

Acesta tabella pote servi si ca sa se deter¬ 
mine radecina cubica a cellui mai mare cubu cu- 
prinsu în unu numeru mai micu decatu 100. 

Spre essemplu, ca sa se affle radecina cubica 
a cellui mai mare cubu cuprinsu în 239, se cauta 
în secunda linia a tabellei celle doue cuburi con¬ 
secutive cari cuprindu pe 239; se vede ca 239 ca¬ 
de între cuburile 216, 343, alle numereloru 6 si 
7; radecina cubica a lui 239 cade dero între 6 si 
7; se di ce prin acestu cuventu ca cellu mai mare 
cubu cuprinsu în 239 este 216, si ca radecina 
cubica a cellui mai mare cubu cuprinsu în 239 
este 6. Partea întrega, seu cea mai mica valore 
întrega appropiata de radecina cubica a lui 239, 
este 6. 

227. Ca sa se affle procederea care va servi 
sa'se estraga radecina cubica a unui numeru în- 
tregu N mai mare decatu 100, se va cauta mai 
anteiu cumu întră părţile rădecinei în compunerea 
cubului. 
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YerirCare sa fia radecina cubica E a lui N, 
ea se pote presuppune descompusa în doue parti 
a, b, precumu: Erza+S. Cubulu N allu lui a-\-b, 
se va obţine, multiplicandu patratulu lui a-\-b ca¬ 
re este a‘ l -\-2ab-\-b' 1 prin a-\-b. 

Operaţiunea se dispune, precumu urmedia: 

(a+b) 3 =(a+blX(a+b)X(a+b)z:fa-fb) î X 

(a+b) n (a'*+2 ab-f b 2 )X (a+b), 

seu a^+Sab-fb® 

a-f-b 

a 3 —J-2a 2 b-)—ab 2 
H-a , b-f-2ab , +b 3 
a 3 -(-3a 2 b+3ab ? ~b 3 . 

Cubulu unei summe formata din doue parii 
este dero compusu: din cubulu primei parti, din 
de trei ori patratulu primei parti multiplicata prin 
secunda, din de trei ori prima parte multiplicata 
prin patratulu ses mdei parti, si din cubulu secun¬ 
dei parti. 

228. Acestu ultirnu principiu ne face sa ve- 
demu ca cubulu u iui numeru intregu compusu din 
decimi si din unimi cuprinde patru parti, adeca: 
cubulu decimiloru, le trei ori patratulu decimiloru 
prin unimi, de trei ori decimile prin patratulu u- 
nimiloru, si cubul i unimiloru. 

Aceste patru parti esprinju miie, sutimi, de¬ 
cimi si unimi. 

Asia. cubulu lui 64 este compusu: din cubulu 
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216 miie allu celloru 6 decimi alle lui 64, din de 
trei ori patratulu 36 sutimi allu celloru 6 decimi 
multiplicatu prin celle 4 unimi seu allu Jui 432 
sutimi, din de trei ori celle 6 decimi multiplicate 
prin patratulu celloru 4 unimi seu allu lui 288 
decimi, si înfine din cubulu 64 allu celloru 4 u- 
nimi. Summa 262144 a acestoru patru parti es- 
prime cubulu lui 64. 

229. Principiele precedinti ne dau mediu-lor 
culu de a calcula radecina cubica R a unui numeru 
întregu ore-care N. 

Essemplulu I. Sa se calculedie radecina E 
a lui 262144. 

Calcululu se dispune în modulu urmatoriu: 

262,144 64 

216 io800:r3x60 2 

461,44 4 

46144 432O0=:3XG0 2 X4 

0 2880=:3X60X4 Î 

64~4 J 
46144. 

Numerulu 262144 avendu sesse cifre, resulta 
ca partea întrega a V262144 va avea doue cifre 
a, b, cari voru represinta respectivu decimi si u- 
nimi. 

Ca sa se determine cifra a, a decimiloru lui 
V262144, se presuppune ca acesta radecina^cu- 

bica este descompusa in a decimi plus în o canti 
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tate r mai mica decatu 10. De unde resulta, ca 
cubulu 262144 allu lui R ta fi formatu: din cu- 
bulu lui a decimi, din de trei ori patratulu lui a 
decimi multiplicatu prin r, din de trei ori a deci¬ 
mi multiplicate prin r*, si din cubulu lui r. Dero, 
cubulu celloru a decimi fiendu a 3 miia, nu se Ta 
putea affla decatu în celle 262 miie alle lui 
262144; aceste miie se separa prin o virgula pusa 
la drepta loru; asia încatu 262144 se affla divisu 
în doue despărţiri 262 si 144. 

Cellu mai mare cubu care se cuprinde în pri¬ 
ma despărţire 262 miie, este 216 a cărui radeci- 
na cubica este 6; acesta radecina esprime cifra a 
a decimiloru lui R; R fiendu compusu din 6 de¬ 
cimi plus din of cantitate r mai mica decatu 10. 

Cunnoscendu cifra 6 a decimiloru lui R, ca 
sa se affle cifra b a unimiloru lui R, se observa 

râ R fiendu ecuale cu 6 decimi-f-r, cubulu 262144 

allu lui R va fi compusu: din cubulu celloru 6 
decimi alle lui R, care pretiuesce 216 miie, din de 
trei ori patratulu celloru 6 decimi multiplicatu prin 
r, din de trei ori 6 decimi multiplicate pnn r\ 

si din cubulu r 3 allu lui r. Frin urmare, decase 

scote 216 miie din 262144, restulu 46144 nu va 
mai cuprinde decatu de trei ori patratulu celloru 
6 decimi alle lui R multiplicatu prin r, de trei ori 
celle 6 decimi multiplicate prin r\ si cubulu Iui r. 

Adiungemu mai simplu. la acellu-asi restu 

www.dacoromanica.ro 


— 347 — 


46144 scotindu pe 6 3 seu 216 din prima despăr¬ 
ţire 262, puindu secunda despărţire 144 la drepta 
resultatului 46. 

Dero, de trei ori patratulu celloru 6 decimi 
pretiuesce 108 sutimi. Restulu 46144 este dero 
ecuale cu 

108 sutimi de trei ori 6 decimi Xr 2 +r 3 , 

Dero, secunda parte r a lui R nu va putea 
fi mai mica decatu cifra b a unimiloru lui R; celle 
461 sutimi alle restului 46144 cuprindu dero pro- 
dussulu lui 108 sutimi prin b. Asia, dividindu pe 
461 prin 108 (intreitulu patratu allu cifrei 6 a 
decimiloru lui R), celle 4 uuimi alle cuotului voru 
esprime cifra b a unimiloru lui R, seu o cifra prea 
mare, insa neci o data o cifra prea mica.j 

Ca sa se probedie 4, se pote scote 64 3 din 
262144; restulu nulla areta ca 64 este radecina 
cubica essacta a lui 262144. 

Dero, restulu 46144 fiendu ecuale cu 262144 
—60 3 , amu adjunsu la aeellu-asi resultatu sca- 
dindu din 46144, summa celloru trei ultime parti 
(432 sutimi, 288 decimi, 64 unimi) alle cubului 
lui 6 0-f4. 

230. Ca sa se estraga radecina cubica a ţi¬ 
nui numeru întregu cu o unime apprope, se divide 
în despărţiri de cate trei cifre, plecandu dela dre¬ 
pta spre stînga, asia încatu ultima despărţire dela 

stingă pote aven una seu doue cifre. Numerub 
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despartiriloru obţinute areta numerulu cifreloru ra- 
decinei. Prima cifra a radecinei se obţine, estra- 
gendu radecina cubica a cellui mai mare cubu în- 
tregu cuprinsu în ultima despărţire dela stîvqa. 
Cubulu acestei cifre se scade totu din acesta des¬ 
părţire, si lingă restu se cobora despărţirea urma- 
toria: se separa sutimile din împreunarea obţinu¬ 
tă. Dividindu aceste sutimi prin întreitulu patratu 
allu primei cifre a radacinei, da a doua cifra a 
radecinei seu o cifra prea mare. Spre a o pro¬ 
ba, se pote opeia precumu s’a aretatu; seu se ri¬ 
dica la cubu numerulu formatu de celle doue d’an- 
teiu cifre alle radecinei, si se vede deca acestu 
cubu se pote scadea din împreunarea celloru doue 
d'anteiu despărţiri dela stingă numenului propusu. 
Deca scăderea este possibile, cifra probata este es- 
sacta; deca nu, se micsioredia cu o unime, si pro¬ 
ba se începe din nou. Lînga allu douilea restu 
obtinutu, se cobora a treia despărţire: din împre¬ 
unarea obtinuta se separa sutimile, si se dividu 
prin întreitulu patratu allu numenului scrissu la 
radecina; se affla a treia cifra a acestei radecine 
care se probedia ca mai înainte. Totu assemenea 
se continua pene candu s’a coborîtu ultima despăr¬ 
ţire. 

231. Essemplulu II. Sa se estraga rade¬ 
cina cubica a lui 273359. 
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Raţionamentele întrebuintiatc în primuln es- 
semplu conducu la calculele urmi torie: 

273,359 64 

216 6 J xd=l 8 


573,59 

Proba cifrei 5 Pro a cifrei 4 

46144 

54000 

4.200 

11215 

4500 

-880 


125 

64 


58625 

4 144. 


Se affla ca partea înt ’ega a V27j>359 este 64 
si secundulu restu este 11215. A estu ultimu restu 
espriine escessulu lui 273359 assipra cubului nu- 
merul ii 64 ob inutu la rad cina • ca-ci calculele 
cari au condussu la restulu 1121 j, revinu a scă¬ 
dea d'n 273359 summa celloru patru parti cari 
tompunu cubulu lui 64. 

Radecina cubica R este dero cuprinsa între 
64 si 65; numerulu 64 obtinutu la radecina es- 
p ime dero radecina cubica a cellui maî mare cubu 
ciprinsu în 273359. 

Lss mplulu III. Sa se estraga radecina cu¬ 
bica a hi 273359449. 

Calcululu se operedia în modulu urmatoriu: 
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273,359,449 

216 

573,59 

46144 

112154,49 

11215449 

0 


649 

6 î X3=108 

Proba cifrei S Proba cifrei 4 

54000 43200 

4500 2880 

125 64 

58625 46144 


64 2 X3=12288 

Proba cifrei 9. 

11059200 

155520 

729 

11215449. 


Numerulu 273359449 avendu 9 cifre, partea 
întrega a radecinei cubice R a lui 273359449 va 
avea trei cifre «, i, c, cari voru represinta res- 
pectivu sutimi, decimi si unimi. Prin urmare se 
pote pre uppune ca acesta pai te întrega es e des- 
compu a în unu numeru de decimi espre su prin 
celle donc d’anteiu cifie a, b alle lui R, plus în 
unu numeru c de unimi mai micu decatu 10. 

Ca sa se calculedie radecina cubica R a lui 
273359449, se divide m despărţiri de cate trei ci¬ 
fre plecandu dela drepta spre stingă. Ca sa se 
affle prima cifra dela stingă lui R, adeca cifra su- 
timiloru, se cauta radecina cubica a cellui mai ma¬ 
re cubu cuprinsu în prima despărţire 273. care 
este cifra ceruta 6. Ca sa se calculedie secunda 
cifra a lui R, se scote din prima despaitire 273, 
cubulu 216 allu primei cifre 6 a lui R; la drepta 
restului 57, se cobora secunda despărţire 359, ca¬ 
re da primulu restu 57359; se separa celle 573 
sutimi allş lui 57359; se divide 573 prin de 3 ori 

6 a seu prin 108; celle 5 unimi alle cuotului es- 
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pr ; mu a doua cifra cautata, seu o cifra prea ma- 
îe. Ca sa se probedie 5, se fonnedia celle trei 
parti din urma alle cubului lui 65 cari sunt 54000, 
4500 si 125; summa loru 58625 fiendu mai mare 
decatu primulu restu 57359, cifra 5 este prea ma¬ 
re. Ca sa se probedie 4, se formedia celle trei 
parti din urma (43200, 2880, 64) alle cubului lui 
60—(-4; summa loru 46144 fiendu mai mica decatu 
secundulu restu, a doua cifra a lui R este 4. 

Ca sa se affle a treia cifra a lui R, se scote 
46144 din primulu restu 57359, si la drepta re- 
sultatului 11215 se cobora a treia despărţire 449 
care da 11215449, dela care se separa celle 
112154 sutimi, puindu o virgula la drepta loru. 
Se divide 112154 prin de trei ori patratulu cel- 
loru 64 decimi obţinute la radecina, seu prin 
12288; celle 9 unimi alle cuotului esprimu cifra 
cau ata seu o cifra prea mare. Ca sa se probedie 
9, se formedia celle trei parti din urna alle cu¬ 
bului lui 640-{-9, cari sunt 11059200, 155520, 
729; sunma loru se scade din secundulu restu; 
resultatulu 0 allu acestei scăderi esprimendu es- 
Cessulu lui 273359449 assupra lui 649 3 , se vede 
ca 273359449 este ecuale cu 649 3 ; asia tncatu 
619 este radecina cubica essactaalui 273359449. 

Observatiunea I.—Candu numerulu sutimi- 
loru unui restu este mai micu decatu intreitulu pa- 
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tratu allu numerului mtregu obtinutu la radeciua, 
cifra correspundetoria a radecinei este o nulla. 

Observatiunea II.—Deca dupo ce s’a cobo- 
rîtu ultima despa tire a numerului datu N, se va 
fi obtinutu cifra mimiloru Vn, ultimulu restu R 
care se va obţine vă. esprime escessulu lui N as- 
supra numerului întregu E obtinutu la radecina. 
Deca R este nulla, E va fi radecina cubica essacta 
a lui N. Deca R nu este nulla, VN va fi incom- 
mensurabile, si E va fi partea înti ega a VN. 

Observatiunea III.—Ca sa se faca proba, 
se adauge la ult'rauh restu R cubulu numerului 
întregu E obtinuf i la radecina; summa trebue sa fia 
eciale cu numeiulu N cărui s’a caii a u radecina 
cubica. Pre ling ac sta, ca E sa fia radec'na cu¬ 
bica a cellui mai mare cubu cuprin u in 1 , tr - 
bue ca ultimulu rest i R sa fia ma' n icu decatu 
3E 2 -j--3E-f-l. 

III. Despre culufu si rade ina cub'ca a rac- 
tiuniloru s'. a numereloru decimali. 

232. Cubu i ui ei fracţiuni s obţine ridi- 
candu în parte p n mieratoru si p » umitoru la 
cubu. 

Asia, {fsY- X & Xl-l b —b • 

233. Ca sa s affle radecina cub'ca a unei 
fracţiuni *, se iote estrage în parte i a dec’na cu¬ 
bica a numeratot d ii si a numitorului. 
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Ca sa se demonstredie ca principiulu enunti- 
atu este adeveratu, veri cumu va fi a, si b, mai 
anteiu se va proba, prin raţionamente analoge, ca 
cubulu lui AXB este A 3 XB 3 , si ca y'xXfB — 
V'axB’ ver i-cumu A si B. 

De aci se deduce 


YbXYI=\a- Deciţ^=Y| si ya 
b ]Tb b >b 

Acestu principiu da: 


VŢ 

a 

n 


’ Ţ2 5 z ^ ¥ T2o \ _ 5 


V 125 5 


Y 125 


Itadecina cubica a lui 7 fiendu necommensu- 
rabile, se vede ca radecina cubica a T ! 5 este ne- 
commensurabile. 

234. Este facile de a reduce cautarea rade- 
cinei cubice a unei fracţiuni, la a calcula radecina 
cubica a unui jsinguru mimeru întregu, ca-ci: 


3 3 3 



Asia, Vă— 1/5X7» — 1/245 

V ' 7 — 7 — 7 

235. Ca sa se calculedie radecina cubica a 
unui nuraeru compusu din unu întregu si din o 
fracţiune, se adauge mai anteiu întreguîu la frac- 
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tiune, si pre urma se estrage radecina cubica a 
nuraerului fractionaru care resulta diu ea. 

8 8 _ 1/125 5 

Spre essemplu, Vi 5 5 = yi 25 — — ■ 

* S V 8 2 

236. Ca sa se obţină cubulu unui numeru 
decimale N, care conţine n decimali, este destullu 
a forma cubulu numerului întregu care resulta din 
suppressiunea virgulei în N, si pe urma sa se se¬ 
pare 3n decimali dela drepta acestui ultim i cubu. 

Numerulu cifreloru decimali alle rnui cubu 
este totu-de-una unu multiplu allu lui 3. 

Cu modulu acestu-a se affla ca cuburile nu- 
mereloru 6,49 si 0,0649, 273,359449 si 
0,000273359449. 

237. Spre a reveni dela cubulu N allu u- 
■nui numeru decimale la ralecina sea cub'ca, este 
destullu a calcula raclecina cubica a minier dui în¬ 
tregu care resulta din suppr ssiunea virgulei în N, 
si de a separa pe urma atatea decimali dela dre¬ 
pta acestei radecine, cate unimi sunt in a treia 
parte a numerului d cimaliloru lui N. 

Essemplulu I. Sa se calculedie radecina cu¬ 
bica a lui 273,359449. 

Se cauta radecina [cubica a lui 273359449, 
care este 649. Cubulu 273,359449 avendu sesse 
decimali, se separa doue decimili dela diepta lui 
649: rebultatulu 6,49 esprime radecina ceruta 
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Essemplulu II. Se propune de a calcula ra- 
decina cubica a lui 0,000273359449. 

Acesta radeciua se affla ca este 0,0649. 

238. Ca sa se determine cea mai mica va¬ 
lone *ntrega appropiata de yadecina cubica a unui 
numeru ore-care N mai mare decatu unimea, este 
destullu a calcula cea mai mica valore întrega ap- 
propiata de radecina cubica a pârtii întrege cu¬ 
prinsa în numerulu datu N. 

Asia, cea mai mica valore întrega appropiata 
le V218,35 este acea-si ca si a V218; acesta es¬ 
te 6. 

239. Ca sa se obţină radecina cubica a u- 
nui numeru ore-care A a mai pucinu decatu p, 
este d s dlu a calcula c a mai m’ca valore într - 
ga appropiata A de radecina cub'ca a lui Np 3 , 
si pre urma sa se divtda A j rin p. 

''ssemplulu I. Sa se calculed'e radecina cu¬ 
bica a lui 8755, cu doue decimali, adeca cu mai 
pucinu decatu una clin 100 din unime. 

In acestu casu, ^“100, N^—8755000000 

Se cauta cama mica valore întrega appio- 
piata de radecina cubica a lui 8755000000, care 
este 2061; radecina cubica ceruta e te 20,61. 

Se vede ca spre a calcula radecina cubica a 
unui numeru întregu N, cu n decimali, adeca cu 
mai pucinu decatu este destullu a pune 3n 

nulle la drepta lui N; de a calcula cea mai mica 
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valore întrega appropiata A de radecina cubica a 
numerului propusu, si de a separa n decimali de- 
la drepta lui A. 

Essemplulu II. Sa se determine radecina cu¬ 
bica a lui 12,5 di doue decimali, adeca cu mai 
putinii decatu una din 100 din unime. 

Avemu: j>= 100, Np 3 = 12500000. 

Se cauta'cea mai mica valore întrega appro¬ 
piata de V12500000, 

care este 232, radecina ceruta este 2,32. 

Essemplulu III. Sa se calculedie radecina 
cubica a lui 0,0000127554 cu trei decimali, a- 
deca cu mai putina decatu una din 1000 din u- 
nime. 

Avemu: 

p=1000, Np 3 =0,0000127554X1000000000 = 
12755,4. 

Se cauta cea mai mica valore întrega appro¬ 
piata de V12755Ă, care este 23; radecina ceruta 
este 0,023. 

Ingeneralu, ca sa se calculedie radecina cu¬ 
bica a unui numeru decimale cu n decimali, a- 
deca cu mai pucinu decatu j 1 ^, se multiplica N 
prin cubulu I0 3n allu lui 10"; se iea cea mai mica 
valore întrega appropiata A de radecina cubica a 
produssului, si se separa n decimali dela drepta 
lui A. 
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Essemplulu IV. Sa se i alculeâie radecina 
cubica a \\ cu doue decimali, adeca cu mai pu- 
cinu decatu una din 100 din urime. 

Avemu: H X100 3 ~ 71 oooooo-- 

3227272, etc. 

Se cauta cea mai mica vaiere întrega appro- 
piata de V3227272, care este 147; se divide 147 
prin 100; cuotulu 1,47 esprime radecina ceruta. 

Essemplulu V. Sa se calculedie radecina cu¬ 
bica a 2 ° 4 ° 3 cu mai pucinu decatu j 7 0 . 

Avemu: p= 1 7 °, Np^ 20 1 ° 8 3 7 ° 2 00 1459, etc. 

Se determina cea mai mica valore întrega ap- 
propiata a Vl459, care este 11; se divide 11 prin 
K°, cuotulu esprime radecina ceruta. 

240. Ca sa ne appropiamu pre calu sepote 
de radecina cubica a unui numeru (intregu, frac- 
tionaru siu decimale) neconservandu decatu unu 
numeru determinaţii de decimali, se calculedia o 
decimale mai multu la radecina, si pre urma se 
suprime acesta decimale. 

Spre essemplu„ ca sa ne appropiamu pre ca tu 
se pote de radecina cubica dini 0,000273359449. 
neconservandu decatu trei decimali, se calculedia 
acesta radecina cu patru decimali cea-ce da 0,0649; 
si supiimendu ultima decimale, se vede ca radecina 
cautata este 0,065 cu mai pucinu decatu jumătate 
din o miia din unime. 
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IV. Despre puterile si radecinele tutoru 
gradeloru. 


Despre poxtei*i. 


241. A m-lea putere a unui numeru ore- 
care A, aretata prin A“, fiendu produssulu a m 
factori ecuali cu A, formarea puteriloru numere- 
loru nu pote offeri neci o difficultate. 

242. Ca sa se formedie a m-lea putere a 
unui produssu, este destullu de a ridica pre fia- 
care factore la acesta putere. 

Spre essemplu, (bcd) 4 =bcdXbcdXbcdXbcd= 
bbbbccccddddrzb 4 c 4 d \ 

A m-lea putere a unei fracţiuni se pote ob¬ 
ţine ridicandu in parte pe nnmeratoru si pe nu¬ 
mitorii la acesta putere. 

Spre essemplu, a patra putere a fr. 5 . are¬ 
tata prin (|) 4 , este seu JJ, ca-ci: 

2-2 x 2 X 2 X 2 — 2’ 


(D*=;x?xix?= 


3 x ;j x 3 x 3 


— 3’ 


Despre radecinele tutoru gradeloru. 

243. Radecina a m-lea a unui numeru ore- 
care A, aretata prin este cantitatea a carii a 
m-lca putere reproduce pe A; asia încatu aretandu 
acesta radecina prin a trebue sa avemu: 

a m —A, si (\r A ) m =:A. 

244. Radecina a m-lea a radecinei a n-lea 
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a unui nime.ru ore-care A este ccuale cu radecina 
a mn-lea a acestui numeru, fia veri-cari numerele 
întregi m, n. In adeverii, deca se însemnedia prin 

11 n 

b radecina a m-lea a y a, vomiuavea b m zz\?T* 
Pre lingă acesta, b m fiendu radecina a n-lea a lui 
A, a n 10 * putere a lui b m , care este b ra ", trebue 
sa reproducă pe A. Avemu dero, b Qin ~A; si prin 
urmare, 

mn 

b=j/A- 

Cea-ce demonstredia principiulu enuntiatu. 

Ca sa se arcte radecina a m 1(,a a y se scrie 

m m 

’V'r .; asia încatu \f . mn 
’ V A v V A —j/ A . 

Din acestu principiu se deduce ca candu in¬ 
dicele radecinei ce este de estrassu, nu cuprinde 
alţi factori primi decala pe 2 si 3, se pote obţine 
acesta radecina est) agenda suecessivu radacine pă¬ 
trate si radecine cubice. 

Spre essemplu, 6 fiendu produssnlu lui 2 prin 
3, ca sa se obţină radecina a sessea a lui 64, se 
iea radecina patrata a lui 64 care este S, si ra¬ 
decina cubica a lui 8, care este 2; acestu ultimu 
numeru este radecina ceruta, ca-ci dupo calculele 
aretate, 

64=8 2 ; 8zz2 3 ; de unde 64~(2 3 ) 2 =:2 6 ; deci 

y 64 =2. 

Adjungemu la acellu-asi resultatu, luandu mai 

anteiu radecina cubica a lui 64 care este 4, si 
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luandu pe urma radecina patrata a lui 4 care 
este 2. 

Totu assemenea, 12 fîendu produssulu lui 2 
prin 6, ca sa se obţină j/ 4096 , se pote calcula ra¬ 
decina patrata a lui 4096 care este 64; radecina 
a sessea a lui 64 va fi radecina ceruta. 

Se va affla ca în primulu esseraplu, ca 

G 12 

V64=2; asia în catu i/me—2. 

Calcululu radicaliloru tutoru gradeloru. 

245. I. Produssulu mai multoru radicali de 
allu m iea a gradu este ecuale cu radecina a m 1 * 
aprodussidui cantitatiloru puse sub aceste radicali. 

Spre essemplu, f n x \r b X f 7= V abc • 

Ca-ci a m le * putere a 

ui m m f% •« f m "ym f m '\m f m 'ym 

l/aX|/bX|/c fiendu ll aj Xll/bj Xll/cj , 
seu aX&Xc, seu abc, urmedia din definitiunea ra- 

decinei a W ea ca ^ a X|/bX|/c esprime radecina 
a m le “ a lui abc. 

Asia, y 2 X\3 XV6 X\36=V2X3X 6 X 36= Vl29ti. 
Ca sa se calculedie radecina a patra a lui 

1296, se va cauta radecina patrata a lui 1269 
care este 36; radecina patrata 6 a lui 36 va es¬ 
prime radecina cernta. 

însemnare.—Se vede ca radecina a m let a 
produssului mai nvultoru factori este ecuale cu pro- 
dussulu radecineloru a m loa alle acestoru factori. 
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II. Radecina a m le * a unui cuotu este ecu- 
ale ca radecina a m le * a dividendului divisa prin 
radecina a m lea a divisoruhii. 

Ca-ci, produssulu lui Yb prin y» fiendu YbX * 
seu y n , deca se divide produssulu y a prin fac- 
torele y b , cuotulu va fi ecuale cu cellu-altu fac- 

m 

tore . Prin urmare avemu: 


Va 

m 

Vb 


=Y:,»'Y:=VT= 


vr 

m • 

Vb 


însemnare. — Se vede ca radecina a m lea a 
unei fracţiuni este ecuale cu radecina a ?n lea a nu- 
meratorului divisa prin radecina a m lea a numito¬ 
rului. 

246. Ca sa se formedie a m lett putere a u- 
nui radicalu, este destullu a ridica cantitatea pu¬ 
sa sub radicalu la acesta putere ; adeca ea a w loa 
putere a y^-, aretata prin (v.r estey a ,„- 

Spre essemplu, 

n 3 n nn n 

(Ya) =VaX^ aX^a^VaXaXa nYa*- 

Asia, (Y8l) zzV81 2 =Y6561=9. 

Si în adeveru, y 81 fiendu ecuale cu 3, patra- 
tulu lui yyj- este ecuale cu patratulu lui 3, c re 
este 9. 
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CAPITULULU X. 

I. Despre raporturi si proportiuni. 

247. Raporta seu raţiune se chiama resul- 
tatulu comparatiunei a doue cantitati între sine. 

Canda comparamu doue cantitati, vremu a sci 
cu catu una întrece pre cea-alta, seu de cate ori 
una cuprinde pre ce a-alta. Asia în primulu cas.u, 
raportulu lui 15 cotra 5 este 15—5 = 10, si în 
secundau este V' ? =3. 

De aci dero sunt doue raporturi: raportulu 
prin differintia seu arithmeticu, si raportulu prin 
cuofu sen geometricu. 

248. Proportiunc se chiama espressiunea e- 
cualitatii a doue raporturi de acea-si specia. 

Fiendu-ca sunt doue feliuri de raporturi, sunt 
si doue feliuri de proportiuni: proportiunea prin 
differintia seu ecuidifferintia, si proportiunea prin 
cuoturi seu simplu proportiunea. 

Asia ecualitatea a doue raporturi 15—5 si 
12—2 formedia o ecuidifferiutia, care se scrie asia: 

15.5:12.2. 

Ea se enuntia: 15 este cotra 5 precumu 12 
este cotra .2. 

Assemenea si ecualitatea raporturiloru» ] 5 5 si 
'p formedia o proportiune cafe se scrie: 
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si care se enuntia: 15 este cotra 5 precumu 12 
este cotra .4. 

îrimulu termenu allu unui raportti se numesce 
aptecedinte si secundulu consecinţe. Asia veri-ce 
proportiune are doui antecedinti si doui consecinti, 
precumu si doui medii si doui estremi; în propor- 
tiunea 15:5: :12:4, 15 si 12 sunt cei doui antece- 
dinti, 5 si 4 sunt cei doui consecinti; 5 si 12 sunt 
cei doui medii, 15 si 4 sunt cei doui estremi. 

249. Candu cei doui medii ai unei propor- 
tiuni sunt ecitali, proportiunea se elice ca este con¬ 
ţinuta, si termenulu mediu se chiama mediu d'rjfe- 
rentiale seu mediu proporţionale , dupo cumu pro¬ 
portiunea este prin differintie seu prin cuoturi. A- 
sia se vede ca unu mediu diferenţiale seu propor¬ 
ţionale intre doue numere este unu numeru care 
formeclia cei doui medii ai unei proportiuni prin 
differintie seu prin cuoturi la care celle doue nu¬ 
mere date sunt cei doui estremi. Asia 9 este unu 
mediu differentiale între 6 si 12, si 10 este unu 
mediu proporţionale între 5 si 20, si asia avemu: 

6.9:9.12. 

5:10:: 10:20. 

De aci înainte vomu însemna sub numele de 
raţiune raportulu effectuatu. Asia raţiunea unui 
raporta prin differintia va fi escessulu antecedin- 
telui assupra consecinţei ui, seu allu consecintelui as- 
supra antecedty^yy,^^, va fi mai 
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mare seu mai micu decattf cellu-altu, si raţiunea 
unui raportu prin cuotu va fi totu-de-una cuotulu 
antecedintelui divisu prin consecinţe. 

II. Despre ecuidifFerintie. 

250. Ecuidifferintia se chiama ecualitatea a 
doue raporturi prin differintia, s. e: 10—8=7— 
5, acesta se pote represinta si asia, 

10.8:7.5, si se citesce 10 este coti v a 8, pre- 
cumu 7 cotra 5. 

In veri-ce ecuidiîierintia suinma estremiloru 
este ecuale cu a mediiloru, s. e: în ecuidifferintia 
10.8:7.5, surama estremiloru 10+5 este ecuale cu 
a mediiloru 8—J-7, operaţiunea este destullu de în¬ 
vederată; dero acesta pote fi numai o pioprietate 
a acestoru numere: sa o demonstramu dero intr’unu 
modu generalu. 

Ecuidifferintia formedia ecuatiunea: 

10—8=7—5. 

Scimu ca în o ecuatiune putemu adauge la 
ambii membri acea-si câtime fora ca ecuatiunea sa 
încetedie de* a fi; sa adaugemu la ambii membri 
summa catimiloru negative 8-(-5, si vomu avea: 

10—8+8+5=7—5+8+5, 
si scotindu dela o parte pre—8+8 si dela cea-alta 
pre—5+5, cari se destruescu, aveinu: 

10+5=7+8, 

cea-ce amu a oUu 'a demonstramu. 
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Asia-dero caudu va lipssi unu termenu din 
o ecuidifferintia lu putemu găsi prea bine, a- 
vendu s. e: 

10.8:7.x, dupo cea-ce scirnu aveniu: 

10-f-X—8-|-7, scotindu pre 10 din sum- 
ma lui 8-f-7, cea-ce remane este pretiulu lui x. 

Deci ca sa afflamu unu termenu necunnos- 
cutu în o ecuidifferintia facemu summa celloru-alti 
doui cunnoscuti estremi seu medii, scotemu pre 
semenulu cunnoscutu, si cea-ce remane este pretiulu 
necimnoscutului. 

251. Deca ecuidifferintia este conţinuta, s. e: 

10.8:8.6, ea se mai scrie si 

-MO 8.6, si mtr’ensa avemu de necun- 
noscutu unu estremu, s, e: 

-M 0 . 8 .\, dupo celle sciute avemu: 

10-j-xzi8-f-8r:2X8. din astu produssu 
2X8 scotindu pre 10 avemu pretiulu necunnos- 
cutului x, care este 6. 

Asia ca sa afflamu unu eşti emu necunnoscutn 
m o ecuidifferintia contmuta, scademu pre estre- 
mulu cunnoscutu din mdouitulu mecliulu' ecuidiffe- 
rintiale. 

Sa \edemu modulu de a găsi în o ecuidiffe- 
rintia conţinuta mediulu ecuidift'erentiale necunnos- 
cutu; sa luamu s. e: 

10.x:x.6, sumnia estremiloru îiendu ecualc cu 

a mediiloru, avemu: 

www.dacoromanica.ro 


— 266 — 


lO+6=:2Xx, 

de unde x~ J 0+6 —8 
2 

Asia-dero ca sa afflamu unu mediu ecuidif- 
ferentiale necunnoscutu dividemu summa estremi- 
loru prin 2. 

III. Despre proportiuni. 

252. Proportiune se chiama ecualitatea adoue 
raporturi prin cuotu. S. e: 12:3 si 8:2, avendu 
acellu-asi raportu formedia o proportiune, care se 
areta asia: 

12:3::8:2. 

Candu medii sunt represintati prin acellu-asi 
numeru, s. e: 

48:24: :24:12, mediulu se numesce pro¬ 
porţionale. 

In o proportiune produssulu estremiloru este 
ecuale cu allu mediiioru; asia la 

12:3: :8:2 avemu 

12X2=3X8, ca sa demoustramu acesta, 
amG vediutu ca raporturile se potu pune în forma 
de fracţiune s. e: , 

sc i mu assemenea ca la doue frac¬ 
ţiuni ecuali produssele crucisie sunt ecuali, asia: 

12X2—3X8, cea-ce amu voitu sa de- 
monstrainu. 

253. Constatandu acesta bine, voinu putea 
afHa cu facilitîitc^ !MofmMS uii,,osc " ta iu 0 
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proportiime; sa presuppunemu s. e: ca ne lipsesce 
unu estremu, si avemu: 

12:3: :8:x; dupo cca-ce scimu 
12Xx=3^8, 

de unde x= 3 1 < 2 8 =2. 

Asia-dero ca sa afflamu unu termenu necun- 
noscutu în o proportiune, dividemu produssulu me¬ 
diii or u prin estremulu cunnoscutu. 

Candu ternienulu necunnoscutu este unu me¬ 
diu s. e: 

12:x::8:2, atunci dupo cea-ce scimu 
12X2=8Xx, 

de unde x= 12X2 =3. 

8 

Asia ca sa afflamu unu mediu necunnoscutu 
in o proportiune, dividemu produssulu estremiloru 
prin mediulu cunnoscutu. 

254. Sa vedcmu proprietatea fundamentale a 
proportiuniloru conţinute, s. e: 

48:24: :24:12, 

seu h- 48:24:12, aci, ca si la veri-care pro¬ 
portiune, produssulu estremiloru este ecrale cu allu 
mediiloru, asia 

4bXl2=24X24^(24) 2 ; asia-dero in o 
proportiune conţinuta produssulu estremiloru esl-e 
ecuale cu pntratulu mediiloru proporţionali. 

Sa luornu o proportiune conţinuta în care me¬ 
diulu proporţionale este necunnoscutu. 
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=48:x:12, amu vediutu ca în o propor- 
tiune conţinuţi produssulu estremiloru este ecuale 
cu patratulu mediului proporţionale, si vomu avea: 
48Xl2=x 2 , dQ unde urmedia ca 
X—1/48X12, sa effectuamu multiplicati- 

unea 

48x12=576, cui se scote radecina pa- 
trata, s e: 

5,76 24 
4 44 

17,6 4 
00 

Asia ca sa afflamu mediulu proporţionale ne- 
cunnoscutu, scotemu radecina patrata a produssului 
estremiloru. 

IV. Modificările ce potu primi termenii în o 
proportiune. 

255. lua proportiunea 15:5: :12:4, avendu 
de basa ca in o proportiune produssulu estremi¬ 
loru este ecuale cu allu mediiloru, putemu schimba 
termenii proportiunei între sine fora alterarea a- 
cestei regule 

Asia se affla: 
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15: 5 

:12: 4, 

5:15 

: 4:12, 

12:15 

: 4: 5, 

4:12 

: 5:15, 

15:12 

: 5: 4, 

5: 4 

:15:12, 

12: 4 

:15: 5, 

4: 5 

:12:15. 


256. Fia assemenea proportiunea 24:12: :6:3 
pe care o puţemu represinta prin fracţiuni \\-\- 
Candu avemu doue fracţiuni ecuali, cea-ce se 
nasce din sumina seU differintia numeratoriloru si 
a numitoriloru este ecuale cu fia-care din elle. 

Abia 12 -t-;i—j-j-jj—ă—12 S1 
doue câtimi ecuali la o a treia 
elle. S. e: 


2 4 6 

12 3 

sunt ecuuali între 


I, apoi 


2 4 6_2 1 6 —1> 

12 + 3 12 3 3 ' 

Sa luamu totu aceste fracţiuni. Sciinu, ca 
precumu din o proportiune fa^emu doue fracţiuni 
ecuali, assemenea si din doue fracţiuni ecuali pu- 
temu face o proportiune, si asia avemu: 

24—|—6:12-f-3: :6:3 si puindu în locu de 
plus, minus, avemu: 

24—6:12—3: :6:3, termenii din urma ai 
proportiunei fiendu acei-asi se ducu, si avemu: 

24-)—6:12—)—3: :24—6:12—3. schimbandu 
medii între sine, avemu: 

24+6:24—6: :12+3: :12—3. 
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Citindu aceste proportiuni essite din 24:12: : 6:3 
resulta urmatoriele: 

I. Smirna antecedintiloru este cotra summa 
consecintiloru, precumu unu antecechnte este cotra 
consecinţele seu. 

II. Sulnma antecedintiloru este cotra a con- 
secintiloru, precumu differintia antecedintiloru este 
cotra a consecintiloru. 

III. Summa antecedintiloru este cotra diffe¬ 
rintia lom , precumu summa consecintiloru este cotra 
differintia loru. 

257. Avendu aceste fracţiuni ecuali j:j—•?, 
ehe fonnedia o ecnatiune, si scimn ca putemu mul¬ 
tiplica ambii termeni prin acea-si câtime seu câ¬ 
timi ecuali fora ca ecuatinnea sa sî perda valorea; 
sa î multiplicamu prin j.ţ seu prin ecualea sea !}, 
si avemu: 

7 2 X r X 3 —j , puindu aceste 

fracţiuni în forma de proportiuni, avemu: 

24"l2 2 : :6 3 :3 2 ; asia-dero vedemu ca pu¬ 
temu ridica la acea-si putere dupo voia, toti ter¬ 
menii unei proportiuni, fora ca proportiunea sa 
încetedie de a essiste 

Sa luamu doue proportiuni, s. e: 

24:12: :G:3 si 16:8: :4:2, si sa le multi¬ 
plicamu termeni cu termeni: 
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24:12: :G;3 
16: 8: :4:2 

24X16:12X8: :6X4:3X2 


Ca sa probamu acesta punemu ambele pro- 
portiuni îii forma de fracţiuni/ si vomu avea: 

îŞ:=f si V 5 —.1, putemu multiplica aceste 
ecuatiuni cu acea-si câtime seu cu câtimi ecuali, 
fora ca ecuatiunea sa încetedie; sa le multiplicamu,. 
una prin alta: 


^ 4 — r> 
1 2 — ;r 

1 G — 4 
S -2 




assediandu-le 


S 3 x"'» 2 , o a — 3X2’ 

în proportiune, avemu: 

24X 16:12X8: :8X4:3X2, vedemu ca dau 
acellu-asi resultatu 

Asia-deio putemu multiplica doue propoitiuni 
termeni cu termeni fora ca sa încetedie de a fi. 
Sa luamu unu sini de raporturi ecuali. 

24:12: :6:3::8:4::14:7, 


amu vediutu ca summa antecedintiloru este cotra 
a con°ecintiloru, precmnu unu antecedinte este cotra 
consecinţele seu, asia aci avemu: 

24+6:12+3: :6:3; deio în loculu rapor¬ 
tului 6:3 putemu pune pre ecualele seu 8:4, si a- 
vemu: 


24+6+6:12+3+3: :8:4; dero si în lo¬ 
culu raportului 8:4 putemu pune pre ecualele seu 

14:7, si vomu avea: 
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24+6+8:12+3+4: :14:7 

Asia în unu siru de raporturi ecuali smirna 
antecedintiloru este cotra a consecintiloru, precumu 
unu antecedinte este cotra consecinţele seu. 

V. Despre regulele de trei simple si compuse. 

258. Se chiama regula -de trei simpla solu- 
tiunea unei probleme m care cantitatea necunnos- 
cuta este legata prin o prop>ortiune cu trei cantitati 
cunnoscute. 

La o problema care se resolve prin o regula 
de trei se considera trei conditiifni: 1. Proble¬ 
ma sa cuprindă doue periode; 2. Termenii sa fia 
cate doui doui omogeni; 3, Termenii sa fia în a- 
cellu-asi raportu, 

Dero solutiunea problemei se pote obţine si 
fora adjutorulu proportiuniloru, prin methodulu re¬ 
ducerii la unime. 

Problema I. 150 nxetre de stofa costa 7500 
lei, catu voru costa 37 2 nietre din acea-si stofa? 

Solutiune. 250 metre costandu 7500 lei, 1 
metru va costa de 250 ori mai pucinu, adeca 
\ 6 5 °o o1 > 372 metre voru costa 372 de ori mai multu 
decatu unu metru, adeca -Z J>Q . 01 —LI 2 Asia încatu 
deca x lei însemnedia pretiulu cautatu, se affla: 

x = ~ Q 2 °5 o 3J2 =1116Q leL 

Pentru mai multa simplitate si facilitate, se 
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scrie de ordinariu pe o tabelta cnuntiulu si solu- 
tiunea în modu prescurtatu: 

25tJ m 7500 lei. 

37^ _ x Iei. 

Solutîune. 250“ costa 7500 lei. 

1“ 7 5 0 OJ; 

2 50 

372 m 7 5 0 0 X3 7 2 y 

2 5 0 

Observatiune.—La resolvarea reguleloru dc 
trei, se applica mereu aceste principie: ca sa se 
faca o fracţiune de unu numeru ore-care de ori 
mai mare seu mai mica, este destullu a multiplica 
numeratorulu seu singuru seu numitorulu seu sin 
gurn, prin acestu numeru. 

Operandu prin proportiunea: 

250:7500: :372:x, 
resultatulu fa fi acellu-asi. 

Multiplicandu-se numerulU metreloru se mul¬ 
tiplica si numerulu leiloru; regula de trei dero se 
dice drepta. 

La o regula de trei drepta termenii propor- 
tinnei se assedia asia: allu patrulea termenu finale 
se pune totu-de-una necunnoscutulu x, lînga d’en- 
sulu omogenulu seu; apoi se face comparatiune, în 
ce raportu sta antecedintele raportului allu douilea 
cotra consecinţele seu, în acellu-asi raportu se va 
affla antecedintele raportului anteiu cotra consecin¬ 
ţele seu. 
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Asia proportiunea 250:7500: :372:x se schim¬ 
ba în: 

250:372: :7500:x, 
de unde x— z 72 * 1500 . 

2 5 0 

Problema II. 18 lucratori au lucratu 4500 
metre de stofa. 42 de lucratori cate metre vom 
putea lucra de acea-si stofa în acellu-asi timpu? 

18 lucrat. 4500“ 

42 lucrat. x m ‘ 

Solutiune. 18 lucrat, au lucratu 4500“’ 

1 lucrat. — 4 5 | ° 8 °— 

42 lucrat. — 4 5 o _ o m x4 2 __ x 

1 8 

Problema III. 24 lucratori au întrebuintiatu 
15 dille ca sa faca unu lucru ore-care. 60 lucra¬ 
tori catu timpu voru pune ca sa faca unu asse- 
menea lucru? 

24 lucrat. 15 d - 

60 lucrat, x. 

Solutiune. 24 lucrat, (au întrebulntlatu) 15 d ' 

1 - (84 de ori mai multa) 15^ ^^24 

60 (60 de ori mai pucinn) 4 X. 

Operandu prin proportiunea: 

24:15: :60:x, resultatulu va fi acellu-asi. 

Micsiorandu-se pumerulu dilleloru candu nu- 
merulu lucratoriloru cresce, regula de trei se dice 
inversa. 

La o regula de trei inversa, termenii propor- 

tiunei se assedia asia: alin patrulea termenu finale 
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se pune totu-de-lma necunnoscutulu x, lînga d’en- 
sulu omogenulu seu; apoi allu treilea termenu se 
pune în loculu primului si primulu în loculu se¬ 
cundului. 

Asia proportiunea: 24:15: :60:x, se schimba în: 

60:24: :15:x, 

de unde x — 24Xl \ 

60 

Problema IV. O corabia care avea provisivne 
numai pentru 12 dille a fostu aruncata de ventu- 
rile contrarie departe de drumidu seu, cea-ce a 
facutu sa intardiedie calletoria cu 18 dille; la catu 
va trebui sa se reducă porţiunea fia-carui omu 
pe di? 

Se insemnedia prin 1 porţiunea fia-carui omu 
înainte de a se fi departatu corabia din drumulu 
seu, si prin x porţiunea fia-carui omu candu cal¬ 
letoria trebue sa duredie 12—{— 18~30 dille. Por¬ 
ţiunea fia-carui omu va fi în\ ederatu în raţiune in¬ 
versa cu numerulu dilleloru catu va dura calleto¬ 
ria; prin urmare se va scrie proportiunea: 

30.12: :l:x, de unde x=£-£~?. 

Porţiunea fia-carui omu se va reduce la | din 
cea-ce era mai înainte 

259. Regula de trei se dice compusa, candu 
problema cuprinde mai multu decatu trei date cun- 
noscute. 

Problema V. 15 lucratori, lucrandu 9 ore pe 

di, au întrebuinMw.ă8c<&odilk iiMr®» faca 2400 

* 
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metre din o stofa, avendu l m ,2 lăţime . Cate dille 
vom trebui la 24 lucratori, lucrandu 8 ore pe di, 
ca sa faca 3600 metre totn din assemenea stofa, 
dtro care are l m ,5 lăţime? 

Fia x imnierulu dilleloru de cautatu. 

Solutiune. 15 lucratori lucrandu 9 ore pe di 
pimu 32 de dille ca sa faca 2400 metre de l m ,2 
lăţime, 1 lucratoru lucrandu 9 ore pe di va pune 
de 15 ori mai multe dille ca sa faca acellu-asi lu¬ 
cru, adeca 32 d X15. 

24 lucratori îulocu de unu, lucrandu 9 ore 
pe di ca sa faca acellu-asi lucru, voru pune de 24 
ori mai pucine dille, adeca ■ 82 2 X l 5 . 

Deca aceşti 24 lucratori înlocu de a lucra 
9 ore pe di nu lucredia decatu o ora, ei voru pu¬ 
ne de 9 ori mai multe dille, adeca 3 . 2 x 15 x 9 ca sa 

2 4 

faca acellu-asi lucru. 

Deca aceşti 24 lucratori înlocu de o ora 
lucredia 8 ore pe di, ei voru pune de 8 ori mai 
pucine dille, adeca 

32X15X9 

2 4X8 • 

Deca aceşti 24 lucratori lucrandu 8 ore pe 
di, înlocu de 2400 metre de stofa de l m ,2 lăţi¬ 
me, nu făcu decatu 1 metru, ei voru pune 2400 
de ori mai pucine dille, adeca 

32X|5X9 

2 4X8X2 4 00’ 

Deca. aceşti lucratori, înlocu de 1 metru 
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făcu 3600 wetrc de l m ,2 lăţime, ei vom pune do 
3600 ori mai multe dille, adeca 

3 2X I 5X9X3 fi 00 

24X8X2400 * 

Deca aceste 3600 metre de stofa, inlocu de 
1”,2 seu 12 decimetre de lăţime, n’au decatu l 
decim. de lăţime, ca sa se lucredie ar trebui de 
12 ori mai pucine dille, adeca 

32X15X9X3600 

24X8X2400X12* 

Iufîue, deca stofa înlocu de unu decim. lă¬ 
ţime are 1“,5 seu 15 decim. de lata, voru trebui 
ca sa o lucredie de 15 ori mai multe dille, adeca 

32X 15 X9X360 0 X15 
2 4 X8X2 4 oox'l 2 * 

Asia 24 lucratori lucrandu 8 ore pe di, ca 
sa faca 3600 metre de stofa de 1”,5 lărgime, vom 
intrebuintia unu numerir de dille ecuale cu 

32X15X9X3600X1 5 
24X8X2400X12 * 

Scriendu pe o tabella enuntiulu si solutiunca 
problemei, se affla: 


15 1 

9° 

32“ 

2400” 

1”,2. 

24 

8° 

X 

3600” 

1”,5. 

Solut. 15 lucr- 

col 

° 

2400” 

1”,2 

32 d 

j lucr. 

— 

— 

— 

32X15 

(j^lucr. 

— 

— 

— 

3 2X15 

2 1 

32X15X9 

24 lacr - 

1° 

— 

— 

24 loa - 

o 

00 

0 


3 2X"l 5 Xy 



2 4X8 

24 laa - 

8° 

1“ 

—._ 

32X15X9 

24 lacc - 

8° 

3600” 


24X8X2400 
32X15X9X3600 
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x —3 2 15 9 3600X15 

248240012 * 

înainte de a effectua multiplicatiunile aretate 
susu si josu, este bine de a suprime, pre catu se 
pote, factorii communi la cei doui termeni ai divi- 
siunei. Aci este loculu de a întrebuintia caracte¬ 
rele divisibilitatii prin 10,100...2,4,8, etc. 3600 
si 2400 sunt divisibili prin 100; elle se voru în- 
loca prin 36 si 24, cari sunt încă divisibili prin 
12; 32 si 24 admittu de divisoru communu pe 8; 
4, care se affla susu, si 12 care este josu, au de 
divisoru pe 4; pe urma sunt factorii 3 communi. 
Infine facendu tote reductiunile, resulta: 

1 5 1 5 3 — 6 75 — 4 <)d iller 3 
8 X 2 — T 6 — 6 ’ 

260. Callea ce se urmedia spre a resolve 
assemenea probleme, se esplica în modulu urma- 
toru: 

Mărimile date si necunnoscuta se assedia pe 
doue linie orizontali, necunnoscuta josu, si facendu 
sa correspunda 2 cate 2 mărimile de acea-si spe¬ 
cia. S’a redussu successivu la unimea de specia 
sea fia-care mărime din prima linia, care nu cor- 
respunde cu necunnoscuta, determinandu în acellu- 
asi timpu ce deviue la fia-care reductiune, mări¬ 
mea data de acea-si specia cu necunnoscuta. Dero 
de cate ori s’a redussu la unime o mărime din 
prima linia, înainte de a reduce pe alta ne amu 
suitu dela unime la marimea correspundetoria din 

secunda linia. 
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Problema VI. 40 lucratori au întrebuintiatu 
24 de dille ca sa fata 600 metre dik unu lucru 
ore-cark) 2$ lucratori m date dilld voru putea sa 
faca 500 metre de acellu-asi lucru? 

Presuppunemu pentru moraentu ca lucrulir ce 
au sa faca celle doue cete de lucratori dste acel- 
lu-asi si ecuale cd primulu, adfeca cu 600 metre; 
cestiunea astu-feliu ^rmplifidata revine fa acesta: 

40 lucratori au pusu 24 dille ca sa faca 600 
metre din unu lucru ore-carhţ 25 lucratori tatu 
timpu voru intrebuintia cd sa faca acellu-asi lu¬ 
cru? 

Insemnandu prin x numerulu dilleloru corres- 
pundetoru cu acestu enuntiu, si observandu ca nu¬ 
merulu dilleloru este în raţiune inversa cu nunie- 
rulu lucratoriloru, vomu avea proportiunea: 

(1 j 25:40: î24:x, 

din care se va ţiuteâ trage valorek lui x; însă ne 
putemu dispensa de a face calcululu, raţionau du 
assuprâ lui ,x ca cumu ar fi cunnosciitu. 

în adeveru, x însemnandu numerulii dilleloru 
necessarie sjire a face celle 600 metre, utemu sa 
resolvamu acumu acesta a doua cesîiune: 

25 lucratâri au pusu X dille ha sa faca 600 
metre; acei-asi lucratori cate dille voru intrebuin¬ 
tia ca sa faca 500 metre? 

Insemnamu prin X mare, numerulu dilleloru 
correspundetor^^^g^^^ic^ft, care este în 


adeveru numerulu dilleloru cerutu, si observandu 
ca numerulu dilleloru de lucru este în raţiune di¬ 
recta pu numerulu metreloru de facutu, vomu avea 
proportiunea; 

(2) 600:500: :x:X. 

Multiplicandu termenu cu termenu celle doue 

proportiuni (1) si (2), vomu avea: 

609>^2^:500><40: :24Xx:xXX. 
Suprimendu factorele x communu la cei doui 
termeni ai secundului raportu, obtinemu: 

(3) 600X25:500X40: :24:X 
de unde X~ 500 4 0 ^ 4 , 

600 a 5 

Ca sa se simplifice calculele aretaţe, se su¬ 
prima fapţorii communi la numeratoru si la numi- 
toru, si se obţine successivu: 

y — 5 40X24 — 5 40X4 — 40 4 “8X4—32 

6 2 5 2 5 5 

suprimendu mai anteiu factorele 100, apoi facto¬ 
rele 6, apoi factorele 5, si înfine încă o data fac¬ 
torele 5. 

însemnare,—Primulu raportu allu proporti- 

unei (3) care a servitu sa se determine X,600X 

25:500X40 seu care se reduce la £ nu 

este altu ce-va decatu produssulu raporturiloru 

loe s i Iffj cu alte cuvinte, acestu raportu este 

compusu din alte doue. 

Proportiunea (3) ea însasi este compusa din 

proportiunile (1) si (2), de unde si vine numirea 

de regula de trei compusa, 
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Problema Vl|. 25 omeni, lucrându- 9 ore pe 
di, au pusu 12 ditte ca sa sape unu siantiu de 
50 metre lungime, de 4 metre lărgime si 6 metre 
adîndme; cati omeni voru trebui, lucrandu 10 ore 
pe di în timpu de 18 dille, ca sa sape unu sian¬ 
tiu de 100 metre lungime, 3 de lărgime si 4 de 
adîndme, în unu pamentu de doue ori mai ane- 
voia (tare) de lucratu ? 

Ecca tabella calculului care va fi facile de 
esplicatu prin rationjiraentu 

18: 12: :25:x 

10: 9: :x :x (x primu). 

50:100: :x :x" (x secundu). 

4: 3: :x :x'"(x tertiu). 

6: 4;:x":x |V (x cuartu). 

1: 2: :x'* :X (x mare). 

18X10X50X4X6X1:12X9X100X3X4X 

2;:25:X. 

Cantitatile x, x, x", x", x" dispăru ca factori 
communi ai, celloru doui termeni ai secundului ra- 
portu. 

Y—1 2 9 100 3 4 2 2 5 

18 10X50X4 6X1 ’ 

si suprimendu factorii communi la numeratoru si' 
la numitora, se obţine cu facilitate: 

X~30. 

Prin urmare voru trebui 30 omeni. 

261. Ne putemu dispensa de a mai recurge 

la regula de trei coiupuba. si sa .resolvamu prin o 
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singura regula de trei simpla, tote problemele cari 
potu da locu la aceste combinatiuni de proporti- 
uni. 

Pentru problema precedinte, vomu raţiona a- 
sia: 25 omeni, lucrandu 12 dille cate 9 ore pe di, 
făcu atatu catu 25X12X9 omeni, lucrandu în o 
ora. 

Unu siantiu de 50 metre lungime, de 4 lăr¬ 
gime, si 6 adîncime, este totu una cu unu siantiu 
de 50X4X6 metre (cubice). 

Assemenea, x omeni lucrandu 18 dille, 10 ore 
pe di, făcu atatu catu xX 18X10 omeni, lucrandu 
m timpu de o ora, 

Unu siantiu de 100 metre lungime, 3 de lăr¬ 
gime si 4 de adîncime este totu una cu unu 
siantiu de 100X3X4 metre (cubice); si fiendu-ca 
pamentulu este de doue ori mai deficile de lucratu, 
este ca cumu ar fi unu siantiu A nd uitu de cellu 
precedinte adeca 100X3X4X2 metro cubice). 

Acumu, fiendu-ca numerulu omeniloru este în 
raţiune directa cu numeiulu metreloru, \ omii avea 
proportiunea 

50X4X6:100X3X4X2: :2oXl2X6:xXl8XlO 

de unde xXl8X10= ,0 ° 3 2 / 2 . 5 12 9 . 

5 0 4 6 

Cunnoscendu unu produssu si unulu d : n fac¬ 
tori (18xl0)j se va obţine cellu-altu factore prin 
divisiune, care da: 
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V-1 00X3 4 2X25 12X9-Of) 

50X4 6 18 10 ’ 

acellu-asi resultatu ca cellu precedinte. 

VI. Despre regula societăţii si de divisiune. 

262. Se întîmpla destullu de desu, ca doue 
seu mai multe persoue se Teunescu în societate 
pentru o întreprindere commefciale seu industriale, 
la care averea unei singure persone n’ar putea fi 
îndestulla. Fia-care associatu depune pentru a- 
cestu scopu o summa ore-care de bani numita pu¬ 
nere de fonduri. Dupo trecere de catu-va timpu, 
se cere sa se affle partea fia-carui associatu, din 
beneficiulu ce a addussu capitalulu communu, du¬ 
po summa ce fi depusu fia- care. Acesta constitu- 
esce associatipnea. 

263. Se propune cestiunea urmatoria: Trei 
negutiatori au pusu în o întreprindere communa, 
primulu 5000 lei în timpu de 2 anni, secundulu 
4000 lei în timpu de 3 anni, si allu treilea 3000 
lei în timpii de 5 anni; ei au obtinutu unu bene¬ 
ficiu de 1850 lei; se cere de a divide acestu ber 
neficiu proporţionale cu punerile si cu timpulu în 
care capitalurile au stătu m întreprindere. 

Se reducu mai anteiu tote punerile la acellu- 
asi timpu. 

Pentru acesta se va observa, ca: 

5000 1. tn timpu de 2 anni revinu la 10000 1. tn timpu dc 1 auuu; 
4000 1. 3 120O0 1. 1 annu; 

3000 1. — 5 — 15000 1. 1 annu. 
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Punerea totale reviindu asia la 37000 lei in 
tinipu de 1 annu, deca se însemn edia prin x, y, 
z, celle trei parti cerute, se voru obţine,, scriendu: 
ca punerea totale este cotra beneficiulu totale, pre- 
cwmu punerea particular ia esU cotra beneficiulu par¬ 
ticulara. Acesta va da proportiunile: 

370001. :1850: :10000:x,<w ««deXZi lK ° TU J o OO0 zz500 lei 
37000: 1850::12000:y, — yzz I85 „°' :1 w, °zz600 lei 

J J 37000 

37000: 1850: :15000:z, — zzz 185 ^ 000 zz750 lei 

Ca verificatiune, se va face summa celloru trei 
parti; ea trebue sa fia ecuale cu 1850 lei, cea-ce 
si este în adeveru. 

Regula de repartitiune. 

264. Ca sa se divida unu nutneru în dom 
seu mai multe parti, cari sa fia între elle ca nesce 
numere date, se multiplica numerulu de divisuprin 
fia-care din numerele date, si produssulu se divide 
prin summa numereloru date. 

Problema Sa se divida 540 în trei parti, cari 
sa fia între elle precumu numerele date 2, 3 si 5. 

Se multiplica 540 prin 2, si produssulu 1080 
se divide prin 2+3+5ZZ10. 

Pentru prima parte da 108 
Pentru a doua parte va fi 540 3 —162 
Pentru a treia parte va fi 54 j ° o 5 zz270 
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Demon$tratiune.—In adeveru, a divide pre 
540 în trei parti cari sa fia între elle precumu nu¬ 
merele 2, 3, 5, este a descompune pre 540 în trei 
parti, astu-feliu încatu secunda sa fia celle si a 
treia celle \ din prima. Dero, prima este celle | 
din ea însa-si; se pote dero dice facendu summa 
celloru trei părţi: celle l plus celle \ plus celle 
| din prima făcu 540; seu, care este totu una, 
celle , 2 ° din prima parte făcu 5|0; 4 din prima 
parte face celle Ş seu prima parte făcu 

540X2 

i o * 

Secunda parte fiendu celle | din prima, se 
va esprime prin 5 4 8 ° 0 X 2 X |—- 5 4 1 ° 0 - , si a treia 
prin —- ° 0 --X 5 4 ° 0 5 . Cea-ce demonstredia re¬ 
gula. 

S’ar mai putea dice, deca se divide 540 în 
10 parti ecuali, încatu prima parte sa aiba 2 de 
aceste parti; a doua 3; si a treia 5, cea-ce con¬ 
duce la acellu-asi resultatu. 

265. Deca se observa ca valorile precediuti 

se potu scrie WX2, \\fX3, 5, se va pu¬ 

tea modifica regula precedinte, precumu urmedia: 

Fia-care parte se obţine multiplicandu rapor- 
tulu constante, între numerulu de divisu si summa 
numereloru date, prin fia-care din numerele date. 

VII. Despre dobînda simpla. 

266. Dobînda se chiama beneficiulu ce tra- 

www.dacoromanica.ro 




— 286 — 

ge cine-va din o summa împrumutata care iea nu¬ 
mele de capitalu. 

Dobînda se reguledia dupo învoiali particularie 
seu legali, luandu de basa capitalulu de 100 lei. 
Dobînda la 100 lei se numesce procentu. Dobîn- 
da legale este de 10 la 100 pre annu; eroîncel- 
le-alte state de 5 la suta pre annu. 

267. Regula Ca sa se affle dobînda unui 
capitalu ore-caxe, pre unu annu cu unu procentu 
datu, se multiplica capitalulu au procentulu sipro- 
dussulu se divide cu 100. 

Demonstratiune. In adeveru, se propune a af- 
fla interesulu la 6893 lei cu 5 la 100 pre annu. 

Eiendu-ca 100 lei adducu S lei dobmda; 1 
leu va adduce r ^; si 6893 lei voru adduce 
X6893~ 6 8 ^ 3 o 3 . Effectuandu calculele, dupo ce 
s’au separatu doue cifre decimali dela drepta pro- 
dussului, se obţine dreptu dobînda ceru a 344 lei, 
65 b. 

Dobînda cu 5 la 100 a unui capitalu ore- 
care se obţine luandu a 20 pante din capitalu. 

In adeveru, dupo regula, trebue sa se multi¬ 
plice capitalulu prin 5 si produssulu sa se divida 
prin 100, cea-ce revine a lua celle din capi¬ 
talu, seu simplificandu fracţiunea ^ din capitalu. 

268 Regula. Ca sa se affle capitalulu, cun- 
conscendu dobînda pre unu annu si procentulu se 
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multiplic $ dobînda prin 100 sj produssulu se di¬ 
vide prin procentu. 

Demonstratiune. In adeveru, 'se propune a af- 
fla capitalulu, care pusu cu, 4 la 100, a addussu 
în unu annu 760 lei dobînda. 

Fiendu-ca 4 lei sunt procentulu jpe unu annu 
la 100 lei; 1 leu va fi la *5°, si 760 lei la ,0 4 0 1 - 
X760n 76O 4 1 00 ~ 19000 lei. 

Capitalulu cerutu este 19000 lei, 

Candu procentulu este 5, este destullu a mul¬ 
tiplica dobînda cu 20. 

269, Regula. Ca sa se affle procentulu , cun- 
poscenău capitalulu si dohînda pre unu annu se 
multiplica dobînda prin 100 si produssulu se di¬ 
vide prin capitalu. 

Demonstratiune. In adeveru, se propupe a af- 
fla cu ce procentu s’a pusu unu capitalu de 1670 
lei care a addussu 58 lei, 45 buni dobînda pre 
unu annu. 

Fiendu-ca 1670 lei au addussu 58 lei, 45 
bani in unu annu, 1 leu va adfluce si 100 

iei 58 ’||-^ O0 “3,50. 

Procentulu este 3,50 seu 3^, 

270. Acesta regula servescej a resolve unu 
prea mare numeru de cestiuni, în cari este sa se 
affle procentulu baniloru, fia daţi cu beneficiu seu 
perduti. 

Problema. O proprietate care.a costatu 100000 
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lei adduce venitu curatu, pre annu 3500 lei; cu 
ce procentu s'au pusu aceşti bani, cumparandu a- 
cesta proprietate ? 

Solutiune. 100000 lei adducu 3500 lei; 100 
lei, de o miia de ori înai pucini, voru adduce 

3500 — 35 — q *,(1 — 3 1 
IMO— II» — — °2- 

Asia-dero proprietarulu a pusu banii sei cu 
3 \ la 100. 

Problema. Cine-va a construitu o casa care 
a costatu cu totulu 140000 lei, si din închirierea 
sea trage pre fia-care annu 5880 hi; cu ce pro- 
centu s’au pusu banii sei ? 

Solutiune. 140000 lei adducu 5880 lei; 100 
lei voru adduce 

Banii sei s’au pusu cu 4£ Ia 100. 

271. Adese-ori dobînda se cere numai pre 
cate unu annu, se pote cere si pre mai mulţi anni 
seu numai pre o parte a annului. J)e aci vine re¬ 
gula urmatoria: 

Regula. Ca sa se affle dobînda unui capitalu 
pentru unu timpu datu, se multiplica dobînda pre 
unu annu prin timpu. 

Sa se represinte capitalulu prin a x ~, procentulu 
prin i, timpulu prin t, si dobînda capitalului a 
prin L 

Din acesta resulta formula generale urma¬ 
toria: 
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Deca timpulu datu este tnai micu decatu unu 
annu, se esprime in dille. 

Deca, spre essemplu, dobmda ar fi pentru 
123 dille, ar trebui sa se multiplice dobînda unui 
annu prin 123 si produssulu sa se divida prin 365; 
ca-ci 123 d —^5 din annu. In acestu casu, re¬ 
gula generale devine: 

Regula. Ca sa se affle dobînda unei summe 
pentru unu numeru de dille date, cu unuprocentu 
datu, se multiplica capitalulu prin procentu, apoi 
acestu prmu produssu prin num rulu dilleloru, si 
produssulu totale se divide pi in 36560. 

In commerciu, annuiu se considera a avea 
360 dille; prin urmare se multiplica capitalulu prin 
jiumerulu dilleloru si produssulu se divide prin 
36000. 

272. Ca sa se calculedie mine) ulu dilleloru 
intre doue date, se calculedia mai anteiu tote lu¬ 
nile ca avendu numai 30 dille; dero trebue sa se 
adauge atatea unimi cate sunt si luni intermedia- 
rie de 31 v Asia, dela 15 Iuniu pene la 28 Sep- 
tembre, sunt 3 luni intermediarie seu 90 dille, 
dero fiendu-ca Iuliu si Augustu sunt luni de cate 31 
dille, se numera 2 dille mai multu, cea-ce făcu 92 
di le dela 15 Iuniu pene la 15 Septembre; dtro 
dela 15 pene la 28 sunt 13 dille; prin urmare tre¬ 
bue sa se adauge încă 13 la 92, cea-ce da 105 
dille între 15 Iuniu si 28 Septembre. 
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Regulele precedinti sunt prea simple pentru 
ca sa aiba trebuintia de demonstratiune. 

273. Problema. Care este capitalulu, care 
pusu cu 5 la 100 pre mm, a proclussu în capi¬ 
tala si dobînda dupo 6 anni, summa de 6500 lei? 

100 lei în unu annu producu 5 lei dobînda; 
în 6 anni, ei voru produce 5‘X6—30 1 ; dicu 
dero: 

Fiendu-ca 130 lei provinu din unu eapitalu 
de 100 lei, 1 leu va proveni din ]$-{}, si 6500 lei 
din 100 *>5oo—5000. 

130 

274. Problema. P ntru o summa de 4850 lei, 
debitorulu a înapoiata creditorului seu, la finele a 
3 anni l, o summa dc 5820 lei în capitala sido- 
bîndi; cu ce procentu 1 1 împrumutasse ? 

Se scade 4850 lei din 5820 lei, si se affla 
970 lei, pentru singurele dobîndi în timpu de 3 anni 
anni; prin urmare în timpu de .ţ din annu, 
capitalulu a produssu 9 ■> o’* — 97 lei, si în timpu 
de unu annu 97 1- X3:=291 lei. 

Cunnoscendu capitalulu 4850 lei si dobînda 
pre unu annu, 291 lei, se affla facile ca procen- 
tulu este 6 . 

Imprumutulu se facusse dero cu 6 la 100. 
VIII. Despre dobînda compusa. 

275. Candu dobînda se adauge pre fia-care 
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annu la capitalu ca sa producă ellu însusi o do¬ 
bînda, se dice ca dobînda este compusa. 

Problema. La ce summa se ridica unu capi¬ 
talu de 8000 lei, la finele a 4 anni, considerandu 
dobînda compusa cu procentu de 5 la 100? 

Este destullu a face calcululu aretatu în de- 
finitiune chiaru. 

Ecca tabella: 

La începutulu primului annu, capitalulu 


este 

• ■ ■ • • 

. 8000 


Dobînda cu 5 la 100 

. 400 


2. annu capitalulu este 

. 8400 


Dobînda cu 5 la 100 

. 420 


3. annu capitalulu este 

. 8820 


Dobînda cu 5 la 100 

. 441 


4. annu capitalulu este 

. 9261 


Dobînda cu 5 la 100 

. 463, 

Capitalulu 

si dobînda dobîndiloru este: 

9724, 


276. Ca sajudecamu despre puterea dobîndii 

compuse, se va cauta prin unu calculu assemenea, 
la ce summa se ridica unu capitalu de 1000 lei 
spre essemplu, la finele a 1,2,3,.50 anni. 

Se va affla ca capitalulu este îndouitu dupo 
14 anni apprope, întreitu dupo 23, împatritu du¬ 
po 28, încincitu dupo 33 anni, etc 

Acellu-asi resultatu se 'affla prin regula ur- 
raatoria: 

277. Regula. Ca sa se affle la ce summa se 
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ridica unu capitala împrumutatei cu dobînda com¬ 
pusa, dupo unu t'mpu datu, se adauge la 1 ăo- 
bînda unui leu pe annu, cu procentulu datu, si se 
formedia unu produs, u compusa de atati factori 
ecuali cu acestu numeru caţe uni ni sunt în nume- 
rulu anniloru , se midi plică capitalulu prin acestu 
produssu, -si resultatuln este simma ceruta. 

In adeveru, în problema precedinte, spre es- 
semplu, la finele plinului annu, capitalulu este 
rnaritu cu celle din causa dobindiloru, ellu 
este dero 8000 1 —J-cell j ^ din 8000‘=cu celle 
din 8000 lei; la finele secundului annu, acestu 
nou capitalu devine, prin acellu-asi cuventu, celle 
too din \U din 8000'-8000Xi{>8X}<^; sia- 
sia mai departe pene a finele cellui allu patrulea 
annu, în care ellu a devenitu 8000 1 X{ 3i>X{{î$X 
iooXfooi fiendu-ca -}£;{:= 1,05, se afflapentru 

sumrna ceruta 8000 1 X(l,05)(l,05)(l,05)(l,05). 

(de 4 ori factore). 

CAPITULULU XI. 

I. Despre scomptu 

278. Scomptu se numesce cea-ce trebue sa 
se opresca din summa cuprinsa ntr’unu billetu candu 
aşea summa se plătesc înaintea sca lintiei selle. 
Scomptulu se reguledia cu atatu la 100, care 

iea numele de procentulu scompluluL 
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Sunt doue moduri de a lua scomptulu: scom- 
ptulu în afora si scomptulu în întru. 

279. Regula scomptului în afora. Ca sa se 

affle scomptulu în afora se calculedia, cu procen- 
tulu scomptului, dobînda pentru timpulu catu are 
sa freca pene la scadintia. 

Problema Purtatorulu unui billetu de 640 
lei care este a se plaţi peste 4 luni, se addressc- 
dia la unu bancheru care consimpte a lu, scompta, 
cu 4\ la 100 pe annu; ce summa va perde ellu 
din billetulu seu? 

Dobiuda Ia 640 lei cu 4.] la 100 pe annu, 
pentru 4 luni, va fi: 

6 4 0X4 ‘/.XV,, — f, 4 0X I ,X'/ I , — 6 4 O X '/>— 9 6 0 — q fin 
100 100 100 1 00 ’ 

Scomptulu în afora este de 9 K ,60. 

Purtatorulu billetului nu va primi dero de- 

catu: 

640'—9 L ,60=630 l ,40. 

280. Regula scomptului în întru. Ca sa se 

affle scomptulu în întru, sc multiplica summa din 
billetu prin 100, si produssulu se divide prin 100 
adaussu cu dobînda la 100 pentru timpulu ce are 
sa treca pene la scadintia. 

Differiutia care essiste între aceste doue mo¬ 
duri de a lua scomptulu consiste în acea, ca scoin- 
ptulu în ’afora opresce dobînda de la tota summa 
cuprinsa în billetu, pre candu scomptulu in întru 
nu opresce deca^#M^r^ân!g8W plătită. 
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Se observa în acea-si problema de mai susu, 
ca fiendu-ca procentulu este de 4J=Ş la 100 pe 
annu, pentru 4 luni va fi de |Xj 4 î— 

Se va dice dero, fiendu-ca 101^ se reducu la 
100 lei prin scomptu. 1 va fi redussu la jVtJ 
si prin urmare, 640 se va reduce la 10 ° o fi * 0 , 

Incatu pentru calculu, elin nu offere neci o 
difficultate; în adeveru 101|zz‘ 2 ® 3 ; prin urmare 

x=640X100: 2 ” 3 =640X100X^5 3 

— 12 n 8 0 °fi 0 =630,54 apprope. 

Purtatorulu billetului va primi dero 630,54 
si bancherulu care lu va fi scomptatu, va primi 
640—630,54.. “9,46 

In adevem, 9,46 este in realitate dobînda la 
630,54 pe 4 luni, cu 41 la 100 pe annu. 

Differintia între celle doue scompturi 9,60— 
9,46=0,14 este tocmai dobînda la 9,46 pentru 
timpulu ce are sa treca, asia încatu, tlupo modulu 
de a scompta, scomptatorulu se profita de o data 
de dobînda suminei ce platesce si de dobînda a- 
cestei dobînde. 

Altraminte acesta differintia este îngeneralu 
prea mica, si fiendu-ca purtatorulu billetului con- 
simpte la conditiunile scomptatorului, în realitate 
nu este neci o nedreptate. 

Calculele pentru scomptulu în întru sunt mai 
lungi si mai difficili, acesta a si facutu a se pre¬ 
feri sconiptultf^ffmflaapromanica.ro 
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Problema. Unu negutiatoru a vendutu marfa 
sea cu 840 lei, si a castigatu 20 la 100 din pre¬ 
tiulu cumpărării; cu catu si platisse marfa ? 

Candu se dice ca uegutiatorulu castiga 20 la 
100 , acesta însemnedia ca ellu a vendutu cu 120 
lei cea-ce nu lu costa decatu 100 . 

Se va dice dero: fiendu-ca ellu vinde cu 120 cea-ce 
lu costa 100 , ellu a vendutu 1 cea-ce lu costa 
si prin urmare, 840 cea-ce lu costa 100 84 ° — 
1 ° i 8 4 °~ 10X70 “700. 

Negutiatorulu platisse marfa sea numai cu 
700 lei. 

II. Despre regula de amestecare seu de 
alliagiu. 

281. Regula de amestecare are de scopu a 
affla valorea media a mai multoru lucruri, cunnos- 
cendu-se wumerulu si valorea particularia a fia- 
caruia. 

Amestecare se dice de licuide, mărfuri usca¬ 
te de acea-si natura, si susceptibili de a fi ames¬ 
tecate, alliagiu se dice despre metale cari se com¬ 
bina în starea de fusiuue. 

282. Regula. Ca sa se cunnosca pretiulu me¬ 
diu allu unei amestecări seu alliagiu, se divide 
pretiulu totale prin numerulu lucruriloru ameste¬ 
cate. 

Problema Se amesteca 40 litri de vinu cate 
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75 bani litrulu, cu 60 litri de vinu cate 25 b -; 
care va fi valorea unui litru de acesta amestecă¬ 
tura? 

Cei 40 litri cate 0'-,75 b făcu 0 L , 75X40=30*' 
60. . . . l'-,25, . . . 1 L ,25X60=75'- 

100 105*- 

Asia se aflia 100 litri de amestecătura cari 
pretiuescu 105 Ici. litrulu revine dero la {g| = 
l l -,05. 

Problema. S’au jtopitu 36 Jcilogramn e de a- 
rama cate l'25 b ‘ kdogi am nuli', ru 14 kilogramme 
de cositoru cate 2 l ,60 b ’; cu catu vine kilogram- 
mulu de all\agiu? 

36 kilogramme cate l',2o făcu l 1 ',25X36=45* 

14.2',60 . . 2 I ,60X14=36 L ,40 

50 81 ,40 

Kilogrammulu de alliagiu revine la 81 o ’£ 0 = 
1 L ,628, apprope l 1 ‘,63 K . 

Problema. Unu negutiatoru de vinu a împli- 
nitu cu apa lipsa de vi) u dintr’unu butoiu de 250 
litri, în care se affla 175 litri de vinu cate 60 h , 
cu catu vine litrulu de amestecătura? 

175 litri cate O 1 ,60 făcu 105 1, 
250—175=75 . . 0 . . . 0. 

250 105 

Prin minare litrulu revine la ,!gj}=0 l, ,42. 
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Regula medliloru, 

283. Ca sa se affle mediulu între doue seu 
mai multe cantitati, se aduna tote can*itatile si 
smirna se divide prin numerulu cantitatiloru adii- 
nate. 

S’a mesuratu de 10 ori aeea-si distantia, si 
s’a afflatu pentru fia-care operaţiune: 237 metre; 
236 m ,5; 238nictre; 237“,2; 237 m ,l; 236“,9; 236 m ,8; 
237'“,3; 236 m ,2; 236 m ,6; care este distantia media 
a acestoru lungimi? 

Summa celloru 10 lungimi este 2369 m: ,6, ca¬ 
re divisa prin 10, da 236“%96, 

Totu assemenea se pretiuesce venitnlu mediu 
allu unei proprietăţi, dividindu summa venituriloru 
în timpu de unu numeru ore-care de anni. prin 
numerulu anniloru. 

Despre scadintia communa. 

284 Este adesea neeessitate în commercin 
si la banca, de a adduce la o singura si acea-si 
epoca de plata totalitate i differiteloru surnrne, cari 
trebue a fi plătite la epoce differite Acesta ope¬ 
raţiune, care se chiama redudiune la scadintia com¬ 
muna i, nu este decatu o applicatiune a regulei de 
alliagiu 

Regula generale a scadintiei commune. Ca sa 

affle 
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billete ce sunt a se plaţi la diverse epoce, se mul¬ 
tiplica summa din fia-care billetu prin nmnerulu 
dilleloru ce au sa treca pene la scadintia, cea-ce 
da atatea produsse cate billete sunt de redussu; 
dupo acea, se aduna de o parte tote totalele bille- 
teloru, de alta, tote produssele, si summa produs- 
seloru se divide prin summa totale a billeteloru; 
cuotulu este nutnerulu dilleloru ce sunt sa treca 
pene la scadintia ceruta. 

Problema. Unu bancheru are patru billete, 
adeca : 

1. de 2500 lei ce sunt a se plaţi preste 90 dille. 


2. 

1600 

128 

3. 

4000 

150 

4. 

2000 

40 


Ellu ar voi sa schimbe aceste patru billete 
pentru unulu singur.u de 2500-\-1600-\-4000-\- 
2000—10100; preste cate dille se va plaţi acestu 
billetu ? 

Assediarea calculului: 


2500'- 

90 d - 

225000 


1600 1 ~ 

128“- 

204800 


4000 u 

150 d - 

600000 


2000 1 - 

40 d< 

80000 


Totalulu billeteloru: 10 ÎOO 1 * 

Prodasaele 

1109800 

10100 



998 

109^ 


89 

dille - 
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Demonstratiune. Procentulu scomptului fi- 
endu acellu-asi, 6 la 100, spre essemplu, primulu 
billetu de 2500 lei, de platitu preste 90 dille ar 
peide allu douilea all» 

ti-eilea U UffgtfS -, allu patrulea 1 tal- 

letulu unicu 1 0 1 OOX6Xnumerulu dil. ce ana trece pene la scadintia ^ 

100X365 

Dero trebue ca acesta ultima summa sa fia 
ecuale cu summa celloru-alte patru, si fiendu-ca 
elle tote au de factore communu pe - 00 x 36 p su_ 
primendu acestu factore communu, se vede ca tre¬ 
bue ca summa celloru patru produsse ce se va 


obţine, multiplicandu summa din fia-care billetu prin 
numerulu dilleloru pene la scadintia sea, sa fia e- 
cuale cu produssulu celloru patru billete multipli- 
catu prin numerulu dilleloru ce au a trece pene 
la scadintia. Se cunnosce dero produssulu si unulu 
din factori; se va affla cellu-altu prin divisiune, si 
cuotulu va fi numerulu dilleloru ce au sa treca 
pene la scadintia billetului. 


III. Regula posiiiunei false. 

285. Regulele positiunei false sunt nesce me- 
thode cu adjutorulu caroru se resolvu problemele} 
presuppuindu unu seu doue numere cari se sup- 
punu conditiuniloru din enuntiu, ca pentru a le 
verifica. 

286. Se distinge regula de positiune falsa 

www.dacoromanica.ro 








300 - 


simpla si dubla, dupo curau se face o singuta seu 
doue suppositiuui. 

i. Regula de positiune falsa simpla. 

287. Se iea dupo voia, unu numeru ăssu- 
pra cărui se fam operaţiunile arelute în enuntiu, 

JDeca resultatulu obtinutu este tocmai acellu-a 
ce treime sa se obţină, numendu luatu dupo vuia 
este tocmai numendu ce se cauta. 

Deca este differitu, se scrie proportiunea, re¬ 
sultatulu obtinutu: resultatulu ce trebue sa se ob¬ 
ţină :: nuraerulu presuppusu: x, numerulu necun- 
noscutu. 

Problema. Sa se affle unu numeru a cărui 
jumătate, a treia parte si a cincia parte adunate 
împreuna sa dea de summa pe 434. 

Sclistiune. Se iea dupo voia, nuraerulu 60 
care se alege pentru facilitatea calculului, si este 
divisibilo de o data prin 2, 3 si 5. 

•Tumatatea lui 60 este 30 

A treia parte 20 

A cincia parte 12 

Summa 62 

Resultatulu 62 ficndu differitu de resultatplu 
datu 43-1. se scrie proportiunea: 

62:434: :60:x— *** X6 °_420. 

— 6 2 — 

Isilii.erulu cerutu este 420. 

P r oo I e rr$ w ^cFb a i c MW n a între pa- 
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tru per son-', asia încatu prima a luatu, î, a doua 
celle a treia celle si a patra pentru par¬ 
tea sea a luutu 7500; care o fosta summa de di- 
visu ? 

Solutiune. Se iea numerulu 80 divizibile de 
o data prin 5, prin 10 si prin 16. 

£ din 80 este 16 

celle yV 24 

celle 25 

Summa 65 

80 — 65=15; se scrie dero proportiunea: 

15:7500: :80:x=MX-I_iM = 80X 500=40000. 

Summa de divisu a fostu 40000 lei. 

2. Regula de positiune falsa dubla. 

288. Befjnla de positiune falsa se dicc dubla 
candu se făcu doue suppositiuni spre a uf fia nu¬ 
merulu necunnoscutu. Fia-care din aceste suppo- 
sitiuni atlrage o errore, numai sa nu fia datu toc¬ 
mai preste numerulu ce se cauta. 

Regula. Se multiplica fia-care ertore prin 
cea-alta suppositiune, cea-ce da doue produsse; se 
scadu aceste doue produsse unulu din altuia , si 
restulu se divide prin differintia celloru doue er- 
rori. 

I)eca errorile sunt în sensu contrariu, adeca 
una prin escessu si cea-alta prin defectu, sc aduna 
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celle doue produsse si summa se divide prin sum¬ 
ma erroriloru. 

Problema. Sa se divida 51 in doiie parti a 
car or u differintia sa fia 13. 

Se presuppune ca eellu mai micu este 8, cellu 
mai mare va fi 8+13”2l; si summa loru 8-|- 
2In:29 în locu de 51; errore în mai pucinu seu 
prin defectu 22. 

Se presuppune acumu ca cellu mai micu este 
10, cellu mai mare va fi 10-(-13nr23, si summa 
loru lO-|-23=:33 în locu de 51; errore în mai 
pucinu 18. 

Se scriu numerele asia precumu urmedia: 

1. Suppositiune 8, errore în minus 22 

2. Suppositiune 10, errore în minus 18 

Differintia erroriloru 4 

Se multiplica încrucisi, cea-ce da: 22X10~220 

18X 8—144 
Differintia: 7 6 

Dividindu pre 76 prin 4, se affla 7 T 6 ~19 
pentru cellu mai micu numeru, 

Deca îulocu de a lua pre 10 de cellu mai 
micu numerfi s’ar fi luatu 20, cellu mai mare ar 
fi fostu 20-f-13~33, si summa 20+33—53 ar 
fi coversitu numerulu 51; deci errorea în plus 
seu prin escessu ar fi 2. 

Se affla dero: 1. Suppositiune 8, errore în 
minus 22. 
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2. Suppositiune 20, errore în plus 2. 
Multiplicandu în cruce si adunandu produssele, 
se affla: 

8X2+20X22=16+440=456; si dividindu 
pe 456 prin sumina erroriloru 22+2=24, se ob¬ 
ţine pentru miculu nuraeru cautatu 4 2 + = 19. 

Problema. S’au platitu 80 lei pentru 29 me- 
tre de stofa de doue specie, una cu 3 lei si cea- 
alta cu 2 lei, 50b. metrulu; cate metre s’au cum¬ 
păr atu de fia-care specia ? 

Se presuppune ca s’au cumparatu 9 metre din 
prima specia, si prin urmare 20 din secunda; 

3‘- X 9=27' 

2 L ,50X20=50 
Totalulu 77 1, 

înlocu de 80 1 '; errorea prim defectu 3 

Se presuppune în secundulu casu, ca s’au 
cumparatu 11 metre din prima specia, si prin ur¬ 
mare 18 din secunda; 

3'- Xll^.33'- 

2'-, 50X18=45 
Totalulu 78 1 

înlocu de 80 lei, errore prin defectu 2. 

Se assedia numerele precumu urmOdia: 

1. Suppositiune 9, errore prin defectu 3. 

2. Suppositiune 11, errore prin defectu 2. 

Differintia produsseloru în cruce 33 18=15. 

Ditferintia erroriloru 1 

www.dacoromanica.ro 


â04 


Numerulu adeveratu ^5 = 15. 

289. Alta regula. Dujoo ce s’au facutu doue 
suppositiuni cari attragu fia-care o errore, se-scrie 
proportiunea; differintia erroriloru: differintia sup- 
positiuuiloru :: 1 seu 2. errore: differintia între 1 
seu 2 suppositiune si numerulu adeveratu. 

Asia, în problema prccedinte, se scrie propor- 
tiubea: 

3—2 seu 1:11—9 seu 2: :3:x—9, de unde x— 
9=6 si x=13, seu încă 

3—2 seu 1:11—9 seu 2: :2:x—11, de unde x— 
11=4 şi x=15. 

IV. Regula Conjugata. 

290. Ca sa se xonvertesca mes ire în altele 
prin adjutorulu tnesui lot u intermediari, se scriu 
numerele de acea-si valore în privirq un le, co 7 a 
altele, asia încatu mesur l <?e ac a-s’ specia se af- 
fla alt rnativu pe doue colane; prmulu numeru din 
1. colona este numerulu necunnoscutu care se în¬ 
semn dd ia prin x % si ultimulu numeru din 2. colona 
este de acea-si specia cu X- Facendu acesta, se 
multiplică mt)e s'ne to e nrnier le din 2. colona, 
s' acestu produssu se divide pi in prQdussulu tutoru 
mmereloru, ceri se affla în prima colona, afora 
de x; cuoiulu este paloreq, lui x, cer voimu a ob¬ 
ţine. 

Problema. Cate metveţ pretiuesce unu picioru 
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anglesu, sciendu ca 16 piciore anglese pretiuescu 
15 piciore vechie de alle Franciei, si ca 6 piciore 
vechie de alle Franciei pretiuescu l m ,949? 

Âssediarea calculului 
x metre lpicioru anglesu. 

16piciore anglese ISoiciore francese. 

6 pipiore francese l m ,949. 

x— 1 mo '" 9 • * «zr0” e -,304. 

In adeveru: 1 .) fiendu-ca 6 piciore vechie fran¬ 
cese pretiuescu l ra, ,949, 1 picioru francesu pre- 
tiuesce i m -«< j,- 2 ) 16 piciore anglese pretiuescu 
15 piciore vechie francese, 1 picioru anglesu pre¬ 
tiuesce } \ piciore francese; prin urmare 1 picioru 
anglesu pretiuesce 

rpllp 15 fjin I m -9 4 9— I»,D19 ylS—1>»>9 4 9X|5 

ceue I0 ain -- _ b 6 xie • 

Se vede ca acesta nu este decatu o applica- 
tiune a fractiuniloru din fracţiuni. 

Se prescurtedia calculele suprimendu factorele 
3 la numeratoru si la, numitoru, cea-ce da: 

J m. 949X . i~ 9?,74 S—0°*. OQ4 
2X16 32 ’ 

291. liegula conjugata iea numele de arbi~ 
tragiu candu servesce a compara monetele diver- 
seloru terre; cea-ce este de o desa iutrebuintiare 
în operaţiunile de banca. 

Problema. 4 ruble de Russia pretiuescu 37 
soldie de Hamburgu; 160 maree de banca (marca 
pretiuesce 16 soldie) de Hamburgu pretiuescu 141 
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fiorini de Amsterdamu; 227 fiorini de Amsterdamu 
făcu 480 franci; cati franci făcu 4000 ruble? 
x franci, 4000 ruble. 

4 ruble, 37soldiede Hamburgu. 

16 , X160~2560 soldie tle Hamburgu, 141 fiorini 
227 fiorini, 480 franci. 


4 8 O o; 14 1 37 4 00 0. 


;4309 -,20 


227 2560X4 

Cu mai pucinu decatu o centime apprope. 


CAPITULULU XII. 

Despre progressi u ni. 

292. Se chiama îngeneralu progressiune, u- 
nit siru de numere astu-feliu încatu raportulu 
celloru doui termeni consecutivi este totu-de-una a- 
cellu-asi. 

Sunt doue feliuri de progressiuni, precumu sunt 
si doue feliuri de raporturi, progressiunea prin dif- 
ferintia sî progressiunea prin cuotu. 

Raportulu constante allu unui termenu cotra 
acellu care lu urmedia se numesce raţiunea pro- 
gressiunei. 


I. Progressiuni prin dififerintia. 

293. O progressiune prin differintia esteu- 
nu siru de numere astu-feliu ca fia-care coverses- 
ce pre acellu care lu precede, seu este coversitu 
de unu numeru constante, care este raţiunea pro- 
gressiunei, 
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Şirurile numereloru urniatorie: 

H-3.5.7.9.11. H-28.24.20.16. 

formedia doue progressiuni prin differintia: prima 
se dice crescente, fiendu-ca termenii mergu adau- 
gendu-se si raţiunea constante este 2; secunda se 
dice decrescente, fiendu-ca termenii mergu micsio- 
randu-se, si raţiunea este 4. 

Modulu de a esprime progiessiunea se moti- 
vedia chiaru prin definitiunea progressiunei. In a- 
deveru, trei termeni consecutivi ori-cari, formedia 
o progressiune prin differintia conţinuta. 

Progressiunea se enuntia dicendu: 3 este co- 
tra 5 precumu 5 este cotra 7, precumu 7 este co- 
tra 9, si asia mai departe. 

294. Regula. Unu termenu din ori-cwre rîndu 
allu unei progressiuni prin differintia, se obţine a- 
daugendu primului termenu, seu scadindu dinpri- 
mulu termenu de atatea ori raţiunea cati termeni 
sunt înaintea lui, dupo cumu progressiunea este 
crescente seu decrescente. 

Demonstratiune. Se propune de a determina 
pe allu 15. termenu din progressiunea crescente: 
-f-3.8.13.18. 

Fiendu-ca dupo definitiune, fia-care din ter¬ 
meni coversesce pre acellu care lu precede cu ra¬ 
ţiunea care este aici o, allu 2. termenu va fi e- 
cuale cu 1. adaussu cu 5; allu 3. va fi ecuale cu 
allu 2. adaussu cu 5, si prin, urmare ecuale cu 1. 
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adaussu cu de 2 ori 5; allu 4. va fi ecuale cu allu 
3. adaussu cu 5, si prin urmare cu 1, adaussu cu 
de 3 ori 5, si asia mai departe, pene la allu 15. 
termenu care va fi ecuale cu 1. adaussu cu de 14 
ori 5=3+0X14=73. 

Se propune de a determina pe allu 28 ter¬ 
menu din progressiunca decrescente 
-rC25.621.617.613. 

Dupo definitiune, allu 2. termenu este ecuale 
cu 1, micsioratu cu raţiunea care este aici 4; allu 

3. ecuale cu allu 2. micsioratu cu 4, sj prin ur¬ 
mare ecuale cu 1. micsioratu cu de 2 ori 4; allu 

4. ecuale cu allu 3. micsioratu cu 4, si prin ur¬ 
mare ecuale cu 1. micsioratu cu de 3 ori 4, si 
asia mai departe, pene la allu 28. termenu, care 
va fi ecuale cu I. micsioratu cu de 27 ori 4= 
625—4X27—517. 

Acesta regula ne dispensedia, precumu se vede 
de a scrie tote numerele intermediarie pene la nu- 
merulu cautatu. 

295. Regula. Ca sa se determine primulu 
termenu allu unei progressiuni prin differintia, ca¬ 
rii se cunnosce ultimulu termenu, numerulu terme- 
niloru si raţiunea, dupo cumu progressiunea este 
crescente seu decrescente, se scade din ultimulu ter¬ 
menu seu i se adauge de atatea ori raţiunea cati 
termeni sunt înaintea ultimului. 
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296. Regula. Ca sa se determine raţiunea 
unei progressiuni prin differintia, cari• se cunnosce 
primulu termenu si ultimulu , jrecumu si numerulu 
termeniloru, differintia celloru doui termeni se di¬ 
vide prin numerulu termeniloru micsioratu cu 1. 

Cea-ce da mediu-loculu de a determiua toti 
termenii intermediari. 

297. Proprietate fundamentale. In vcri-cepro- 
gressiune prin differintia summa a doui tern eni la 
ecuale distantia de estremi este constante si prin 
urmare ecuale cu summa primului termenu si a 
ultimului. 

Demonstratiune. In adeveru, fia o progres- 
siune ore-care 

-t-3.7.11 15.19.23.27.31.35. 

Allu 2 termenu este ecuale cu P,3, adaussu 
cu raţiunea 4; dero penultimulu 3 I este ecuale qu 
ultimulu 35, micsioratu cu raţiunea 4: deci allu 
2.+penultimulu=3+4+35—4=3-f-35. Totu as- 
semenea: 

11+27=7-f-31 si prin urmare ecuale cu 3+35. 
15+23=11+27 si prin urmare =3+35 

si asia mai departe. 

298. Regula. Ca sa se affle summa tutoru 
termeniloru unei progressiuni prin differintia, carii 
se cunnosce primulu termenu, ultimulu si numerulu 
termeniloru, se multiplica summa primului si a ul- 
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Untului termenu prin numerulu termeniloru, si se 
iea jumătate din produssu. 

Demonstratiune. Fia progressiunea: 

ri-3.7,11.15.19.23.27.31.35. 

Se restoma ordinea termeniloru, care da a- 
cea-si progressiune, dero decrescente, care se scrie 
termenu cu termenu sub prima. 

*7-35.31.27.23.19.15.11.7.3. 

Acurnu deca se face summa acestora doue 
progressiuni termenu cu termenu, tote summele par 
tiali (3-j-35), (7-j-31), etc., voru fi ecuali între 
elle si cu (3—j-35); dupo proprietatea fundamentale, 
voru fi atatea de aceste summe parţiali cati ter¬ 
meni sunt în progressiune, adeca 9, 

Summa totale a celloru doue progressiuni va 
fi dero (3-f-35)9; dero aceste doue progressiuni 
sunt compuse de acelle-asi numere, prin urmare 
summa loru este ecuale cu mdouitulu summei ter- 
menilora uneia singura, din progressiunea propusa; 
deci summa termeniloru progressiunei va fi ecua¬ 
le cu: 

3 33 9—3 8^ 9 = 19X9 = 171 
Acesta regula dispensedia, precumu se vede, 
de a scrie toti termenii progressiunei, si de a face 
adunarea, cea-ce ar fi prea lungu. 

299. Deca nu se cunnosce decatu primulu 
termenu, raţiunea si numerulu termeniloru, ar tre¬ 
bui sa se încejwvjwdiicar «wfliail«caidtimulu termenu, 
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si pre urma s’ar affla summa dupo regula prec^- 
dinte. 

II. Progressiuni prin cuotu. 

300. O progressiune prin cuotu este unu siru 
de termeni astu-feliu, ca fia-care este ecuale cu 
acellu-a care lu precede multiplicatu prin unu nu- 
meru constante, care este raţiunea progressiunei. 

Progressiunea este crescente seu decrescente, 
dupo cumu raţiunea este mai mare seu mai mica 
decatu 1. 

Şirurile numereloni: 

::2:6:18:54...... 

-H-486:l 62:54:18:6:2_ 

formedia doue progressiuni, din cari prima este 
crescente, ca-ci raţiunea este mai mare de¬ 

catu 1, si secunda decrescente, fiendu-ca termenii 
mergu micsiorandu-se prin divisiune. 

Progressiunile prin cuotu se enuntia car si celle 
prin differintia, si însemnarea loru vine din acea, 
ca chiaru dupo definitiunea progressiuniloru prin 
cuotu, trei termeni consecutivi din unu assemenea 
siru formedia totu-de-una o proportiune conţinuta 
prin cuotu. 

301. Regula Unu termenu din ore-care rîndu 
allu unei progressiuni prin cuotu se obţine, multi- 
pllcandu primulu termenu prin raţiunea, ridicata 
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la o putere înseninata prin numerulu termeniloru 
cari lu preceâu. 

Demonstraţiune. In adeveru, se propune de 
a determina allu 10. termenu allu progressiunei. 

4t3:6:12:24. 

Dupo defînitiune 
6-3X2, 

12”6X2—3X2X2rr3X2 *, 

24—l2X2n3X2X2X2rn3X2 3 , 
si prin urmare allu 10 termenu — 3X2 9 n3X 
512—1536. 

De aci se tragu cu facilitate regulele urma- 
torie: 

302. Regula Ca sa se determine primulu 
termenu allu uncî progressiuni prin cuotu , carii 
se cunnosce ultimulu termenu, numerulu termeni¬ 
loru si raţiunea, se divide acestu ultimii termenu 
prin raţiunea ridicata la o putere însemnata prin 
numerulu termeniloru cari lu preceda. 

303. Regula. Ca sa se determine raţiunea 
unei progressiuni prin cuotu, carii se cunnosce pri¬ 
mulu si ultimulu termenu, precumu si numerulu 
termeniloru , se divide ultimulu termenu prin pri¬ 
mulu , si cuotului se estrage o radecina de unu 
grada însemnata prin numerulu termeniloru mic- 
sioratu cu 1. 

Acestu modu senesce a însera unu numeru 

datu de medii proporţionali între doue numere. 
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304. Proprietate fundamentale. In veri-cepro- 
gressiune prin cuofu , produssulu cellorn don ter¬ 
meni la ecuale distantin de estrcmi este constante, 
si ptm urmare ecuale cu produssulu primului prin 
ultimulu termenu. 

Demonstratiune. In adeveru, fia îuca pro- 
gressiunea 

443:6:12:24:48:96:192. 
allu 2. termenu 6=3X2; 
penultimulu 96=192Xâ; 

prin urmare 6X96=3X192X2X2—3X192; 
assemenea 12X48=6X96, 

si prin urmare =3X192, si asia mai departe. 

305. Regula. Ca sa se affle produssulu tu- 
toru termeniloru unei progressiuni prin cnotu . se 
multiplica intre sine cei doui estremi , act sta pro- 
dussu se ridica la o putere însemnata prin nume¬ 
rota termeniloru , si se estrage radecina patrula 
din resultatu. 

Demonstratiune. In adeveru, fia progres- 
siunea. 

4*3:6:12:24:48:96:192. 

Acea-si proportiune se scrie, resturnandu or¬ 
dinea termeniloru 

4*192:96:48:24:12:6:3. 

Acumu, deca se face produssulu acestofu doue 
progressiuni termenu cu termenu, tote produssele 
parţiali (3X19^ 6 »btoffi,<> ec " sli 
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sine si cu (3X192), dupo proprietatea fundamen¬ 
tale, se voru affla atatea de aceste produsse cati 
termeni sunt în progressiune, adeca 7; produssulu 
tutoru acestora produsse parţiali va fi dero ecuale 
cu (3X192) 7 ; însă aceste doue progressiuni sunt 
compuse de acelle-asi numere; prin urmare produs¬ 
sulu lora este ecuale cu patratulu produssului tu¬ 
toru termeniloru fia-caruia din elle, din progres- 
siunea propusa; prin urmare produssulu tutoru ter 
meniloru progressiunei va fi 

V r (3X192) 7 . 

306 Regula Ca sa se affle summa tutoru 
ermeniloru unei progressiuni crescente prin cuotu 
s mult'plică ultimulu termenu prin raţiune, se 
scade din produssu primulu termenu, si restulu s 
divide prin raţiunea micsiorata cu 1. 

Demonstratiune Fia, în adeveru, progressiu- 
nea prin cuotu 

:: 2:6:18:54:162:486, 

a carii summa va fi 2—}-6—|-18-f-54—f-162-f-486. 

Se multiplica toti termenii prin raţiunea care 
este 3, si observandu ca produssulu fia-carui ter¬ 
menu prin raţiune este ecuale cu termenulu urma- 
toriu, se va affla de resultatu 

6 —}— 18—j— 54—J— 162—|—486—|- 486 X 3, 
care represinta întreitulu summei progressiunei; 
scadindu aceste doue summe una din alta, si con- 
siderandu term<miivM:dric(xîiîpM-njcgei'(Va affla 
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(486X3)—2, 

care nil va represinta mai multu deeatu îndouitulu 
summei, adeca summa multiplicata prin (3—1). 

Cunnoscendu unu produssu si unulu din fac¬ 
tori, pentru summa cerata se va obţine 

4 86 3 2 — 1 4 56 — 72 » 

3 1 2 

307. Deca nu s’ar cunnosce deeatu primulu 
termenu, raţiunea si numerulu termeniloru, ar tre 
bui sa se mcepa prin a calcula ultimulu termenu, 
si pre urma s’ar affla summa dupo regula prece 
dinte 


308. Deca progressiunea ar fi decrescente 
s’ar scadea din primulu termenu produssulu ultimului 
multiplicatu prin raţiune, si restulu s’ar divide prin 
differintia între unime si raţiune, care în acestu 
casu, este mai mica deeatu 1. 

Essemplu. Fia progressiunea prin cuotu de 
crescente 


:: 16:8:4:2:1.1 :i.£. 

Deca s’ar cere summa celloru noue termeni 
d’anteiu, s’ar affla mai anteiu ca allu nouelea ter¬ 
menu este jtg, si prin urmare summa ceruta va fi 


IR _ 1 5 12 1 

-Tî— 32 —Sllwcj — 511—3115 

l-l ~ 1 “ 3i X -l6- dl l6- 


1 

■2 


309. însemnare Candu este a se affla sum¬ 
ma termeniloru unei progressiuni, deca progressiu¬ 
nea este crescente, summa este din ce m ce mai 
mare cu catu emw.ciîHîOPBirftertflrSftesulora; insa a 
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cesta nu essiste candu se trated’a despre o pro- 
gressiune deerescente. 

In adeveru, cu catu înaintedia eine-va în se¬ 
ria, cu atatu numerele sunt mici, asia încatu, candu 
nuinerulu termeniloru este prea mare, ultimulu ter- 
menu ce se contidera este prea micu, si fiendu-ca 
mai trebue a se multiplica prin raţiune care este 
mai mica decatu 1, produssulu a a fi mai micu în¬ 
că, si s’aru putea neglige în pi ivintia primului ter- 
menu. din care trebue sa se scada. Summa, în 
acestu casu, se obţine dividindu primulu termenu 
prin escessulu unimei assupra ratiunei, acesta este 
limita ce nu pote întrece summa tutoru termeniloi u 
unei progressiuni prin cuotu, veri-care ar fi uume- 
rulu termeniloru ce se ieau. 

Regula. Limita sununei tutoru termeniloru 
unei progressiuni prin cuotu deirescente lu infinita 
se obţine, dividindu p> imulu termenu prin esces¬ 
sulu unimn ussupra iuti unei. 

A&ia, limita summei tutoru termeniloru din 
fia-care din progressiunile urmatorie deerescente la 
infinitu: 


-rrl 

este pentru prima, 


i. 

s - •' 
i - j - i 
3-J-2T- 


etc; 



= 2 , 


pentru s ’unda WWWiC j acoroman j ca _ ro 



— 317 — 


— I —3 —11 

r—/- m— a — 1 i’ 


w 

310. Pre lingă acesta, se va putea dermina 
errorea ce se coinmitte, luandu limita in loculu 
summei essacte a unui numeru datu de termeni ai 
unei ptogressiuni decrescenti. 

Sc propune de a affla summa celloru cinci- 
spre dece termeni d’anteiu ai progressiunei decres- 
cente. 

» ♦ f • 1 • 1 • 1_ pfp 

•- 1 -TffTUTTUÎTÎT-- •• •• 
si pentru summa ceruta, sa se iea limita 

_!_— 1-L. 

Pentru allu cinci-spie-decelea termenu va fi 

i —_i_ 

T T5 w 1 urm u do 14 nuUo f 

errorea nu va fi decatu cu 

tViXVjţ , 

1 _ i —a Qln T 0" > 

A 11 ) 

numeru în adeveru forte micu. 


CAPITULULU XIII. 

Despre logarithml. 

I. Proprietăţile logarithmiloru. 

311. Deca se formedia doue progressiuni 
crescenti, una arithmetica, încependu cu 0, alta 
geometrica, încependu prin unime, fia-care termenu 
dm prima progressiune este cea-ce se numesce lo 
garlthmulu termenului correspundetoru din secunda. 
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si raţiunea progiessiunei geometrice se numesce basa 
acestei sisteme de logarithmi. 

Se iea de ordinariu unimea cliiaru, pentru 
differintia progressiunei arithmetice, care nu pre- 
sinta atunci decatu sirulu numereloru naturali, pre 
candu progressiunea geometrica presinta sirulu pu- 
teriloru basei. Si fia-care termenu din progressiu¬ 
nea arithmetica este ecuale cu espunintele puterii 
basei, în termenulu correspundetoru allu progres- 
siunei geometrice. Deca, spre essemplu, se ieau 
celle doue progressiuni: 

-H-0. 1. 2. 3. 4. 5. 6. etc. 

-H-l: 3: 9: 27: 81: 243: 729: etc. 

seu 1: 3': 3 2 : 3 3 : 3 4 : 3 5 : 3 6 : etc. 

fia-care termenu din progressiunea superioie este 
ecuale cu espunintele basei 3, în progressiunea in- 
fariore. 

Se observa ca logarithmulu unimei este totu- 
de-una 0, si ca logarithmulu basei este 1. 

312. Deca se multiplica intre sine termenii 
9 si 81 din progressiunea geometrica, primulu fi- 
endu a doua putere a basei, si secundulu a patra 
putere a acestei base produssulu acestoru numere 
va fi a sessea putere a basei. Asia, ca sa se ob- 
ina produssulu, va fi destullu a face summa loga 
ritbmiloru celloru doui factori, si de a cauta care 
este termenulu progressiunei geometrice allu cărui 
logarithmn este acesta summa. Asia se va affla 
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ca summa 6 correspunde cu termenulu 729, care 
este în adeveru produssulu lui 81 prin 9. Asia, 
îogarithmulu produssului celloru doui termeni este 
summa logarithmiloru acestoru termeni. 

313. Sa presuppunemu ca intre termenii flă¬ 
cării progressiuni se înşira o seria de medii arith- 
metici si geometrici, numerulu acestoru medii pote 
fi destullu de mare pentru ca tote numerele întregi 
sa faca parte din progressiunea geometrica, cellu 
pucinu cu unu atare gradu de approssimatiune catu 
vomu voi, si ca fia-care numeru întregu sa aiba 
astu-feliu Îogarithmulu seu. Si fiendu-ca nouele 
progressiuni se voru bucura neaparatu de acelle- 
asi proprietăţi ca celle d’anteiu, se pote stabili ca 
principiu generalu, ca îogarithmulu produssului cel¬ 
loru doue numere este summa logarithmiloru fac¬ 
toriloru sei. 

Este facile de a întinde acestu principiu la 
mai mulţi decatu doui factori. 

314. De aci se deduce ca îogarithmulu u 
nui cuotu este differintia intre îogarithmulu divi 
dendului si îogarithmulu divisorului. Căci deca se 
affla 4 5 5 ~9, de aci se trage 45n9X5> si log 
43—log. 9-J-log. 5, si prin urmare, scadiudu de o 
parte si de alta log. 5, se va face log. 45—log. 5 
=log. 9. 

315. Logarithmulu unei puteri ote-care allu 
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unui uumeru este ecuale cu logarithmulu acestui 
nuntiră multiplicattt prin espuninfele acestei puteri. 

Iu adeveru, deca se da: 32—2 5 seu 32 —2 
X 2 X 2 X 2 X 2 , se trage de aci dupo principiulu 
de mai susu: 

Log. 3 2 — 1 og 2 -f log. 2 -f log. 2 -f- log 2+log. 2— 
log.2 )Xo. 

316. Logarithmulu radecinei de unu gradu 
ore-care allu unui numeru este ecuale cu- loga- 
rithmidu acestui numeru , divisu prin gradulu a- 
cestei radecine. In adeveru railecina de unu gradu 
ore-care a unui numeru fiendu numerulu, care ri- 
dicatu la o putere aretata prin acestu gradu, re¬ 
produce pe primulu numeru. 

Deca se da, spre essemplu, radecina a cincia 
a lui 32—2, seu V 32 —2, se trage de aci 32r: 
2 5 , si log. 32—5 ori log. 2, de unde urmedia ca 
log. 2 — ,0 * 8 —. 

317. Logarithmulu unui numeru fractionaru 
este differintia intre hgarithmulu numeratorului si 
logarithmulu numitorului. Acesta resulta din prin¬ 
cipiulu de mai înainte. 

Asia, log.y=h>g. 22 —log 7. 

318. O fracţiune esprimendu cuotulu nume¬ 
ratorului seu prin numitoru, ca sa se obţină loga- 
r tlmulu unei fracţiuni , trebue ca din logarithmulu 
numeratorului , sa se scada logarithmulu numitoru¬ 
lui Dero logarithmulu numitorului este neaparatu 
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mai mare decatu logarithmulu numeratorului. Deca 
spre essemplu, se iea log,3zzl si log.243:z:5, 
va fi: 

log.^rzl—5, seu log.Ţj f 1—1—4, 

seu înfine—log.^^zz—4. 

Cantitatea—4 este cea-ce se numesce o can¬ 
titate negativa; aceste cantitati areta sa se opredie 
o scădere assupra numereloru cari se adaugu, si 
prin urmare, sa se faca o adunare numereloru din 
cari se scadu. 

Este ca cumu ar dice cine-va, ca acellu-a ca- 
ce detoredia 4 lei possede 4 lei; ca-ci atunci a- 
daugendu acesta datoria la averea sea, va avea 4 
lei mai pucinu; si din contra scadindu acesta de- 
toria, Ta avea 4 lei mai multu. 

Logarithmii fractiuniloru sunt dero cantitati 
negative, cu atatu mai mari cu catu fracţiunea este 
ea însasi mai mica. Se pote da o idea, dispuindu 
progressiunile în modulu urmatoru: 

-r-etc..- 6.-5.-4.-3.-2.-1.0.1.2.3.4.5, etc. 

::etc.: ^:1:3:3 Î :3 3 :3 4 :3 5 , etc. 

De aci urmedia ca logarithmulu lui 0 este 
nnu numeru negativu nemarginitu de mare, seu 
infinitu negativu care se însemnedia prin—oo. 

319. Este de vediutu, ca principiulu datu 
mai susu se applica la logarithmii negativi. Ca-ci 
deca se da 
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de aci se trage: log.l—log.3 6 =log.l—log.3 4 -J- 
log.l—log.3*, 

seu—6®:—4—2, adeca, log £.= log4.+log4>. 

II. Logarithmii ordinari. 

320. Sistemele de logarithmi se distingu prin 
basele loru. Basa unei sisteme este numerulu care 
în acesta sistema are de logarithmu pe 1. 

S’a adoptatu sistema de logarithmi a caroru 
basa este 10. 

Log, 10=1. Asia, veri-ce numeru mai mare 
decatu 1 are unu logarithmu care î este propriu. 

Log. 1=0; si trebue sa fia astu-feliu. In a- 
deveru, fia spre essemplu 27=1X27; în virtutea 
proprietăţii fundamentale, trebue sa avemu log.27 
zzlog.l-J-log.27; dero acesta nu pote fi decatu deca 
log. 1=0. 

Plecandu dela log. 1=0, logarithmii crescu cu 
numerele. Deca se descinde mai josu de 1, loga¬ 
rithmii aru trebui dero sa decresca; acesta este im- 
possibile. 

Numerele mai mici decatu 1 riau logarithmi. 
321. Puterile lui 10, adeca 10,100, 1000, 10000,.... 
au respectivu de logarithmi pe 1, 2, 3, 4. 

Din acea ca log.l0=t, se conchide log. 10* 
=2; log.l0 3 =3; etc. 

Numerele 1, 2, 3, 4,.... fiendu logarithmii 

puteriloru lui 10, tote celle-alte numere au de lo- 
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garithmi numere fractionarie seu necommensurabili; 
ei sunt evaluaţi approssimativu îft decimali. 

322. Partea intrega a unui logarithmu se 
chiama caracteristica sea. 

323. Caracteristica logarithmului unuinumeru 
ore-care se compune din atatea unimi minus una 
cate cifre sunt în partea întrega a acestui numeru. 

(Partea întrega a unui numeru ore-care este 
cellu mai mare numeru intregu ce cuprinde,). 

In adeveru, sa presuppunemu ca partea în¬ 
trega a unui numeru datu N are trei cifre, ess.: 
537, 842. Acestu numeru N se cuprinde între 
100 si 1000; logarithmulu seu se cuprinde între 
log.100 si log.1000, adeca intre 2 si 3; acestu 
logarithmu se compune din 2 si din o parte deci¬ 
male; caracteristica este 2. 

Caracteristica logaritlimului unui numeru se 
cunnosce dero la singura privire a pârtii întregi a 
acestui numeru; de acea în tabelle nu se scrie ca¬ 
racteristica spre a castiga locu. 

324. Cunnoscendu logarithmulu unui numeru 
in sistema ordinaria, se obţine logarithmulu pro- 
dussului si allu cuotului acestui numeru prin o 
putere a lui 10, marindu seu micsiorandu numai 
caracteristica logarithmului datu cu atatea unimi 
cate nulle sunt dupo 1 m acesta putere a lui 10, 
scrissa m cifre. 


* 
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Log.(l 3 95 X100) =log. 13 9 5+log. 100=3,14457 
+2=5,14457. 

Log.(1395:100)=log.l395—log.l00=3,14457 
—2=1,14457. 

Espunintele puterii lui 10 fiendu unu numeru 
întregu, adunarea seu scăderea de mai susu se ra¬ 
porta numai la caracteristica. 

Principiulu precedinte se enuntia precumu ur- 
media: 

Unu numeru ore-care se multiplica seu se di¬ 
vide prin o putere a lui 10, marindu seu micsio- 
randu caracteristica logarithmului seu cu espunin¬ 
tele acestei puteri, seu cu atatea unimi cate nulle 
sunt dupo 1 în acesta putere a lui 10 scrissa în 
cifre. 

Acestu enuntiu pote fi privitu ca ecuivalinte 
cu cellu precedinte. 

325. Logarithmulu numenului decimale ce se 
obţine, separandu prin o virgula, una seu mai multe 
cifre dela drepta unui numeru întregu, are acea-si 
pa/rte decimale ca logarithmulu acestui numeru în¬ 
tregu. 

Ess.: Log.36748=^og.367,48+2. 

Deca doue numere nu differescu decatu prin 
loculu virgulei decimale , logarithmii acestoru nu¬ 
mere nu differescu decatu prin caracteristica. 

Log.3674,8=log.36,748+2. 
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III. Intrebuintiarea tabelleloru lui Laland. 

326. Tabellele lui Laland conţinu logarith- 
mii numereloru întregi, dela 1 pene la 1000, cal¬ 
culaţi cu 5 decimali cu mai pucinu decatu o \ u- 
nime de a 5. ordine decimale. In elle se affla as- 
semenea, plecandu dela 900, în o colona întitulata 
D, differintiele între logarithmii consecutivi; fia-care 
differintia, care esprime unimi de a 5. ordine de¬ 
cimale, este pusa între cei doui logarithmi respec¬ 
tivi. 

Cu aceste tabelle se pote affla logarithmulu 
unui numeru datu veri-care, si din contra se affla 
numerulu de care tine unu logarithmu datu. Avemu 
sa ne occupamu de aceste doue cestiuni. 

327. Problema I. Unu numeru ore-care fiendu 
datu, sa se affle logarithmulu seu cu adjutondu ta- 
belleloru. 

Casulu I. Numerulu datu este mai micu de¬ 
catu limita numereloru tabellei, adeca mai micu 
decatu 10000. 

Sa se affle spre essemplu, logarithmulu lui 
2182. 

Se cauta 2182 în una din colonele tabelle 
loru, intitulate N seu Numeru. Afflandu-lu, se vede 
lînga ellu, immediatu la drepta sea, pe acea-si li¬ 
nia orizontale, logarithmulu cautatu care este 
3,33885. 
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Log. 2182=3,33885. 

328- Casulu 2. Numerulu datu este mai ma 
re decatu 10000 (întrece limita tabelleloru). 

Ess.: Sa se affle logarithmulu lui 218276. 

Se separa prin o virgula, dela drepta nume- 
rului datu, destulle cifre pentru ca partea întrega 
a numerului obtinutu sa fia cuprinsa în tabella (a- 
deca inferiore lui 10000), dero appropiata pre catu 
se pote de 10000, si se cauta logarithmulu nume¬ 
rului astu-feliu obtinutu. In essemplulu luatu, se 
separa doue cifre dela drepta, si se cauta logaritli 
mulu lui 2182,76. Spre a lu affla, se cauta mai 
anteiu în tabella logarithmulu lui 2182. Log.2182 
=3,33885, Facendu acesta, din acesta propo- 
sitiune se deduce: crescerile mici simultane ce 
i-ea unu mrneru si logarithmulu seu sunt pro 
portionali intre elle. Prin urmare, se iea m co- 
lona tabellei întitulata D, differintia 20 care essi- 
ste între log.2182 si log.2183, si se dice: fien- 
du-ca 2182 cresce cu 1 logarithmulu seu cresce cu 
20 (unimi decimali de a 5. ordine); deca 2182 s’ar 
mari cu 0,01 numai, crescerea logarithmului ar 

6 2 o 
n tvo- 

Marindu-se 2182 cu 0,76, logarithmulu seu 
trebue sa se maresca cu 26 =20X0,76. Yomu 
avea dero log. 2182,76 adaugendu la 3,33885 
produssulu 20X0)76 effectuatu, adeca pe 15,20. 

Fiendu-^Wi^ft c î\i|aHlîMfiî r (ffi 5 cifre deci 
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mali numai, vomu adauge numai pe 1 5; asia se af- 
fla ca logarithmulu lui 2182,76 este 3,33900. 0- 
peratiunea se assedia precumu urmedia: 

Log. 2lS2. 3,33885 0,76 

pentru 0,76,... 15 20 

Log. 2182,76. ..3,33900 15,20 

218276 fiendu de 100 ori mai mare decatu 
2182,76, caracteristica trebue sa se maresca cu 2. 
Asia-dero înfine log.218276—5,33900. 

In scurtu, mersulu ce se urmedia în secun- 
dulu casu este acestu-a: 

Regula. Spre a avea logarithmulu unui nu- 
meru datu mai mare decatu 10000, se pune vir¬ 
gula decimale dupo a 4. cifra a sea (plecandu 
dela stînga). Se cauta în tăbelle lagarithmulu pâr¬ 
tii întregi a numerului astu-feliu obtinutu. Dupo 
acea se multiplica partea sea decimale singura prin 
differintia ce se affla în tdbella (între logarithmulu 
afflatu si cellu urmatoru). Se adauge la logarith¬ 
mulu afflatu atatea unimi de a 5. ordine decimale 
cate unimi sunt în produssulu ce s’a obtinutu. Fa- 
cendu acesta nu mai remane decatu a înloca ca¬ 
racteristica acestui logarithmu prin acea care con¬ 
vine logarithmului numerului datu chiaru. 

Essemplu. Sa se affle logarithmulu lui 5473762 

7 

0,762 
5,334 
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log. 5473—... 
pentru 0,762 . 

.... 3,73823 

5 

log. 5473,762 . 

.\ . 3,73828 
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log. 5473762^:6,73828. 

Trebue sa se calculedie crescerea logarithmu- 
lui cu mai pucinu decatu \ unime decimale de a 
5. ordine; asia încatu, deca prima cifra decimale a 
produssului ar fi 5 seu mai mare decatu 5, s’ar 
mari cu o unime partea sea întrega, spre a o a- 
dauge la logaritlunulu tabellei. 

Se vede ca, deca numerulu datu are mai multu 
de sesse cifre, a 7. cifra si celle urmatorie nu in- 
fluintiedia assupra pârtii decimale a logarithmului. 

329. însemnare. Principiulu proportionalitatii 
dela crescerea numerului la crescerea logarithmu¬ 
lui nu este cu totulu essactu. Dero în limitele în 
cari se întrebuintiedia, presuppuindu-lu essactu, er- 
rorea commissa nu are influintia assupra resulta- 
tului essactu. De acesta ne încredintiamu, vedindu 
ca în tabelle, differintiele logarithmiloru sunt înve- 
deratu constante ca alle numereloru, mai alessu 
candu ne appropiamu de 10000. Spre a profita 
de acesta ultima circunstantia se pune virgula de¬ 
cimale dupo a 4. cifra a numerului, chiaru candu 
ea este situata mai la stînga în numerulu datu. 
Se face totu-de-una astu-feliu ca partea întrega a 
numerului preparatu sa se appropia pre catu se 
pote de 10000. 

330. Numere decimali. La trebuintia se 

transpune virgula dupo a 4. cifra a numerului, 

plecandu dela stînga; se cauta logarithmulu nume- 
www.dacoromanica.ro 


— 329 — 

rului resultante, urmandu methodulu ce amu are- 
tatu. Acestu logarithmu afflatu, se înloca carac¬ 
teristica sea prin acea care convine numerului de¬ 
cimale propusu. 

Ess.: Sa se affle logarithmulu lui 21,8276. 
Se cauta mai anteiu logarithmulu lui 2182,76; 
ca mai înainte. 

Log. 2182.3,33885 0,76 

pentru 0,76... 15 20 

Log. 2182,76...3,33900 15,20 

Log. 21,8276 1,33900 

însemnare. In regula precedinte nu se tra- 
tedia decatu despre numerele decimali mai mari 
decatu 1, fiendu-ca nu se attribuescu logarithmi 
numereloru mai mici decatu 1. 

331. Numere fractionarie. Ca sa se affle 
logarithmulu unui numeru fractionaru (mai mare 
decatu 1), se unesce întregulu cu fracţiunea candu 
se pote; facendu acesta, se cauta logarithmulu nu- 
meratorului, apoi allu numitorului; se scote ulti- 
mulu din prîmulu; restulu este logarithmulu nu¬ 
merului fractionaru datu. 

Ess.: Sa se affle log^lOl-j-^yW), 

im_J_ 1 73 —21 9 T 4 7 
1U1 +Î1U— ÎT7T 

log.2l9747~ 5,34192 
log.2174=3,33726 
log. 2 7 =2,0046 6. 
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Fracţiuni ordinarie seu decimali mai mici decatu I 

Aceste numere neavendu logarithmi, nu ne 
putemu occupa aci de elle. In applicatiunile lo- 
garithmiloru, vomu areta ce se face cu elle candu 
întîlnimu assemenea numere. 

332. Problema II. Cunnoscendu logaritlimulu 
unui numeru, sa se affle acestu numeru cu tabel- 
lele mici 

Ess.: Log. X—2, 33900. 

Intre logarithmii numereloru de 4 cifre se 
cauta partea decimale a logaritlimului datu, seu 
acea care se appropia mai multu în mai pucinuj 
se affla 33885, caie tine de logaritlimulu lui 2182. 
Mai anteiu se conchide de aci ca celle d’anteiu 
patru cifre dela stingă numerului cautatu formedia 
numerulu 2182. Spre a lu complecta pre cătuşe 
pote, se scote logaritlimulu tabellei din logaritli¬ 
mulu datu: differintia este 15. Se ha differintia 
tabellaria îutre logarithmulu appropiatu 3,33885 
si cellu urmatoru, care este 20. Pe urma appli- 
candu principiulu proportionalitatii cresceriloru, se 
dice: differintia 20, între log.2182 si log.2183, 
correspunde cu differintia 1 a acestoru doue nu¬ 
mere. O differintia de 1 între logarithmi, ar cor¬ 
respunde cu ^ de differintia între numere. Prin 
urmare la diferintia 15, intre 3,33885 si 3,33900 
trebue sa co WW ^ 0% ^^ de ^ între 
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numerele correspundelorie. 0,75; deci 3,33900 
este logaritlimulu lui 2182,75; prin urmare loga 
rithmulu datu correspunde cu 218,275 care este 
numerulu cautatu. 

Assediarea calculului. 


3,33885.log.2182 


150 20 

100 o,75 


15 

3,33900. ...log.2182,75 


0 


2,33900.log 218,275 

Pe scurtu, mersulu ce se urmedia pentru a 
resolve a doua problema se reduce la acesta: 

333. Regula. Ca sa s6 affle numerulu cor- 
respundetoru cu unu logaritlmu datu , se cauta m 
tabella, intre logarithmii a caroru caracteristica 
este 3, acellu-a a cărui parte decimale se appro- 
pia mai multu în mai pucinu de a logaritlmului 
datu. Se scrie acestu logaritlmu si Imga d’ensulu 
numerulu correspundetoru. Se scade acestu loga 
ritlimu din logaritlimulu datu. Se pretiuesce cu 
mai pucinu decatu 0,1 cuotulu acestei differintie 
prin differintia care se affla în tabella între loga- 
ritlimulu ce s’a luatu si cellu urmatoru. Se oda 
uge cuotulu decimale la numerulu afflatu in ta 
bella. Infine se pune virgula la numerulu astu- 
feliu obtinutu, spi e a avea înaintea acestei virgule 
atatea cifre plus 1 cate unimi sunt in caracteris¬ 
tica logaritlmului datu. Cu modulu acestu-a se 
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affla numerulu correspundetoru la acestu loga- 
rithmu. 

Essemplu. Logarithmulu unui numeru este 
1,63876: sa se affle acestu numeru. 

3,63869.log.4352 

7 7110 

3.63876 .log.4352,7 0|0,7 

1.63876 .log.43,527 

Observatiune. Dupo regula, nu se obţinu 

decatu celle d’anteiu cinci cifre dela stingă nurae- 
reloru correspundetorie cu logarithmii daţi Nu 
se pote obţine îngeneralu o mai mare approssima- 
tiune cu tabellele de cinci decimali; deca voimu o 
mai mare approssimatiune, este indispensabile aîn- 
trebuintia tabelle de logarithmi cu septe decimali, 
si chiaru mai multe. 

IV. Calcule prin logarithmi. 

334. Candu unu numeru necunuoscutu re- 
sulta din multiplicatiuni, divisiuni, ridicări la pu¬ 
teri, seu sa se estraga radecinele numereloru date, 
spre a determina valorea acestui numeru, se cauta 
a logarithmului seu care resulta din operaţiuni 
multu mai simple, adunari, scăderi, multiplicatiuni 
seu divisiuni, effectuate assupra logarithmiloru a- 
cestoru numere date. Acestu logarithmu fiendu cun- 
noscutu, numerulu correspundetoru se determina în 

modulu aretatu mai înainte. 
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335. Ca sa se pota astu-feliu calcula unu 
numeru cu adjutorulu logarithmiloru, este necessariu: 
1 ca numerele assupra caroru se operedia sa fia 
tote mai mari decatu 1; 2. ca numerulu cautatu 
însusi sa fia assemenea mai mare decatu 1. 

Prima conditiune este facile de împlinitu. 

Essemple: 


JJ.2 5- NX4 3 

25 ' 


1. NxU=-SîP- 2 

3. NX0,0379=NXTj5fc=S|ă 

4. 14:0,0379=».^=» 


Operatiuniloru cari se effectuedia assupra frac- 
tiuniloru ordinarie seu decimali, se substituescu prin 
applicatiunea reguleloru privitorie la fracţiunile or¬ 
dinarie, operaţiunile ce se făcu assupra numereloru 
întregi. 

Spre a Împlini secunda conditiune, candu nu¬ 


merulu cautatu însusi este mai micu decatu 1, se 
multiplica prin o putere a Iui 10, 10“, destullu de 
considerabile pentru ca produssulu sa fia mai mare 
decatu 1. Se determina acestu produssu cu adju¬ 
torulu logarithmiloru; dupo ce s’a afflatu, se divide 
prin puterea lui 10. 


Ess.: ^(^-(lO“XVC^^IO", 


Se ieau cate-va essemple de calcule pentru lo- 
garithmi. 

Essemplulu 1. Sa se affle prin logarithmu 

produssulu (SjldrlOS^XO^SS. 
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x=(3,14193) 2 XO j 9938zz(3,14193) 2 X 1 9 0 VA 

In virtutea priucipieloru stabilite, 
Log.x=21og.3,14193+log.9938—4. 


Calcululu lui x. 


2 log. 3,14193—0,99440 Iog3141 

. 3,49707 

0,93 

log 9938=3,99730 pentru 0,93 

. 13 

14 

4,99170 log3141,93 

. 3,49720 

372 

4 log3,14193 

. 0,49720 

93 

log.x=0,99170 log9938 

— 3,99730 13,02 

x~9,8107 3,99167 

..log9810 


3 

0,7 30 

4 

3,99170 

9810,7 

0,7 

Essemplulu II. Sa se affle prin logarithmi 

cuotulu lui 0,9938 prin 73,7864. 


X —09938-13 7884— 993 S .1 37864 — 9938 

X uuaoo.io, /O 0 % T1 J 0 0 0 - lUUTTO 1 3 V 864 ’ 


Numerulu cautatu x este mai micu decatu 1; 
privindu cei doui termeni ai acestei fracţiuni, se 
vede ca este destullu a adauge doue nulle la nu- 
meratoru spre a lu face mai mare decatu numito- 
rulu Asia se scrie’, 

100x=?fff£ft, 

si sa cautamu pe lOOx prin logarithmi. 
Log.l00x~log.993800 log.137864. 
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log.993800=5,92730 log.9938 — 3,99730 

log.l73864=5,13945 log.993800 = 5,99730 o,64 

log.l00x=0,85785 log.1378 .3,13925 ’31 

100x=7,2085 pentru 0,64 20 jgj 

x=0,072085 log.1378,64...3,13945 192 

3.85781.. log.7208 19,84 

4 0,5 

3.85785.. log.7208,5 40 7 

0,85785 . Iog.7,2085 5 o, 5 

Acestea sunt doue tipuri complecte prin lo 
garitlimi. Astu-feliu trebue sa se assedie asseme 
nea calcule spre a se putea essamina la trebuintia 
seu sa se verifice cu facilitate. La celle-alte es 
semple se suprimu calculele dela drepta, fiendu-ca 
în operaţiunile precedinti s a esplicatu destullu 
cumu se calculedia logaritlimii numereloru mgene 
ralu. 

i _ 

Essemplulu III. Sa se calculedie x=V( Ţ 7 T )* 
x este învederatu mai nucu decatu 1 Se scrie 

7 _ 

1 O n Xx“ 1 O n =V ( A 7 A ) 3 

log(10“Xx)—w-}- 3 ' 0 7 31,0 1 1 _ 7 ” 310 7 3 10 1 1 

31og7—2,53530; 31ogl 1=3,12417. 

Este destullu a lua pe nzz 1, de unde 7 n~ 
7, pentru ca scăderea aretata mai josu sa se pota 
face Sa luamu dero n~ 1. 

7+31og7=9,53530 
3logll=3,12417 
logl 0x=fiiAîA13 =0,91587 
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10x~8,239; xr:0,8239. 

Essemplulu IV. Sa se culculedie x~V 4 7 

Numerulu cautatu x este invederatu maimicu 
decatu 1. Se scrie: 

10 n .X— 10°X 3X^2 3 7 

Iog(10 n .x)~w-j- 10gi 3 log 2 3 7-41n g8 7 9 
_3n+log4| 3+log2 3 7-4log8 7 9 

log43" 1,63347. 

log237—2,37475; 41og879=l 1,77596 

4,00822 Se iea n~ 3 

3n-flog43+log237= 13,00822 
41og879~ 11,77596 
1,23226 

Se dividemu prin 3j; Iogl0 3 .xzs0,41075 

10 3 XXr:2,5748; 
de unde x~0,0025748. 
Calculandu în parte log. 43, log. 287, 4 log. 
879, amu vediutu privindu resultatele, ca este des- 
tullu a lua 3 n ecuale cu 9, seu n~ 3, pentru ca 
scăderea sa se pota face. 

Essemplulu V. Sa se convertesca T y 5 în de¬ 
cimali, cu adjutorulu logarithmiloru. 

Sa multiplicamu acesta fracţiune prin 10. 

Log 4 j^ l 0 ~log41—logl45-f-1. 

Log41~l,61278; logl45=2,16137. 
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l+Jo g 4*-2,6ţ?78 
k>g!45— 2,16137 
log^O*—0,45141 
10x—2,8275. 

XZI.Q,28275. 

EssempMv VI. Sa se convertesca ^} l T în 
decynqli. 

Aici multiplicainu priu 1000. 

IOQOx-VYt- 

JjOg 1000x;—3-^pg367^0,43533. 
lQ0Qx=2,7248; ele unde 0,0027248. 

întrebuinţarea complementeloru arithmetice. 

336- Şe cJuawa cQwţplewmfa arUhmetuM allu 
unui logarithmu numerolu ce se patine scadiodu 
acestu logarithmu din 10. Compleipeninju jiritli- 
îppţicu se arpta asja: cMog3f>7, si pe pitesce com¬ 
plimenta logarijtlpnu 367. 

0^,367—10—log367. 

Se da : 

Log.xzrlog5467-j-log832—log367—log5431. 
Introduceudu complementele, se scrie: 
Log.x~log.5467-f-log.832-f-10—log.367-j-10 
—log.5431—20. 

seu log.x~log.5467-|-log 832-f-c t log.367-f-c t log. 
5431—20. 

Scăderea unoru astu-feliu de logarithmi este 

înlocata prin adunarea complementeloru lom; a 

www.dacoromanica.ro « Q 




— 338 — 


micsiora cu 20 caracteristica logarithmului datu 
este o operaţiune care nu se calculedia. Comple- 
mentulu arithmeticu allu unui logarithmu se obţine 
scadindu prima cifra semnificativa dela drepta din 
10, si celle-alte cifre din 9. Acesta scădere este 
forte simpla. 

Din cea-ce s’a facutu pentru log.x, se conchide 
cu facilitate regula urmatoria: 

In lom de a scadea logarithmi, se potu a- 
dguge la cei-alti logarithmi complementele arithme- 
tice alle logarithmiloru de scadiutu, cu conditiune 
de a scadea pe urma din summa obtinuta astu- 
feliu atatea demni cate complemente s’au adaussu. 

Deca se îutrebuintiedia complementele in allu 
patrulea essemplu, se va obţine: 

T.ng 1 n n Y — 3” , 08-4 3+l0g-2 3 7 + 4C‘«l0 .8 7 9 40 

3 

Sub acesta forma, se pote vedea ce-va mai 
bine ce valore mai simpla se cuvine sa se dea 
nedeterminatului n. Fia-care pote judeca despre 
facilitatea ce presinta întrebuintiarea complemente- 
loru arithmetice. 


(Finitu.) 
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APPLICATIUNI ARITHMETICE 

PROBLEME ASSUPRA CESTIUNILORU GE¬ 
NERALI. 

Iu veri-ce problema de arithmetica, enuntiulu 
cuprinde numere cunnoscute si numere necunnos- 
cute. 

A resolve o problema este a determina nu¬ 
merele necunnoscute cu adjutorulu operatinniloru 
făcute assupra numereloru cunnoscute. 

Essemple. 

Problema I. Care este numernlu, din care 4 , 
J si j reunite făcu 39? 

Solutiune. 4 ~|— Jî ~f~ I 1 2 * 

Enuntiulu se pote simplifica si dice: care este 
nmnerulu din care celle }| făcu 39? 

Deca celle || alle minierului necunnoscutu 
f. cu 39, T '^ va fi de 13 ori mai mica decatu 39 
seu si celle seu numerulu însusi voru fi 
de 12 ori mai mari decatu f|Xl2=Al_J- 
=36. 

* 
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înainte de a face calcululu, se pote observa 
ca f|“ 3, si resultatulu ar fi totu afflatu: 3X12 
“36. 

Problema 2. 30 lucratori au facutu 135 me¬ 
tr e de ore-care lucru, catu voru face 43 lucratori 
de acea-si fortia? 

Solutiune. Fiendu-ca 30 lucratori au facutu 
135 metre, 1 lucratoru singuru va face de 30 ori 
mai pueinu seu 1 ^, si 43 lucratori de 43 'ori mai 
multu decatu W seu 1 35 43 = 193 m, ,50. 

Problema 3. 5 kilogramme din o marfa au 
costatu 7 lei 50 l., catu voru costa 28 kilogram¬ 
me? 

Solutiune. Fiendu-ca 5 kilogramme costa 7 
lei 50 b., 1 singuru kilogrammu va costa de 5 
ori mai pueinu, seu 7,3 °, si 28 kilogramme de 28 

o 

ori mai multu decatu 7,50 seu 7>5 ° 2 -Ş~42 lei, 

5 5 

Problema 4. Pentru 8 metre de postavu s’au 
platitu 120 lei, cate metre de acellu-asi postavu se 
voru cumpără cu 75 lei? 

Solutiune. Fiendu-ca pentru 120 leî s’au eum- 
paratu 8 metre, pentru 1 leu se va affla de 120 
ori mai pueinu, seu si pentru 75 lei se voru 

affla de 75 ori mai multu seu , 8 73 m z=5 metre. 

12 0 

Problema 5. 10 lucratori au pusu 24 dille 

ca sa faca ore-care lucru, cati lucratori voru tre¬ 
bui ca sa faca acellu-asi lucru în 40 dille? 

Solutiune. Fiendu-ca trebue 24 dille la 10 
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lucratori ca sa faca lucrulu, spre a lu termina în 
1 di voru trebui de 24 ori mai mulţi lucratori seu 
10X24; si spre a lu face în 40 dille, de 40 ori 
mai pucini lucratori, seu LQ* 2 *— 6 . 

4 0 

Problema 6. 25 metre de stofa de | lăţime 
au costatu 48 lei, catu voru costa 12 metre de 
stofa de acea-si calitate, dero care ar avea 3 lă¬ 
ţime ? 

Solutiune. Deca 2b metre de § lăţime au cos¬ 
tatu 48 lei, 1 metru de | va costa de 25 ori mai 
pucinu seu 1 metru de | va costa de 2 ori 
mai pucinu seu - 4 8 2 ; 1 metru de f seu 1 metru 
de lăţime, de 3 ori mai multu seu i - 8 3 ; 1 metru 

2 5 X 2 

de * va costa celle \ din pretiulu precedinte seu 
4 8 3 3 ; înfine, 12 metre de 3 voru costa de 12 
ori mai multu seu 4 8 3 3X1 2 . 

2 5 2 4 

Se voru termina calculele, supprimendu fac- 
torele 8 communu la numeratoru si la numitoru, 
cea-ce da ? . 3x12 — 54 —i _2 —MJ~25 lei 92 

25 25 2& 

bani. 

Se va obţine îndata resultatulu, observandu 
ca V 5 8 —648Xy^D——25 lei 92 
bani. Acesta revine a multiplica pre 648 prin 4 
si a separa doue cifre decimali dela drepta pro- 
dussului. 

Problema 7. Doui lucratori lucredia acellu- 
asi lucru: yţrimulu lu ar putea face în 15 dille f 
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si secundulu in lb; catu timpu voru pune ei ca sa 
lu termine lucrandu împreuna ? 

Solutiune. Eiendu-ca cei 2 lucratori lucrandu 
singuri aru putea termina lucrulu în 15 dille şi 
în 18 dille, în 1 di primulu nu face decatu 
si secundulu decatu ^ din lucru; ei amendoui 
voru face îu 1 di din ts+A —-AVl fieudu-ca ei 
făcu celle ,/ 7 ;! a din lucru în 1 di, ei voru face 
în 33 de ori mai puciuu timpu, seu s ' s , si celle 
în 270 oii mai multu timpu, seu L_-=-2°“8 d ,2 e , 
presuppuindu diua de lucru de 11 ore. 

Problema 8. Trei fontani curgu împreuna in- 
tr’unu bassinu: prima lu împle singura în 18 ore, 
secunda în 20 ore, si a treia în 24 ore; in cate 
ore se va împle bassinulu? 

Solutiune. Fontanele aru împle in parte m 1 
ora, j'g, ţ, 1 ^, 2 ^ din bassinu, si prin urmare în 1 
ora elle aru împle din bassinu 

Aceste trei fracţiuni se reducu la acellu-asi 
numitoru 360, cea-ce da pentru summa -^ 0 3 0 ; prin 
urmare fieudu-ca elle împlu celle din bassinu 
îu 1 ora, elle voru împle 3 J 0 în 5 ‘| , si celle 
|qJj seu bassinulu în i_A6°—6 ore ||. 


1 2 

33 


Deca amu voi sa redueemu fracţiunea 
din ora în minute, n’amu avea decatu sa luamu 
celle 12 din 60 minute, cea-ce da 6 2__L3 ^ 2şjlpj 

o o ’ o 3 o ,J 

- A 7m2 9 

r- 4/ 5.T- 
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Totu assemenea s’ar putea reduce || diu nri- 
nutu în secunde. 

Problema 9. Celle doue ace oile unui orologiu 
areta 12, la ce ora se roru mt Ini pe iti u prima 
ora si de cate oii în 12 or ? 

Solutiune. Aculu minuteloru mergendu mai 
iute decatu allu oreloiu, uu va mtîlni pre aces- 
tu-a decatu dupo ce va fi facutu o data invertirea 
cadranului, plus dis antia ce va fi percursu aculu 
oreloru. Ellu are dero 60 divisiuni de alle ca 
dranului de mtardiare pentiu aculu oreloru; dero 
fiendu-ca aculu minuteloru percurge în 1 ora 60 
divisiuni, pre candu aculu oreloru nu' percurge 
decatu 5, ellu castiga preste acestu-a 55 divisiuni 
în 1 ora. Ellu castiga dero o singura divisiune 
în J b din ora, si celle 60 divisiuni în |9 diu ora 
= 1 ora va ti deio 1 ora 5 minute J I J . Ace 
le se voru întilni de 11 ori in 12 ore; ca-ci 12 01e . 

bO — 1 2 55 — 1 1 

60 ' 

Problema 10. Pentru 170 lei s’a cumpără u 
una num ru oie-caie de metre de postavu; pentr i 
306 lei am ii 2 mai multu; cate metr s’au cum 
paratu si care este pretiulu metr dai ? 

Solutiune. 306 1, 270 1 '“36’ represmta pie 

tiulu celloru 2 metre; prin urmare metrulu va 
costa A 6 ”18 si uumeruln metreloru este y° 
= 15. 
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Problema II. Sa se affie doue numere, a ca- 
roru summa este 51 si differintia 13. 

Solutiune. Presuppunemu pentru unu momentu, 
ca celle doue numere cautate sunt ecuali între 
sine si cu jumatatea lui 51, adeca y. Fiendu- 
ca differintia între aceste 2 numere este 0 în locu 
de 13, nu sunt acestea numerele cerute; dero fia- 
care \ ce se va scote dela unu spre a o adauge 
la cellu-ajtu, va da 1 de differintia între numerele 
asia modificate; deci pentru ca differintia sa fia 13, 
va trebui sa se scada din unu y spre a lu ada¬ 
uge la allu douilea- 

Cellu mai mare numeru va fi dero y -f- ~ 

54-ili—32, si cellu mai micu 5 J V 3 ~ 5 !—î-3 — 
19. 

De aci acesta regula genarale: 

Regula. Cunnoscendu summa si differintia cel - 
loru doue numere necunnoscute, se affla cellu mai 
mare adaugendu la semi-summa data semi-diffe- 
rintia assemenea data, si cellu mai micu, scadindu 
din semi-summa semi-differintia. 

Problema 12. S’au platitu 69 lei pentru 25 
butellie de vinu de doue calitati differite, cate 2 h 
40 b ’ si cate 3 U ; cate butellie s’au cumparatu de fia- 
care specia ? 

Solutiune. Cate 3 Iei butellia, celle 25 butel¬ 
lie voru face 75 Iei, adeca cu 6 lei mai multu de- 

catu adeveratulu pretiu allu cumpărătorii; dero 
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fia-care butellia de 2 lei 40 b. Substituita unei 
butellie de 3 lei micsioredia cheltuiala cu 3 lei— 
2 1., 40—01,60; voru trebui dero sa se substitu- 
esca Tr ^ Tr —10 butellie de cate 2 1. 40 b. Asia- 
dero s’au cumparatu 10 butellie de prima calitate 
si 15 de secunda. 

Problema 13. Sa se affle doue numere întregi 
allu caroru produssu sa fia 84 si summa 19. 

Solutiune. Se cauta divisorii lui 84 asia pre¬ 
curmi urmedia: 84 este divisibile prin 2, fiendu-ca 
se termina prin o cifra para, si luandu jumătate 
din 84 spre a avea factorele correspundetoru, se 
affla 42, si prin urmare 2 si 42 pentru cei doui 
factori correspundetori. 

84 este divisibile prin 3, fiendu-ca summa 
12 a cifreloru selle este unu numeru divisibile 
prin 3, se obţine dero pentru factorii correspun¬ 
detori : 

3 si 28 

Si continuandu asia, se obţine pentru cei-altr 
factori correspundetori: 

4 si 21 

6 si 14 

7 si 12 

7-f-12—19; celle doue numere cautate sunt dero 
7 si 12. 

Problema 14. Sa se affle trei numere întregi 

a caroru summa este . 19 si produssulu 84. 
www.dacoromamca.ro 


— 346 — 


Solutiune. Se cauta divisorii lui 84 luanda 
factorii correspundetori 2 cate 2 ca în essemplulu 
precedinte, si se descompune fia-care din factori în 
alţi 2, asia precumu urmedia: 


2 si 21 

dau 2.2. 21. 

2.3. 14. 2. 6. 7. 

3 si 28 

3.2. 14. 

3.4. 7. 

4 si 21 

4.3. 7. 

2.2. 21. 

6 si 14 

2.3. 14. 

6.2. 7. 

7 si 12 

7.2 6. 

7.3. 4. 

Numerele 

cerute sunt 

2, 3 si 14; ca-ci 2-f- 


3-f-14=rl9. 

Problema 15. Vnu croitoru a cumpăr atu 2 cu- 
pone de posfavu de calitati differite; pentru cupo- 
nulu de postavu de prima calitate care costa 7 lei 
mai multu de metru, ellu a platitu 345 lei; pen¬ 
tru cupoimlu de a doua calitate care are 23 me- 
tre mai multu, ellu a platitu 368 lei. Cate me~ 
tre cuprinde fia-care cuponu, si care este pretiulu 
metrului din fia-care cuponu? 

Solutiune. Se cauta factorii correspundetori ai 
lui 345 si 368. si se affia pentru 345: 

3 si 115 
5 si 69 

15 si 23 

Pentru 368 2 si 184 

4 si 92 
8 si 46. 
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Numerele 15 si 23, 8 si 4G safi făcu enun 
tiulu, croitorulu a cumparatu (lei o 23 metre de 
postavu cate 15 lei, si 46 metre de postavu de 
calitate inferiore cate 8 
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